
第八章 二元一次方程组 

8.1  二元一次方程组 分层作业

1．（2023 秋·广东茂名·八年级统考期末）下列二元一次方程，以
2

1
x
y


  

为解的是（    ）

A． 3 1x y  B． 2 5x y  C． 3 5x y  D． 2 5y x 

【答案】C

【分析】把
2

1
x
y


  

代入各方程，判断方程是否成立即可．

【详解】解：A．把
2

1
x
y


  

代入 3 1x y  得 2 4  ，故 A 选项不符合题意；

B．把
2

1
x
y


  

代入 2 5x y  得3 5 ，故 B 选项不符合题意；

C．把
2

1
x
y


  

代入 3 5x y  得5 5 ，故 C 选项符合题意；

D．把
2

1
x
y


  

代入 2 5y x  得 5 5  ，故 D 选项不符合题意；

故选：C．

【点睛】本题考查了二元一次方程的解，解题的关键是掌握方程的解的概念：使方程两边左右相等的未知

数的值．

2．（2023 秋·贵州毕节·八年级校联考期末）已知
1
1

x
y


  

是方程 2 3x ay  的一个解，那么 a的值是（    ）

A．3 B．1 C． 3 D． 1

【答案】B

【分析】根据方程的解，将其代入方程即可求解．

【详解】解：将
1
1

x
y


  

代入方程 2 3x ay  ，

得  2 1 1 3a     即 2 3a  ，



解得 1a  ，

故选：B．

【点睛】此题主要考查了二元一次方程的解以及求参数解的问题．

3．（2023 春·七年级单元测试）若关于 x，y 的二元一次方程组
4
2

x y k
x y k

 
  

的解也是二元一次方程 3 6x y 

的解，则 k 的值为（    ）

A．1 B． 1 C． 2 D．2

【答案】A

【分析】由 2 ① ②得： 3 6x y k  ，从而得到6 6k  ，即可求解．

【详解】解：
4
2

x y k
x y k

 


 

①

②
，

由 2 ① ②得： 3 6x y k  ，

∵二元一次方程组的解也是二元一次方程 3 6x y  的解，

∴ 6 6k  ，

解得： 1k  ．

故选：A

【点睛】本题主要考查了解二元一次方程组，熟练掌握二元一次方程组的解法是解题的关键．

4．（2022·浙江杭州·校考二模）为了迎接杭州亚运会的召开，某学校组织学生开展有关亚运会的知识竞

赛．竞赛共有 20 道题，规定：每答对一道题得 5 分，每答错一道题扣 3 分，不答的题得 1 分．已知杭杭同

学这次竞赛成绩为 60 分．设杭杭同学答对了 x 道题，答错了 y 道题，则有（　　）

A． 10x y  B．5 3 60x y  C．3 40x y  D． 20x y 

【答案】A

【分析】根据“每答对一道题得+5 分，每答错一道题扣 3 分，不答的题得 1 分．已知杭杭同学这次竞赛成绩

为 60 分”列出方程．

【详解】解：依题意得：5 3 (20 ) 60x y x y     ，即 10x y  ．

故选：A．

【点睛】本题考查了由实际问题抽象出二元一次方程．关键是读懂题意，根据题目中的数量关系，列出方

程．

5．（2022 秋·黑龙江绥化·七年级校考期末）已知关于 x、y 的二元一次方程组
6

2 8
ax y
x by

 
  

的解是
2
2

x
y


 

，则



a b 的值是（      ）

A．0 B．1 C．2 D．3

【答案】C

【分析】将
2
2

x
y


 

代入方程求出 a、b 的值，再进一步代入计算可得结果．

【详解】解：将
2
2

x
y


 

代入方程，得：
2 2 6
4 2 8

a
b

 


 

①

②
，

由①，得： 4a  ，

由②，得： 2b  ，

∴ 4 2 2a b    ，故 C 正确．

故选：C．

【点睛】本题主要考查二元一次方程组的解，当遇到有关二元一次方程组的解的问题时，要回到定义中去，

通常采用代入法，即将解代入原方程组，这种方法主要用在求方程中的字母系数．

6．（2023 春·七年级课时练习）我们知道方程组
3 4 5
4 5 6

x y
x y

 
  

的解是
1

2
x
y

 
 

，现给出另一个方程组

3(2 3) 4( 2) 5
4(2 3) 5( 2) 6

x y
x y

   
    

，它的解是（    ）

A．
1

0
x
y

 
 

B．
1
0

x
y


 

C．
1

2
x
y

 
 

D．
2

1
x
y


  

【答案】B

【分析】根据题意被求方程组中2 3x  即相当于原方程组中 x、被求方程组中 2y  即相当于原方程组中的 y，

据此可得关于 x、y 的新方程组，解之可得．

【详解】解：根据题意知
2 3 1

2 2
x
y

  
  

，

解得：
1
0

x
y


 

，

故选：B．

【点睛】本题主要考查二元一次方程组的解，解题的关键是根据已知方程组和所求方程组间的联系，并据

此得出关于 x、y 的新方程组．



7．（2023·全国·七年级专题练习）小明在解关于 x，y 的二元一次方程组
+ =3

3 =1
x my
x my





时，得到了正确的结果

=
=1

x n
y





，后来发现“m”“n”处被墨水污损了，请你帮他找出 m，n 处的值分别是（　 ）

A．m=1，n=1 B．m=2，n=1 C．m=1，n=2 D．m=2，n=2

【答案】B

【分析】先把 y 的值代入原方程组求出 n 的值，再把 x 的值代入原方程组即可求出 m 的值．

【详解】解：∵
=
=1

x n
y





是方程组
+ =3

3 =1
x my
x my





的解，

∴把 y=1 代入得，
+ =3

3 =1
x m
x m





①

②
，

①+②得：4x=4，解得 x=1，即 n=1，

把 x=1 代入①得，1+m=3，解得 m=2．

故选：B．

【点睛】本题考查的是解二元一次方程组，先把 y 的值代入原方程组求出 x 的值是解答此题的关键．

8．（2023 春·浙江·七年级专题练习）小明购买口罩，现在有 A、B 两种型号的口罩可供选择，A 型口罩每个

6 元，B 型口罩每个 4 元，他一共花了 40 元钱，则小明的购买方案有（    ）．

A．2 种 B．3 种 C．4 种 D．5 种

【答案】B

【分析】根据题意得出二元一次方程，求出方程的正整数解即可．

【详解】解：设购买 A 型口罩 x 个，B 型口罩 y 个，

由题意得：6x＋4y＝40，

∴
310
2

y x  ，

因为 x，y 是正整数，

∴
2
7

x
y


 

或
4
4

x
y


 

或
6
1

x
y


 

，

所以小明的购买方案有 3 种，

故选：B．

【点睛】此题考查二元一次方程的应用，关键是求出方程的正整数解．



9．（2022 春·浙江杭州·七年级校联考阶段练习）已知 1| |2 3 1mx y   是关于 x，y 的二元一次方程，则m 

_____．

【答案】 2

【分析】根据二次一次方程的定义，可得|m|﹣1＝1，然后进行计算即可解答．

【详解】解：由题意得： 1 1m   ，

解得： 2m   ，

故答案为： 2 ．

【点评】本题主要考查了二次一次方程的定义，绝对值，熟练掌握二次一次方程的定义是解题的关键．

10．（2022 春·广东佛山·七年级期中）把方程 4 3x y  改写成用含 y 的式子表示 x 的形式是 _____．

【答案】
3

4
yx 



【分析】通过移项，化系数为 1 的步骤将方程改写成用含 y 的式子表示 x 的形式，即可求解．

【详解】解： 4 3x y  ，

4 3x y  ，

∴ 3
4

yx 
 ，

故答案为：
3

4
yx 

 ．

【点睛】本题考查了二元一次方程的解，根据等式的性质变形是解题的关键．

11．（2023 春·七年级单元测试）方程 2 4ax bx  的解为 2x  ，则方程    1 2 1 4a y b y    的解为

______．

【答案】3

【分析】根据整体思想，得出 1 2y  ，即可求出    1 2 1 4a y b y    的解．

【详解】∵方程 2 4ax bx  的解为 2x 

∴方程    1 2 1 4a y b y    中， 1 2y 

∴ 3y 

故答案为：3

【点睛】本题考查二元一次方程的解，解题的关键是利用整体思想，求出 1 2y  ．

12．（2022 春·甘肃天水·七年级校考阶段练习）若关于 x、y 的方程 1 52 5m nx y   是二元一次方程，则 m



＝_____，n＝_____．

【答案】     2      4

【分析】根据二元一次方程的定义，含未知数项的次数为一次，求出 m、n 的值．

【详解】因为关于 x、y 的方程 1 52 5m nx y   是二元一次方程，

所以
1 1

5 1
m

n
 

  
，

解得 2m  ， n  4．

故答案为 2， 4

【点睛】本题考查了二元一次方程的定义，解题关键是明确二元一次方程必须符合以下三个条件：（1）方

程中只含有 2 个未知数；（2）含未知数项的最高次数为一次；（3）方程是整式方程．

13．（2021 春·浙江宁波·七年级校考期末）已知关于 x，y 的方程组
13.1

d 30.9
ax by
cx y

 
  

的解为
6.8
7.2

x
y


 

，则关于

x，y 的方程组
 
 

2 13.1
2 d 30.9

a x by b
c x y d

    
    

的解为：_________．

【答案】
4.8
8.2

x
y


 

【分析】利用已知方程组的解和换元法求解即可；

【详解】解：设 2x m  ， 1y n  ，

∵
( 2) 13.1
( 2) 30.9

a x by b
c x dy d

   
    

∴
 
 

( 2) 1 13.1
( 2) 1 30.9

a x b y
c x d y

    
    

∴原方程组可化为
13.1
30.9

am bn
cm dn

 
  

，

∵关于 x，y 的方程组
13.1
30.9

ax by
cx dy

 
  

的解为
6.8
7.2

x
y


 

，

∴关于 m，n 的方程组
13.1
30.9

am bn
cm dn

 
  

的解为
6.8
7.2

m
n


 

，



∴关于 x，y 的方程组
( 2) 13.1
( 2) 30.9

a x by b
c x dy d

   
    

中
2 6.8
1 7.2

x
y

 
  

，

解得：
4.8
8.2

x
y


 

，

故答案为：
6.3
2.2

x
y


 

．

【点睛】本题主要考查了二元一次方程组的解，掌握二元一次方程组的解的定义是解题的关键．

14．（2023 春·浙江·七年级专题练习）已知关于 x ， y 的二元一次方程 1 1 1a x b y c  的解如下表：

x … 4 3 2 1 0 1 …

y …
14
3

4
10
3

8
3

2
4
3

…

关于 x ， y 的二元一次方程 2 2 2a x b y c  的解如下表：

x … 4 3 2 1 0 1 …

y …
11
2

4
5
2

1
1
2

 2 …

则关于 x ， y 的二元一次方程组
1 1 1

2 2 2

a x b y c
a x b y c

 
  

的解是______．

【答案】
3

4
x
y

 
 

【分析】分别从两个表格中找到两个方程的公共解，即可求解．

【详解】解：∵从两个表格中可知，
3

4
x
y

 
 

是关于 x ， y 的二元一次方程 1 1 1a x b y c  和关于 x ， y 的二元一

次方程 2 2 2a x b y c  的公共解，

∴关于 x ， y 的二元一次方程组
1 1 1

2 2 2

a x b y c
a x b y c

 
  

的解是
3

4
x
y

 
 

故答案为：
3

4
x
y

 
 

．



【点睛】此题考查了含有字母参数的二元一次方程组的同解问题，关键是能通过两个表格找到两个方程的

公共解．

15．（2023 春·七年级课时练习）已知

0
1
2

x

y






是方程组 5 2 2

x b y
x a y

 
  

的解，求 a，b 的值．

【答案】

1
2
1
2

a

b

 

  


【分析】将

0
1
2

x

y






代入方程组 5 2 2

x b y
x a y

 
  

中即可得出答案．

【详解】解：将

0
1
2

x

y






代入方程组 5 2 2

x b y
x a y

 
  

，

得：

10
2

0 2 1

b

a

  

  

，

∴

1
2
1
2

a

b

 

  


．

【点睛】本题考查了二元一次方程组的解，二元一次方程组的解即为使方程组中每个方程左右两边相等的

未知数的值．

16．（2023 春·七年级课时练习）已知
2

3
m
n


 

是关于 m，n 的二元一次方程3 18m an  的一组解，求 a 的

值．

【答案】4

【分析】把方程的解代入方程，得到关 a 的一元一次方程，进行求解即可．

【详解】解：将
2

3
m
n


 

代入3 18m an  ，得

3 2 3 18a   ，

解得 4a  ，

即 a 的值为 4．

【点睛】此题考查了二元一次方程的解，熟知方程的解满足方程是解题的关键．



17．（2022 秋·全国·八年级专题练习）若
=1
=

x
y m





是二元一次方程 2 6x y  的一个解，求 m 的值．

【答案】 =4m

【分析】将
=1
=

x
y m





代入此二元一次方程，即得出关于 m 的等式，解出 m 即可．

【详解】解：将
=1
=

x
y m





代入 2 6x y  ，得： 2 1 6m   ，

解得： =4m ．

【点睛】本题考查二元一次方程的解的定义．掌握方程的解即是使等式成立的未知数的值是解题关键．

18．（2022 秋·重庆·七年级重庆市杨家坪中学校考期中）定义：对任意一个两位数m ，如果m 满足个位数字

与十位数字互不相同，且都不为零，那么称这个两位数为“互异数”．将一个“互异数”的个位数字与十位数字

对调后得到一个新的两位数，把这个新两位数与原两位数的和与 11 的商记为  f m ．例如： 12m  ，对调

个位数字与十位数字得到新两位数 21，新两位数与原两位数的和为 21 12 33  ，和与 11 的商为33 11 3  ，

所以  12 3f  ．

根据以上定义，回答下列问题∶

(1)下列两位数 30，52，77 中，“互异数”为       ；  24f  ________．

(2)若“互异数”b 满足   5f b  ，求所有“互异数”b ．

【答案】(1)52，6

(2)14 或 23 或 32 或 41

【分析】（1）根据题目中“互异数”的定义进行判断；再根据  f m 的定义计算即可；

（2）设“互异数”b 的个位数字为 x，十位数字为 y，根据题目中“互异数”的定义列式求出 5x y  ，即可得

到所有“互异数”b 的值；

【详解】（1）解：由“互异数”的定义得，两位数 30，52，77 中，“互异数”为 52，

  244 62 42
11

f 
 ，

故答案为：52，6；

（2）解：设“互异数”b 的个位数字为 x，十位数字为 y，



则   10 10 5
11

y x x yf b   
  ，

整理得： 5x y  ，

∴
1
4

x
y


 

或
2
3

x
y


 

或
3
2

x
y


 

或
4
1

x
y


 

，

∴所有“互异数”b 的值为 14 或 23 或 32 或 41．

【点睛】本题考查了新定义、二元一次方程的整数解、整式的加减运算，解答本题的关键是理解新定义及

其运算方法．

1．（2023 春·七年级单元测试）若
2
1

x
y


  

是方程 0x ky  的一个解，则 k 的值是（　　）

A． 2 B． 1 C．1 D．2

【答案】D

【分析】把
2
1

x
y


  

代入方程 0x ky  中，解方程即可求解．

【详解】解：把
2
1

x
y


  

代入方程 0x ky  中，得

2 0k  ，

解得 2k  ．

故选：D．

【点睛】本题考查了利用方程的解求参数的方法，熟练掌握和运用利用方程的解求参数的方法是解决本题

的关键．

2．（2023 春·七年级单元测试）小亮求得方程组
2 •
2 12

x y
x y

 
  

的解为
5x

y ★


 

，由于不小心，滴上了两滴墨水，

刚好遮住了两个数●和★，请你帮他找回这两个数，“●”“★”表示的数分别为（   ）

A．5，2 B． 8 ，2 C．8， 2 D．5，4

【答案】C

【分析】根据方程的解的定义，把 5x  代入 2 12x y  ，求得 y 的值，进而求出●的值，即可得到答案．



【详解】解：把 5x  代入 2 12x y  ，可得 10 12y  ，

解得 = 2y  ，

把 5x  ， = 2y  代入可得 2 10 2 8x y    ，

则“●”“★”表示的数分别为 8， 2 ．

故选：C．

【点睛】本题主要考查二元一次方程组的解，掌握二元一次方程组的解能够满足各个方程是解题的关键．

3．（2023 春·七年级课时练习）已知关于 x 的方程
2 2

6 3
a ax xx 

   有正整数解，则整数 a的所有可能的取

值的和为（   ）

A． 24 B． 6 C． 19 D． 13

【答案】D

【分析】直接解方程，根据方程有正整数解，并且 a 为整数求出可能的取值，相加即可．

【详解】解：
2 2

6 3
a ax xx 

   ，

则6 2 2 12x a ax x    ，

∴  4 12 2a x a   ，

若 4a   ，则 0 4 不成立，

若 4a   ，则
12 2 4 2

4 4
ax

a a


  
 

，

∵
2 2

6 3
a ax xx 

   有正整数解，

∴a 的取值为 0， 2 ， 3 ， 8 ，

∴ 0 2 3 8 13     ，

故选 D．

【点睛】此题主要考查了一元一次方程的解，二元一次方程的解，正确掌握相关定义是解题关键．

4．（2023 春·七年级课时练习）无人知甲、乙两人年龄，只知道当甲是乙现在的年龄时，乙只有 2 岁；当乙

到甲现在的年龄时，甲是 38 岁了，问甲、乙现在的年龄各是（　　）

A．24 岁，14 岁 B．26 岁，14 岁 C．26 岁，16 岁 D．28 岁，16 岁

【答案】B

【分析】找等量关系，列方程组解题．

【详解】解：设甲现在的年龄是 x 岁，乙现在的年龄是 y 岁，则



 
 

2
38

y x y
x x y

   
   

，

解得
26
14

x
y


 

．

所以甲、乙现在的年龄各是 26 岁，14 岁．

故选：B．

【点睛】本题考查二元一次方程组解应用题，按等量关系列方程组是解题的关键．

5．（2022 春·广东肇庆·七年级统考期末）不是方程 5x y  的自然数解的是（    ）

A． 4x  ， 1y  B． 3x  ， 2y 

C． 1x  ， 4y  D． = 1x  ， 6y 

【答案】D

【分析】分别把 x、y 的值代入方程，即可一一判定．

【详解】解：A.当 4x  ， 1y  时， 4 1 5x y    ，故该选项是此方程的自然数解，不符合题意；

B.当 3x  ， 2y  时， 3 2 5x y    ，故该选项是此方程的自然数解，不符合题意；

C.当 1x  ， 4y  时， 1 4 5x y    ，故该选项是此方程的自然数解，不符合题意；

D.当 = 1x  ， 6y  时， 1 6 5x y     ，但-1 不是自然数，故该选项不是此方程的自然数解，符合题意．

故选：D．

【点睛】本题考查方程的解的判定，熟练掌握和运用方程的解的判定方法是解决本题的关键．

6．（2022 春·湖北武汉·七年级统考期末）商店里甲商品每个 5 元，乙商品每个 8 元，丙商品每个 1 元．某顾

客计划用 200 元购买这三种商品共 127 个，如果资金全部用完，则有（    ）种购买方案．

A．4 B．3 C．2 D．1

【答案】C

【分析】设购进甲商品 x 个，乙商品 y 个，则购进丙商品（127-x-y）个，利用总价=单价×数量，即可得出

关于 x，y 的二元一次一次方程，结合 x，y，（127-x-y）均为自然数，即可得出共有 2 种购买方案．

【详解】解：设购进甲商品 x 个，乙商品 y 个，则购进丙商品（127-x-y）个，

依题意得：5x+8y+（127-x-y）=200，

∴x=
73 7

4
y
．

又∵x，y，（127-x-y）均为自然数，
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