
专题 05 解析几何（解答题 10 种考法）

1．（2023·福建厦门·厦门一中校考模拟预测）已知A ， B 分别是椭圆C ：  
2 2

2 2 1 0x y a b
a b

    的右顶点和上

顶点， 5AB  ，直线 AB 的斜率为
1
2

 . 

(1)求椭圆的方程；

(2)直线 //l AB ，与 x ， y 轴分别交于点M ， N ，与椭圆相交于点C ，D .

（i）求 OCMV 的面积与 ODN△ 的面积之比；

（ⅱ）证明：
2 2CM MD 为定值.

【答案】(1)
2

2 1
4
x y 

(2)（i）1（ⅱ）证明见解析

【解析】（1）∵ A 、 B 是椭圆  
2 2

2 2 1 0x y a b
a b

    ，的两个顶点，且 5AB  ，

直线 AB 的斜率为
1
2

 ，由  ,0A a ，  0,B b ，得 2 2 5AB a b   ，

又
0 1

0 2
b bk

a a


    


，

解得 2a  ， 1b  ，

∴椭圆的方程为
2

2 1
4
x y  ；

（2）   

设直线 l的方程为
1
2

y x m   ，则  2 ,0M m ，  0,N m ，

联立方程 2
2

1
2

1
4

y x m

x y

   

  


消去 y ，

整理得 2 22 2 2 0x mx m    ，  2 2 24 8 4 32 4 0m m m     △ ，得 2 8m 

设  1 1,C x y ，  2 2,D x y ，∴ 1 2 2x x m  ，
2

1 2 2 2x x m  .



（i） 1
1 2
2OCMS m y△ ， 2

1
2ODNS m x△ ，

∴ 1 1 2

2 2 2

2 2
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y m x xS
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
   △

△

，

∴ OCMV 的面积与 ODN△ 的面积之比为 1；

（ii）证明：    2 2 2 22 2
1 1 2 22 2CM MD x m y x m y      
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x x x x m x x m     
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m m m m     

综上，
2 2 5CM MD  .

2．（2023·全国·河南省实验中学校考模拟预测）已知椭圆
2 2

2: 1( 0)
6
x yC b

b
   的左右焦点分别为 1 2, ,F F C 是

椭圆的中心，点M 为其上的一点满足 1 2 5, 2MF MF MC   ．

(1)求椭圆C 的方程；

(2)设定点  ,0T t ，过点T 的直线 l交椭圆C 于 ,P Q 两点，若在C 上存在一点A ，使得直线 AP 的斜率与直线

AQ 的斜率之和为定值，求 t 的范围．

【答案】(1)
2 2

1
6 3
x y

 

(2) 6t  或 6t  

【解析】（1）设 1 1 2 2,MF r MF r  ，在 1 2MF F△ 中，设 1 2F MF   ，

2 2 2 2
1 2 1 2 1 22 cos 4F F r r r r c    ，

 2 2 2
1 2 1 2 1 2

12 cos 4 ,
2

r r r r c MC MF MF     
  

又 ，
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r rMC MF MF MF MF r r r r c          
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，

 22 2
1 2 1 22 2 2 2 21 2 2
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r r r rr rMC c c a c
 

         

2 2 2 2 22 9, 6, 3, 3a c a c b        ，

所以椭圆C 的方程为：
2 2
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