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1．不等式：一般地，用符号“<”（或“≤”）、“>”(或“≥”)连接的式子叫做不等式．能使不等式成立的未知数的值，叫做不等式的解．
2．不等式的基本性质
	
	理论依据
	式子表示

	性质1
	不等式的两边同时加上（或减去）同一个数（或式子），不等号的方向不变
	

若，则

	性质2
	不等式两边同时乘以（或除以）同一个正数，不等号的方向不变
	



若，，则或

	性质3
	不等式两边同时乘以（或除以）同一个负数，不等号的方向改变
	



若，，则或


注意：不等式的性质是解不等式的重要依据，在解不等式时，应注意：在不等式的两边同时乘以（或除以）一个负数时，不等号的方向一定要改变．
	不等式组

（其中）
	数轴表示
	解集
	口诀

	

	
	

	同大取大



	

	
	

	同小取小

	

	
	

	大小、小大中间找

	

	
	无解
	大大、小小取不了






3．几种常见的不等式组的解集：设，，是常数，关于的不等式组的解集的四种
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[bookmark: _Toc20978]1．解下列不等式（组），并把解集在数轴上表示出来：
（1）7x﹣3≥3（x﹣5）；
（2）x﹣＜1﹣；
（3）；
（4）．
【解答】解：（1）去括号，得：7x﹣3≥3x﹣15，
移项，得：7x﹣3x≥﹣15+3，
合并，得：4x≥﹣12，
系数化为1，得：x≥﹣3，
将不等式解集表示在数轴上如下：

（2）去分母，得：12x﹣4（2x﹣1）＜12﹣3（1﹣x），
去括号，得：12x﹣8x+4＜12﹣3+3x，
移项，得：12x﹣8x﹣3x＜12﹣3﹣4，
合并，得：x＜5，
将不等式解集表示在数轴上如下：
；
（3），
解不等式①得：x＞﹣1，
解不等式②得：x≤2，
则不等式组的解集为﹣1＜x≤2，
将不等式组的解集表示在数轴上如下：
；
（4），
解不等式①得：x＜﹣4，
解不等式②得：x≤﹣4，
则不等式组的解集为x＜﹣4，
将不等式组的解集表示在数轴上如下：
．
2．解不等式组．
（1）；
（2）．
【解答】解：（1），
解不等式①，得x≤1，
解不等式②，得x＜﹣7，
不等式组的解集是x＜﹣7．
（2），
解不等式①，得x≤1，
解不等式②，得x＜4，
不等式组的解集是x≤1．
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3．某农谷生态园响应国家发展有机农业政策，大力种植有机蔬菜，某超市看好甲、乙两种有机蔬菜的市场价值，经调查甲种蔬菜进价每千克m元，售价每千克16元；乙种蔬菜进价每千克n元，售价每千克18元．
（1）该超市购进甲种蔬菜15千克和乙种蔬菜20千克需要430元；购进甲种蔬菜10千克和乙种蔬菜8千克需要212元，求m，n的值．
（2）该超市决定每天购进甲、乙两种蔬菜共100千克，且投入资金不少于1160元又不多于1168元，设购买甲种蔬菜x千克（x正整数），求有哪几种购买方案．
【解答】解：（1）依题意得：，
解得：．
答：m的值为10，n的值为14．
（2）∵该超市决定每天购进甲、乙两种蔬菜共100千克，购进甲种蔬菜x千克（x正整数），
∴每天购进乙种蔬菜（100﹣x）千克．
依题意得：，
解得：58≤x≤60．
又∵x为正整数，
∴x可以为58，59，60，
∴共有3种购买方案，
方案1：购进58千克甲种蔬菜，42千克乙种蔬菜；
方案2：购进59千克甲种蔬菜，41千克乙种蔬菜；
方案3：购进60千克甲种蔬菜，40千克乙种蔬菜．
4．桌游“剧本杀”已经成为了年轻人的新的娱乐方式，小帅计划开设一家剧本杀门店，计划建造A，B两类桌游房间共10个．两类桌游房的占地面积，容纳玩家数以及造价如下表：
	类型
	占地面积（平方米/间）
	可容纳玩家数（人/间）
	造价（万元/间）



	A
	15
	6
	2

	B
	20
	10
	3


已知门店可供使用面积最多不超过165平方米，且要求该门店至少可同时容纳64名玩家游戏．
（1）若要满足门店要求，则需建造A，B两类房间各几个？写出所有建造方案．
（2）具体计算判断哪种建造方案最省钱？
【解答】解：（1）设建造A类桌游房间a间，则建造B类桌游房间（10﹣a）间，
∵门店可供使用面积最多不超过165平方米，且要求该门店至少可同时容纳64名玩家游戏，
∴，
解得7≤a≤9，
∵a为整数，
∴a＝7，8，9，
∴有三种方案，
方案一：建造A类桌游房间7间，建造B类桌游房间3间；
方案二：建造A类桌游房间8间，建造B类桌游房间2间；
方案三：建造A类桌游房间9间，建造B类桌游房间1间；
（2）方案一的建造费用为：7×2+3×3＝14+9＝23（万元）；
方案二的建造费用为：8×2+2×3＝16+6＝22（万元）；
方案三的建造费用为：9×2+1×3＝18+3＝21（万元）；
∵23＞22＞21，
∴方案三最省钱，
答：方案三：建造A类桌游房间9间，建造B类桌游房间1间最省钱．
5．某汽车配件厂生产甲、乙、丙三种汽车轮胎，生产各种轮胎所需的工时和产值如下表所示，又知道每周生产三种轮胎的总工时是168个，总产值是111.2万元．
	汽车零部件
	甲种
	乙种
	丙种

	每个所需工时（个）
	
	
	

	每个产值（千元）
	4
	3
	1



（1）若每周丙种轮胎生产252台，问其它两种轮胎每周分别生产多少个？
（2）现有4S店以产值价的1.2倍购进这三种轮胎共100个，考虑市场需求和资金周转，其中丙种轮胎购进50个，而用于购买这100个轮胎的总资金最少24.96万元，但最多不超过25.2万元，那么该商店有哪几种购进轮胎方案？
（3）若销售每件甲种轮胎可获利200元，每件乙种轮胎可获利150元，每件丙种轮胎可获利100元，在第（2）问的进货方案中，哪一种方案获利最大？最大利润是多少元？
【解答】解：（1）设甲种轮胎生产x个，乙种轮胎生产y个，
根据题意得：，
解这个方程组，得
答：甲种轮胎生产170个，乙种轮胎生产60个；
（2）设该店购进甲种轮胎m个，则购进乙种轮胎（50﹣m）个，
根据题意得：24.96≤0.48m+0.36（50﹣m）+0.12×50＜25.2，
解这个不等式组，得8≤m≤10，
∵m为正整数，
∴m的值为8或9或10，
因此有三种采购方案：
方案一：购进甲种8个，乙种42个，丙种50个，
方案二：购进甲种9个，乙种41个，丙种50个，
方案三：购进甲种10个，乙种40个，丙种50个，
（3）售出这些轮胎可获利：
方案一：8×200+42×150+50×100＝12900（元），
方案二：9×200+41×150+50×100＝12950（元），
方案三：10×200+40×150+50×100＝13000（元），
答：方案三获利最多，按这种方案可获利13000元．
6．“保护环境，低碳出行”某市公交公司将淘汰某一条线路上“冒黑烟”较严重的公交车，计划购买A型和B型两种环保节能公交车共10辆．已知购买A型公交车2辆，B型公交车3辆，共需650万元；购买A型公交车2辆，B型公交车1辆，共需350万元．
（1）求购买A型和B型公交车每辆各需多少万元？
（2）预计在该线路上A型和B型公交车每辆年均载客量分别为60万人次和100万人次．若该公司购买A型公交车x辆，完成下表．
	
	数量（辆）
	购买总费用（万元）
	载客总量（万人次）

	A型车
	x
	100x
	60x

	B型车
	10﹣x
	　150（10﹣x）　
	　100（10﹣x）　


（3）若该公司购买A型和B型公交车的总费用不超过1150万元，且确保这10辆公交车在该线路的年均载客量总和不少于640万人次，则该公司有哪几种购车方案？哪种购车方案的总费用最少？最少总费用是多少？
【解答】解：（1）设购买每辆A型公交车x万元，购买每辆B型公交车每辆y万元，依题意列方程得，
，
解得 ，
答：购买A型和B型公交车每辆各需100万元、150万元；
（2）由（1）中的  可得：
	
	数量（辆）
	购买总费用（万元）
	载客总量（万人次）

	A型车
	x
	100x
	60x

	B型车
	10﹣x
	150（10﹣x）
	100（10﹣x）


故答案是：150（10﹣x）；100（10﹣x）；
（3）设购买a辆A型公交车，则购买（10﹣a）辆B型公交车，依题意列不等式组得，
，
解得 7≤a≤9，
∵a是整数，
∴a＝7，8，9．
有三种方案：①购买A型公交车7辆，B型公交车3辆，
②购买A型公交车8辆，B型公交车2辆，
③购买A型公交车9辆，B型公交车1辆，
因A型公交车较便宜，故购买A型车数量最多时，总费用最少，即第三种购车方案，
最少费用为：9×100+150×1＝1050（万元），
答：该公司有3种购车方案，第3种购车方案的总费用最少，最少总费用是1050万元．
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7．如图，函数y＝2x和y＝ax+4的图象相交于点A（m，3）
（1）求m，a的值；
（2）根据图象，直接写出不等式2x＞ax+4的解集．

【解答】解：（1）把（m，3）代入y＝2x得，2m＝3，
解得，
∴点A的坐标为（，3），
∵函数y＝ax+4的图象经过点A，
∴，
解得；
（2）由图象得，不等式2x＞ax+4的解集为．
8．已知：如图一次函数y1＝﹣x﹣2与y2＝x﹣4的图象相交于点A．
（1）求点A的坐标；
（2）若一次函数y1＝﹣x﹣2与y2＝x﹣4的图象与x轴分别相交于点B、C，求△ABC的面积．
（3）结合图象，直接写出y1≥y2时x的取值范围．

【解答】解：（1）解方程组，得，
所以点A坐标为（1，﹣3）；

（2）当y1＝0时，﹣x﹣2＝0，x＝﹣2，则B点坐标为（﹣2，0）；
当y2＝0时，x﹣4＝0，x＝4，则C点坐标为（4，0）；
∴BC＝4﹣（﹣2）＝6，
∴△ABC的面积＝×6×3＝9；

（3）根据图象可知，y1≥y2时x的取值范围是x≤1．
9．函数图象在探索函数的性质中有非常重要的作用，下面我们对函数y＝2|x+1|﹣x﹣2展开探索，请补充完以下探索过程：
（1）列表：
	x
	…
	﹣5
	﹣4
	﹣3
	﹣2
	﹣1
	0
	1
	2
	3
	…

	y
	…
	11
	8
	m
	2
	﹣1
	0
	1
	n
	3
	…


直接写出m、n的值：m＝　5　，n＝　2　；
（2）在给出的平面直角坐标系中，请用适当的方法画出这个函数的图象．
（3）结合图象填空：当x≤﹣1时，y随x的增大而 　减小　（填写“增大”或“减小”）；
（4）已知函数y＝﹣x+4的图象如图所示，结合你所画的函数图象，直接写出不等式2|x+1|﹣x﹣2≤﹣x+4的解集 　﹣3≤x≤3　．

【解答】解：（1）把x＝﹣3代入y＝2|x+1|﹣x﹣2得，y＝5；
把x＝2代入y＝2|x+1|﹣x﹣2得，y＝2；
∴m＝5，n＝2，
故答案为：5，2；
（2）描点连线作出如下图所示函数图象，

（3）观察图象，当x≤﹣1时，y随x的增大而减小，
故答案为：减小；
（4）从图上看，两个函数的交点为（﹣3，5）、（3，3），
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