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一．圆的定义及相关概念

考点 1：圆的定义：在一个平面内，线段OA 绕它固定的一个端点O 旋转一周，另一个端点 A 所形成的图形叫做圆，固定的端点O 叫做圆心，线段OA 叫做半径。
考点 2：
[image: ]确定圆的条件：圆心和半径
①圆心确定圆的位置，半径确定圆的大小；
②不在同一条直线上的三点确定一个圆。考点 2：（圆的性质）
圆的对称性：圆既是轴对称图形又是中心对称图形。经过圆心的每一条直线都是它的对称轴。圆心是它的对称中心。
考点 3：
弦：连结圆上任意两点的线段叫弦。经过圆心的弦叫做直径。直径是圆中最大的弦。弦心距：圆心到弦的距离叫做弦心距。
[image: ]弧：圆上任意两点间的部分叫做弧。弧分为半圆，优弧、劣弧三种。
[image: ]（请务必注意区分等弧，等弦，等圆的概念） 弓形：弦与它所对应的弧所构成的封闭图形。弓高：弓形中弦的中点与弧的中点的连线段。
[image: ]（请务必注意在圆中一条弦将圆分割为两个弓形，对应两个弓高）

考点 4：
[image: ]三角形的外接圆：








[image: ][image: ][image: ]锐角三角形的外心在	，直角三角形的外心在	,钝角三角形的外心在	。考点 5
点和圆的位置关系	设圆的半径为r，点到圆心的距离为d，
则点与圆的位置关系有三种。
①点在圆外 d＞r；②点在圆上 d=r；③点在圆内	d＜r；
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【典型例题】
 (
5
)例 1	在⊿ABC 中，∠ACB=90°,AC=2,BC=4，CM 是AB 边上的中线，以点 C 为圆心，以为半径作圆，试确定A,B,M三点分别与⊙C 有怎样的位置关系，并说明你的理由。
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例 2．已知，如图，CD 是直径，EOD  84 ，AE 交⊙O 于 B，且AB=OC，求∠A 的度数。
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例 3	⊙O 平面内一点 P 和⊙O 上一点的距离最小为 3cm，最大为 8cm，则这圆的半径是

 	cm。
例 4 在半径为 5cm 的圆中，弦AB∥CD，AB=6cm，CD=8cm，则AB 和CD 的距离是多少？
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)例 5	如图,⊙O 的直径AB 和弦 CD 相交于点E，已知AE=6cm，EB=2cm, CEA  30， 求 CD 的长．
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[image: ] (
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)例 6.已知：⊙O 的半径 0A=1，弦AB、AC 的长分别为	2,

，求BAC 的度数．
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二．垂径定理及其推论

考点 1
垂径定理：垂直于弦的直径平分这条弦，并且平分弦所对的两条弧． 推论 1：
①平分弦（不是直径）的直径重直于弦，并且平分弦所对的两条弧．
②弦的垂直平分线经过圆心，并且平分弦所对的两条弧．
③平分弦所对的一条弧的直径,垂直平分弦，并且平分弦所对的另一条弧．
















 (
推论 
2
．圆的两条平行弦所夹的弧相等．垂径定理及推论
1 
中的
三条可概括为：
①  经过圆心；②垂直于弦；③平分弦(不是直径)；④平分弦所
对的优弧；⑤平分弦所对的劣弧．以上五点已知其中的任意两点， 
都可以推得其它两点
固定的已经不能再固定的方法：
)求弦心距，弦长，弓高，半径时通常要做弦心距，并连接圆心和弦的一个端点，得到直角三角形。如下图：








【典型例题】
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)例 1	如图AB、CD 是⊙O 的弦，M、N 分别是AB、CD 的中点，且AMN  CNM ． 求证：AB=CD．

 (
4
)
[image: ]例 2 已知，不过圆心的直线l 交⊙O 于C、D 两点，AB 是⊙O 的直径，AE⊥ l 于 E，BF⊥ l 于F。求证：CE=DF．
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如图，
AB
 
是
⊙
O
 
的直径，
C
 
是
的中点，
⊙
O 
的切线
BD 
交
)AC 的延长线于点D，E 是 OB 的中点，CE 的延长线交切线BD 于点F，AF 交⊙O 于点
H，连接BH．
（1） 求证：AC=CD；
（2） [image: ]若OB=2，求BH 的长．（暂不做）
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【考点速练】

1. [image: ]已知⊙O 的半径为 2cm，弦AB 长2	3cm ，则这条弦的中点到弦所对劣弧的中点的距离

[image: ]
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为（	）. A．1cm	B.2cm

D.	3cm cm
[image: ]
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2.  (
C.
2cm
)[image: ]有下列判断：①直径是圆的对称轴；②圆的对称轴是一条直径；③直径平分弦与弦所对的弧；④圆的对称轴有无数条.其中正确的判断有（	）
A．0 个	B.1 个	C.2 个	D.3 个
3. 如图 2，同心圆中，大圆的弦交 AB 于C、D 若AB=4，CD=2，圆心 O 到 AB 的距离等于1，那么两个同心圆的半径之比为（	）
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4. [image: ]如图,⊙O 的直径为 10,弦AB=8,P 是弦AB 上的一个动点,那么OP 长的取值范围是	.
5. [image: ]如图,已知有一圆弧形拱桥,拱的跨度AB=16cm,拱高CD=4cm,那么拱形的半径是_ 	m.
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6. 如图,⊙O 的直径 AB 长为 15，有一个定长为 9 的动弦 CD 在弧 AmB 上滑动（C 与 A、D 与 B 均不重合），且 CE⊥CD，DF⊥CD。
求证：（1）AE=BF
[image: ]（2）梯形CDFE 的面积是否会发生改变，请说明理由。








7. [image: ]如图,⊙O 的AB 长为 15, 动弦CD=6,分别过A、B 作 AE⊥CD、BF⊥CD，垂足分别为E、F。问：当弦CD 滑动时，A、B 到直线CD 距离差的绝对值是否发生变化？说明理由。
[image: ]
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三．圆周角与圆心角
考点 1
[image: ]圆心角：顶点在圆心的角叫圆心角，圆心角的度数等于它所对的弧的度数。Eg: 判别下列各图中的角是不是圆心角，并说明理由。














圆周角：顶点在圆周上，角两边和圆相交的角叫圆周角。两个条件缺一不可．
[image: ]Eg: 判断下列图示中，各图形中的角是不是圆周角，并说明理由









考点 2
圆周角定理：在同圆或等圆中，同弧或等弧所对的圆周角相等，都等于这条弧所对的圆心角的一半。
Eg: 如下三图，请证明。
[image: ]
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考点 3
4. 推论：
[image: ]①同弧或等弧所对的圆周角相等，同圆或等圆中，相等的圆周角所对的弧也相等．
[image: ]②半圆（或直径）所对的圆周角是直角，90 的圆周角所对的弦是直径．
[image: ]③如果三角形一边上的中线等于这边的一半，那么这个三角形是直角三角形． 经典例题
[image: ][image: ][image: ][image: ][image: ]例 1：下图中是圆周角的有	.是圆心角的有	。





[image: ][image: ][image: ]①	②	③





④	⑤	⑥ 例 2：如图，∠A 是⊙O 的圆周角，且∠A＝35°,则∠OBC= 		.
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[image: ]例 3：如图，圆心角∠AOB=100°，则∠ACB=	．
例４：如图１， AB 是⊙O 的直径，点C，D，E 都在⊙O 上，若∠C ∠D ∠E ，则
[image: ]∠A ∠B 	º．
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图１
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[image: ]例 5 如图 2，⊙O 的直径CD 过弦 EF  的中点G ，EOD  40o ，则DCF 	．

[image: ]例 6：已知⊙O 中， C  30o ， AB  2cm ，则⊙O 的半径为	cm
C



O
G
E	F
D
图 2






四．弧、弦、圆心角
圆心角、弧、弦之间的关系定理:
[image: ][image: ]在同圆或等圆中，相等的圆心角所对的弧相等，所对的弦也相等










[image: ]推论：在同圆或等圆中，如果①两个圆心角，②两条弧，③两条弦，有一组量相等,那么它们所对应的其余各组量都分别相等.
（务必注意前提为：在同圆或等圆中）
[image: ]
例 1．如图所示，点O 是∠EPF 的平分线上一点，以O 为圆心的圆和角的两边分别交于
A、B 和 C、D，求证：AB=CD．
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[image: ]例2、已知：如图，AB、CD为⊙O的直径，AE//CD。求证:弧DE=弧DB









例 3．如图所示，在ABC 中，∠A= 72，⊙O 截ABC 的三条边长所得的三条弦等长，
 (
·
O
B
C
)A
求∠BOC.












例 4．如图，AD=BC,AB 与CD 交于点E，求证：（1）AB=与 CD．（2）OE 平分∠BED















[image: ][image: ]例 5．如图所示，已知在⊙O 中，AE 是直径，AF⊥BC，试比较弦BE 与弦CF 的大小。
[image: ]
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练习：
[image: ]1、过⊙O 内一点M 的最长弦为 10 cm，最短弦长为 8cm，则OM 的长为（	） A．9cm	B．6cm	C．3cm	D．	41cm
2、在半径为 5cm 的圆中，弦AB∥CD，AB=6cm，CD=8cm，则AB 和 CD 的距离是(	)
A．7cm	B．1cm	C．5cm	D．7cm 或 1cm
[image: ]3、如图，MN 为半圆O 的直径，半径OA⊥MN，D 为OA 中点，过D 作弦 BC∥MN，求证：四边形 ABOC 为菱形．








[image: ]4、如图所示，已知在⊙O 中，AB 是直径，弦CD⊥AB，点P 是弧AC 的中点,连接AP、BP、AC,PB 分别交AC、CD 于 M、N。求证：△CMN 是等边三角形。










5、已知：如图， AB 是⊙O 的直径，C 是⊙O 上一点，CD⊥AB，垂足为点 D ，F 是弧 AC
 (
A
E
O
D
C
B
)的中点， OF 与 AC 相交于点 E ， AC  8 cm， EF  2 cm. 求 AO 的长；


F



以上内容仅为本文档的试下载部分，为可阅读页数的一半内容。如要下载或阅读全文，请访问：https://d.book118.com/206220231010010044
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