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第十六讲 数列递推及通项应用      
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热点题型归纳

题型 01 递推基础：等差数列定义型   

【解题攻略】

 等差数列的判定方法
①定义法：“欲证等差，直接作差”，即证 an＋1－an＝定值；

②等差中项法：即证 2an＋1＝an＋an＋2； 
③函数结论法：即 an为一次函数或 Sn为无常数项的二次函数.
【典例 1-1】（2024 上·山东威海·高三统考）已知数列{ }na ，对 m n  N, 都有 m n m na a a   ，且 1 1a  ，则

2 4 2na a a   L         .

【典例 1-2】（2024 上·天津·高三天津市第一百中学校联考期末）在数列 na 中， 1 6a  ，且

    1 2 1 2n nna n a n n n      ，则 na        .

【变式 1-1】（2023 下·全国·高三校联考阶段练习）已知数列 na 满足  
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【变式 1-2】（2024 上·海南海口·高三海南中学校考）在数列{ }na 中， 1 2 2
1

1 2 20, , 1
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    ，则

9a        ．

【变式 1-3】（2023 上·四川成都·高三校联考阶段练习）已知各项均不为 0 的数列 na 满足
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a  ，则 2023a                ．

题型 02 递推基础：等比数列定义型    

【解题攻略】

 等比数列的判定方法：

(1)定义法：“欲证等比，直接作比”，即证
an＋1

an
＝q(q≠0 的常数)⇔数列{an}是等比数列；

(2)等比中项法：即证 a2n＋1＝an·an＋2(anan＋1an＋2≠0，n∈N*)⇔数列{an}是等比数列．

【典例 1-1】（2023·河南郑州·统考二模）已知正项数列 na 的前 n项和为 nS ，且

   1 1 12 3 3n n
n n n na S S S S    ， ，则 2023S （    ）

A． 20233 1 B． 20233 1 C．
20233 1

2
 D．

20223 1
2



【典例1-2】（2022·吉林长春·长春吉大附中实验学校校考模拟预测）已知数列 na 满足：对任意的m， *n N ，

都有 m n m na a a  ，且 2 3a  ，则 20a （    ）
A． 203 B． 203 C． 103 D． 103

【变式 1-1】．（2022 上·山东日照·高三统考）正项数列 na 中， 1n na ka  （k 为常数），若

2021 2022 2023 3a a a   ，则
2 2 2
2021 2022 2023a a a  的取值范围是（    ）

A． 3,9 B．[3，9] C． 3,15 D．[3，15]

【变式 1-2】（2022·陕西·校联考模拟预测）在数列 na 中， 1 1a  ，数列
1 1

na
 

 
 

是公比为 2 的等比数列，

设 nS 为 na 的前 n项和，则下列结论错误的是（    ）

A．
1

2 1n na 


B．
1 1
2 2n na  

C．数列 na 为递减数列 D． 3
7
8

S 

【变式 1-3】（2022·山西吕梁·统考一模）已知 nS 为数列 na 的前 n 项和，且 1 1a  ， 1 3 2n
n na a    ，则 100S 

（    ）
A． 1002 3 B． 1002 2 C． 1012 3 D． 1012 2

题型 03 累加法求通项   

【解题攻略】

 对于递推公式为  1n na a f n  ，一般利用累加法求出数列的通项公式；

【典例 1-1】已知数列 na 满足 1 10a   ， 1 2n na a
n

 
 ，则 na

n
的最小值为（    ）

A．2 10  -1 B．
11
2

C．
16
3

D．
27
4

【典例 1-2】已知数列 na 中， 1 1a  ， 2n  时， 1 2 1n na a n   ， na  ______.
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