
第 12 章  证明提高卷

考试时间：120 分钟

注意事项：

1．答卷前，考生务必将自己的姓名、考生号等填写在答题卡和试卷指定位置上。

2．回答选择题时，选出每小题答案后，用铅笔把答题卡对应题目的答案标号涂黑。如需改动，用橡皮

擦干净后，再选涂其他答案标号。回答非选择题时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效。

3．考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回。

一、单选题（共 10 小题）

1.下列命题是真命题的是（　　）

A．相等的两个角是对顶角

B．好好学习，天天向上

C．周长和面积相等的两个三角形全等

D．两点之间线段最短

2.下列命题中，是真命题的是（　　）

A．无限小数是无理数

B．从直线外一点到这条直线的垂线段，叫做这点到这条直线的距离

C．平行于同一条直线的两条直线平行

D．过一点有且只有一条直线与已知直线垂直

3.下列命题是真命题的是（　　）

A．同旁内角互补

B．若 a2＝b2，则|a|＝|b|

C．若 a＞0，则 a2＞a

D．垂直于同一条直线的两条直线互相平行

4.下列各数中可以用来证明命题“任何奇数都是 3 的倍数”是假命题的反例是（　　）

A．9 B．15 C．5 D．6

5.下列语句中，是真命题的是（　　）

A．直角的补角是直角

B．同旁内角互补

C．过直线 l 外一点 A 作直线 AB⊥l 于点 B



D．两个锐角的和是钝角

6.2020 年 3 月 14 日，是全球首个“国际圆周率日（πDay）”．国际圆周率日之所以定在 3 月 14 日，是因为

“3.14”是与圆周率数值最接近的数字．祖冲之是世界上最早把圆周率的精确值计算到小数点后第 7 位

的中国古代科学巨匠，该成果领先世界一千多年．以下关于“圆周率”的四个命题，错误的是（　　）

A．圆周率是一个大于 3 而小于 4 的无理数

B．圆周率是一个近似数

C．圆周率是一个与圆的大小无关的常数

D．圆周率等于该圆的周长与直径的比值

7.下列命题是假命题的是（　　）

A．对顶角相等

B．直角都相等

C．同角的补角相等

D．内错角的平分线互相平行

8.下列命题：

①负数没有立方根；

②一个实数的算术平方根一定是正数；

③一个正数或负数的立方根与这个数同号；

④如果一个数的算术平方根是这个数本身，那么这个数是 1 或 0；

⑤如果一个数的立方根是这个数本身，那么这个数是 1 或 0，其中错误的有（　　）

A．2 个 B．3 个 C．4 个 D．5 个

9.我们知道“对于实数 m，n，k，若 m＝n，n＝k，则 m＝k”，即相等关系具有传递性．小敏由此进行联想，

提出了下列命题：

①a，b，c 是直线，若 a⊥b，b⊥c，则 a⊥c．

②a，b，c 是直线，若 a∥b，b∥c，则 a∥c．

③a，b，c 是直线，若 a 与 b 相交，b 与 c 相交，则 a 与 c 相交．

④若∠α 与∠β 互补，∠β 与∠γ 互补，则∠α 与∠γ 互补．

其中正确的命题的个数是（　　）

A．0 B．1 C．2 D．3

10.某校准备开设特色活动课，各科目的计划招生人数和报名人数，列前三位的如下表所示：



科目 小制作 足球 英语口语

计划人数 100 90 60

科目 小制作 英语口语 中国象棋

报名人数 280 250 200

若计划招生人数和报名人数的比值越大，表示学校开设该科目相对学生需要的满足指数就越高．那么根据

以上数据，满足指数最高的科目是（　　）

A．足球 B．小制作 C．英语口语 D．中国象棋

 

二、填空题（共 8 小题）

11.把“同角的余角相等”写成“如果…，那么…”的形式为　　　．

12.已知命题“若 a、b 是两个无理数，则 a+b 也一定是无理数”是个假命题，请你举一个反例说明它是假命

题：a＝　　，b＝　　．

13.“两直线平行内错角相等”的逆命题是　　命题．（填“真”或“假”）

14.下列 5 个命题中：①对顶角相等；②同位角相等；③平行于同一条直线的两直线平行；④互补的角是

邻补角；⑤经过直线外一点，有且只有一条直线与已知直线平行；真命题共有　　个．

15.命题“平行四边形两组对边相等”，其逆命题是　　，逆命题是　　命题．（填“真”或“假”）

16.下列说法：其中正确的有　　　　．（填写序号）

①若 x＞y，则 a2x＞a2y；

②若（a﹣1）x＞a﹣1，则 x＞1；

③有一个角是 60°的三角形是等边三角形；

④旋转不改变图形的形状和大小

⑤以 7、24、25 为三边长的三角形是直角三角形；

⑥真命题的逆命题也是真命题．

17.有三张卡片，分别写有 1 和 2，1 和 3，2 和 3．甲、乙、丙三人各取走一张卡片，甲看了乙的卡片后说：

“我与乙的卡片上相同的数字不是 2”，乙看了丙的卡片后说：“我与丙的卡片上相同的数字不是 1”，丙

说：“我的卡片上的数字之和不是 5”，则甲的卡片上的数字是　　　　．

18.



仓库员小李管理着 10 个库房，有一次，他把 10 个库房的 10 把钥匙搞乱了，这 10 把钥匙所开的锁的外形

一样，无法把钥匙对上号，他只好逐个试开．如按最巧的情况，每把钥匙只试一次，就能对上号．现在

要问，在最坏的情况下，在试开　　　次后，才能把 10 把钥匙和 10 把锁对上号．

 

三、解答题（共 8 小题）

19.（1）写出命题“等腰三角形底边上的高线与中线互相重合”的逆命题，并判断真假；

（2）若该命题的逆命题为真命题，请证明；若该命题的逆命题为假命题，请举出反例．

20.如图，有以下四个条件：①AC∥DE，②DC∥EF，③CD 平分∠BCA，④EF 平分∠BED．

（1）若 CD 平分∠BCA，AC∥DE，DC∥EF，求证：EF 平分∠BED．

（2）除（1）外，请再选择四个条件中的三个作为题设，余下的一个作为结论，写出一个真命题，再给予

证明．

21.我们知道：等腰三角形两腰上的高相等．

（1）请你写出它的逆命题：　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．

（2）逆命题是真命题吗？若是，请证明；若不是，请举出反例（要求：画出图形，写出已知，求证和证明

过程）．

22.（1）如图，设 DE∥BC，∠1＝∠3，CD⊥AB，求证：FG⊥AB；

（2）若把（1）的题设中的 DE∥BC”与结论中的“FG⊥AB”对调后，命题还成立吗？说明理由；

（3）若把（1）的题设中的“∠1＝∠3”与结论中的“FG⊥AB”对调后，命题还成立吗？说明理由．



23.一个进行数值转换的运行程序如图所示，从“输入有理数 x”到“结果是否大于 0”称为“一次操作”

（1）下面命题是真命题有　　　　

①当输入 x＝3 后，程序操作仅进行一次就停止．

②当输入 x＝﹣1 后，程序操作仅进行一次就停止．

③当输入 x 为负数时，无论 x 取何负数，输出的结果总比输入数大．

④当输入 x＜3，程序操作仅进行一次就停止．

（2）探究：是否存在正整数 x，使程序只能进行两次操作，并且输出结果小于 12？若存在，请求出所有符

合条件的 x 的值；若不存在，请说明理由．

24.对几何命题进行逆向思考是几何研究中的重要策略，我们知道，等腰三角形两腰上的高 线相等，那么等

腰三角形两腰上的中线，两底角的角平分线也分别相等吗？它们的逆命 题会正确吗？

（1）请判断下列命题的真假，并在相应命题后面的括号内填上“真”或“假”．



①等腰三角形两腰上的中线相等　　　

②等腰三角形两底角的角平分线相等　　　

③有两条角平分线相等的三角形是等腰三角形　　　

（2）请写出“等腰三角形两腰上的中线相等”的逆命题，如果逆命题为真，请画出图形，写出已知、求证

并进行证明，如果不是，请举出反例．

25.如图，在△ABD 和△ACE 中，有①AB＝AC；②AD＝AE；③∠1＝∠2；④BD＝CE．

（1）以①②③④中的任意三个作为条件，第四个作为结论，可以组成以下四个命题：

命题一：条件是①②③，结论是④．

命题二：条件是①②④，结论是③．

命题三：条件是②③④，结论是①．

命题四：条件是①③④，结论是②．

其中真命题是命题　　　　　　　　　；（填序号）

（2）请你选择一个真命题进行证明，你选择命题　　　　　（填序号）

26.探究问题：已知∠ABC，画一个角∠DEF，使 DE∥AB，EF∥BC，且 DE 交 BC 于点 P．∠ABC 与∠DEF

有怎样的数量关系？



（1）我们发现∠ABC 与∠DEF 有两种位置关系：如图 1 与图 2 所示．

①图 1 中∠ABC 与∠DEF 数量关系为　　　　　　　　　　；图 2 中∠ABC 与∠DEF 数量关系

为　　　　　　　；

请选择其中一种情况说明理由．

②由①得出一个真命题（用文字叙述）：　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．

（2）应用②中的真命题，解决以下问题：

若两个角的两边互相平行，且一个角比另一个角的 2 倍少 30°，请直接写出这两个角的度数．



第 12 章  证明提高卷

考试时间：120 分钟

注意事项：

1．答卷前，考生务必将自己的姓名、考生号等填写在答题卡和试卷指定位置上。

2．回答选择题时，选出每小题答案后，用铅笔把答题卡对应题目的答案标号涂黑。如需改动，用橡皮

擦干净后，再选涂其他答案标号。回答非选择题时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效。

3．考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回。

一、单选题（共 10 小题）

1.下列命题是真命题的是（　　）

A．相等的两个角是对顶角

B．好好学习，天天向上

C．周长和面积相等的两个三角形全等

D．两点之间线段最短

【答案】D
【分析】利用对顶角的定义、线段的性质、全等三角形的判定分别判断后即可确定正确的选项．

【解答】解：A、相等的两个角不一定是对顶角，原命题是假命题；

B、好好学习，天天向上，不是命题；

C、周长和面积相等的两个三角形不一定全等，原命题是假命题；

D、两点之间线段最短，是真命题；

故选：D．

【知识点】命题与定理

2.下列命题中，是真命题的是（　　）

A．无限小数是无理数

B．从直线外一点到这条直线的垂线段，叫做这点到这条直线的距离

C．平行于同一条直线的两条直线平行

D．过一点有且只有一条直线与已知直线垂直

【答案】C
【分析】利用无理数的定义、点到直线的距离、平行公理等知识分别判断后即可确定正确的选项．

【解答】解：A、无限不循环小数是无理数，故原命题错误，是假命题，不符合题意；

B、从直线外一点到这条直线的垂线段的长度，叫做这点到这条直线的距离，故原命题错误，不

符合题意；

C、平行于同一条直线的两条直线平行，正确，是真命题，符合题意；



D、在同一平面内，过一点有且只有一条直线与已知直线垂直，故原命题错误，是假命题，不

符合题意，

故选：C．
【知识点】命题与定理

3.下列命题是真命题的是（　　）

A．同旁内角互补

B．若 a2＝b2，则|a|＝|b|

C．若 a＞0，则 a2＞a

D．垂直于同一条直线的两条直线互相平行

【答案】B
【分析】利用平行线的性质、实数的性质、不等式的性质等知识分别判断后即可确定正确的选项．

【解答】解：A、两直线平行，同旁内角互补，故原命题错误，是假命题，不符合题意；

B、若 a2＝b2，则|a|＝|b|正确，是真命题，符合题意；

C、若 a＞0，则 a2＞a，当 a＝1 时，错误，是假命题，不符合题意；

D、平面内垂直于同一条直线的两条直线互相平行，故错误，是假命题，不符合题意，

故选：B．
【知识点】命题与定理

4.下列各数中可以用来证明命题“任何奇数都是 3 的倍数”是假命题的反例是（　　）

A．9 B．15 C．5 D．6

【答案】C
【分析】找出是奇数但不是 3 的倍数的数即可．

【解答】解：5 为奇数，但 5 不是 3 的倍数，

所以证明命题“任何奇数都是 3 的倍数”是假命题的反例是 5．
故选：C．

【知识点】命题与定理

5.下列语句中，是真命题的是（　　）

A．直角的补角是直角

B．同旁内角互补

C．过直线 l 外一点 A 作直线 AB⊥l 于点 B

D．两个锐角的和是钝角

【答案】A
【分析】根据补角与直角的定义对 A 进行判断；利用平行线的性质对 B 进行判断；根据命题的定义对 C 进

行判断；利用反例对 D 选项进行判断．

【解答】解：A、直角的补角是直角，所以 A 选项为真命题；

B、两直线平行，同旁内角互补，所以 B 选项为假命题；

C、过直线 l 外一点 A 作直线 AB⊥l 于点 B，它是描述性语言，所以 C 选项不是命题；

D、30°与 20°的和为锐角，所以 D 选项为假命题．

故选：A．
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