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期末复习

一、 课堂目标

1．复习一元一次方程的实际应用．

2．复习几何图形初步及线、角相关的计算．

3．助力期末考试．

【备注】【目标解读】

1．本讲重点内容是一元一次方程的实际应用、线角相关的计算，同时也是阶段考试中的必

考题型．请教师一定重视（知识点的讲解/计算证明的落实/图形的分析构造）．

2．本讲难点内容是线、角相关的综合问题，在阶段性考试中常出现在压轴题的位置，线段

动点问题常与数轴结合进行考察、有一定占比．

      另外，本讲题量较大，请教师根据学生程度对内容进行适当的取舍或调整，建议对程度

一般的学生尽量完成【知识点】部分的讲解和练习，对程度较好的学生则可以抽取前面知

识点中薄弱的部分进行针对性复习、然后进入后面的【方法提炼】和【综合应用】的讲

练．

 

【注意】题型综合中的题集里（也是是难层次的期末复习题集里）有一个模块是找规律和

新定义问题，期末复习过程中如果需要复习规律和新定义问题可以去该题集里找相关题

型．

二、 知识讲解

知识点

1. 一元一次方程的实际应用
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【备注】【教学建议】

此处只是列举出一元一次方程实际应用题常见的类型，后面的经典例题和题目练习中选取

的题目主要是依据人教版教材地区的期末试卷中常考的应用题类型确定的．

经典例题1

A. B.

C. D.

1. 甲、乙两车站相距 ，慢车从甲站开往乙站．每小时行 ，慢车出发 小时后，另有一快车从

乙站开往甲站，每小时行 ，设快车出发 小时后与慢车相遇，则所列方程中正确的是（   ）．
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【解析】

【标注】

【答案】B

设快车出发 小时后与慢车相遇，则慢车行驶了 小时；

由题意得： ，

故选 ．

【知识点】一元一次方程的行程问题-相遇问题

【备注】【教学建议】

注意审题，看清楚本题设的未知数是快车出发的时间

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

（ 1 ）

（ 2 ）

2.

（ 1 ）

（ 2 ）

【解析】

为了促进全民健身运动的开展，某市组织了一次足球比赛，下表记录了比赛过程中部分代表队的积

分情况．

代表队
场次

（场）

胜

（场）

平

（场）

负

（场）

积分

（场）

本次比赛中，胜一场积            分．

参加此次比赛的 代表队完成 场比赛后，只输了一场，积分是 分．请你求出 代表队胜出

的场数．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ） ．

由 队可知，胜 场积 分，

∴胜一场积 分．

由 队，胜 场，得 分，

共得 分，平 场得 分．

由 队，胜 场得 分，



4

【标注】

平两场得 分， 分，

∴负一场不得分．

设 队胜 场，平 场，输 场，

∴

．

∴ 队胜 场．

【知识点】一元一次方程的其他实际问题

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

3.

（ 1 ）

1（ 2 ）

【解析】

为鼓励居民节约用电，某市试行每月阶梯电价收费制度，具体执行方案如下：

档次 每户每月用电量（度） 执行电价（元 度）

第一档 小于或等于

第二档 大于 且小于或等于 时，超出 的部分

第三档 大于 时，超出 的部分

一户居民七月份用电 度，则需缴电费            元．

某户居民五、六月份共用电 度，缴电费 元．已知该用户六月份用电量大于五月份用电

量，且五、六月份的用电均小于 度．

请判断该户居民五、六月份的用电量分别属于哪一档？并说明理由．

求该户居民五、六月份分别用电多少度．

【答案】（ 1 ）

1

2

（ 2 ） 五月份用电量在第一档，六月份用电量在第二档；证明见解析．

该户居民五、六月份分别用电 度、 度．

（元）．

因为两个月的总用电量为 度，

所以每个月用电量不可能都在第一档．
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2

【标注】

假设该用户五、六月每月用电均超过 度，

此时的电费共计 （元），

而 ，不符合题意；

又因为六月份用电量大于五月份的用电量，

所以五月份用电量在第一档，六月份用电量在第二档．

设五月份用电 度，则六月份用电 度，根据题意，

得 ，

解得 ， ．

答：该户居民五、六月份分别用电 度、 度．

【知识点】一元一次方程的梯度计价问题

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

4. 为发展校园足球运动，我校决定购买一批足球运动装备，市场调查发现：甲、乙两商场以同样的价

格出售同种品牌的足球队服和足球，已知每套队服的价格比每个足球多 元，两套队服与三个足球

的费用相等，经洽谈，甲商场优惠方案是：每购买 套队服，送 个足球；乙商场优惠方案是：若购

买队服超过 套，则购买足球打八折．

求每套队服和每个足球的价格各是多少？

若我校购买 套队服和 个足球 ，请用含 的式子分别表示出到甲商场和乙商场购买装

备所花的费用．

在（ ）的条件下，假如你是本次购买任务的负责人，你认为到哪家商场购买比较合算？并说

明理由．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

每套队服的价格是 元，每个足球的价格是 元．

在甲商场购买所需费用为 元．

在乙商场购买所需费用为 元．

当 时，选择甲商场购买比较合算，

【备注】【教学建议】

本题第（3）问用到了解简单不等式，不涉及两边同除负数，不等号改变方向问题，老师可

以简单介绍一下怎么解，本题来源广州期末．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

【解析】

【标注】

当 时，选择两家商场费用相同；

当 时，选择乙商场购买比较合算．

设每个足球的价格是 元，则每套队服的价格是 元，

依题意，得： ，

解得： ，

∴ ．

答：每套队服的价格是 元，每个足球的价格是 元．

在甲商场购买所需费用为 元．

在乙商场购买所需费用为 元．

当 时，解得： ，即 ；

当 时，解得： ；

当 时，解得： ，

答：当 时，选择甲商场购买比较合算，

当 时，选择两家商场费用相同；

当 时，选择乙商场购买比较合算．

【知识点】一元一次方程的和差倍分

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

题目练习1

（ 1 ）

（ 2 ）

1.

（ 1 ）【解析】

某船从甲码头顺流而下到达乙码头，然后再从乙码头逆流而上返回甲码头共用 小时，此船在静水

中速度为 千米/时，水流速度为 千米/时．

此船顺流而行的速度为            千米/时，逆流而行的速度为            千米/时．

求甲、乙两码头间的航程．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

 ; 

千米．

船顺流而行的速度 （千米/时），
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（ 2 ）

【标注】

船逆流而行的速度 （千米/时）．

设航程为 千米，

由题意得 ，

解得 .

【知识点】一元一次方程的行程问题-顺风、顺水问题

2.

【解析】

【标注】

列方程解应用题：一件工程甲独做 天完成，乙独做 天完成，这项工程先由甲做了若干天后，再由

乙单独完成，从开工到完工共用了 天．甲乙两人各做了多少天?

【答案】甲做了 天，乙做了 天．

设甲做了 天，乙则做了 天，根据题意可得

，

，

（天），

答：甲做了 天，乙做了 天．

【知识点】一元一次方程的工程问题

3.

【解析】

《九章算术》是中国古代非常重要的一部数学典籍，被视为“算经之首”．《九章算术》大约成书于

公元前 年 公元前 年，是以应用问题解法集成的体例编纂成书的，全书按题目的应用范围与解

题方法划分为“方田”、“粟米”、“衰分”等九章．

《九章算术》中有这样一个问题：

今有共买金，人出四百，盈三千四百；人出三百，盈一百．问人数、金价各几何？

其大意是，假设合伙买金，每人出 钱，还剩余 钱；每人出 钱，还剩余 钱．问人数、金

价各是多少？如果设有 个人，那么可以列方程为            ．

【答案】

每人出 钱，总钱数为 ，

买金花 ．

每人出 钱，总钱数为 ，
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【标注】

买金花 ．

∴ ．

【知识点】一元一次方程的和差倍分

A. B.

C. D.

4.

【解析】

【标注】

如图，学校实验室需要向某工厂定制一批三条腿的桌子，已知该工厂有 名工人，每人每天可以生

产 块桌面或 条桌腿， 块桌面需要配 条桌腿，为使每天生产的桌面和桌腿刚好配套，设安排 名

工人生产桌面，则下面所列方程正确的是（   ）．

【答案】C

设安排 名工人生产桌子面，则安排 名工人生产桌子腿，

依题意，得： ．

故选 ．

【知识点】一元一次方程的配套问题

（ 1 ）

（ 2 ）

5. 年 月 日中国女排以十一连胜的战绩夺得女排世界杯冠军，成为世界三大赛的“夺冠王”．

年女排世界杯的参赛队伍为 支，比赛采取单循环方式，五局三胜，积分规则如下：比赛中以

或者 取胜的球队积 分，负队积 分；而在比赛中以 取胜的球队积 分，负队积 分，前四名

队伍积分榜部分信息如下表所示．

名次 球队 总场数 胜场 负场 总积分

中国  

美国

俄罗斯

巴西    

中国队 场胜场中只有一场以 取胜，请将中国队的总积分填在表格中．

巴西队积 分取胜的场数比积 分取胜的场数多 场，且负场积分为 分，总积分见上表，求巴西

队取胜的场数．
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（ 1 ）

（ 2 ）

【解析】

【标注】

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

名次 球队 总场数 胜场 负场 总积分

中国

美国

俄罗斯

巴西  

设巴西队积 分取胜的场数为 场，则积 分取胜的场数为 场，依题意可列方程

，

，

，

．

则积 分取胜的场数为 ，所以取胜的场数为 ．

答：巴西队取胜的场数为 场．

【知识点】一元一次方程的和差倍分

（ 1 ）

（ 2 ）

6.

（ 1 ）【解析】

华联超市第一次用 元购进甲、乙两种商品，其中乙商品的件数比甲商品件数的 倍少 件，甲、

乙两种商品的进价和售价如下表：（注：获利 售价 进价）

  甲 乙

进价（元 件）

售价（元 件）

该超市将第一次购进的甲、乙两种商品全部卖完后一共可获得多少利润？

该超市第二次以第一次的进价又购进甲、乙两种商品，其中甲种商品的件数不变，乙种商品

的件数是第一次的 倍；甲商品按原售价销售，乙商品打折销售．第二次两种商品都销售完以

后获得的总利润比第一次获得的总利润多 元，求第二次乙商品是按原价打几折销售？

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

两种商品全部卖完后可获得 元利润．

第二次乙种商品是原价打八五折销售．

设第一次购进甲种商品 件，则乙种商品 件，

，

解得 ，



10

（ 2 ）

【标注】

则 （件），

利润： （元），

答：两种商品全部卖完后可获得 元利润．

设第二次乙种商品是按原价打 折销售，根据题意列方程，得：

，

解得 ，

答：第二次乙种商品是原价打八五折销售．

【知识点】一元一次方程的经济问题-打折

2. 几何图形初步

 

经典例题2

A. B. C. D.

1. 如图，是由一些棱长为 的小正方体构成的立体图形的三种视图，那么这个立体图形的体积是（  

）．

从正面看 从左面看

从上面看
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【解析】

【标注】

【答案】A

易得第一层有 个小正方体，第二层有 个小正方体，一共有 个，这个几何体的体积为

．

故选 ．

【知识点】三视图的计数

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

A. B.

C. D.

2.

【解析】

【标注】

如图，已知 是圆柱底面的直径， 是圆柱的高，在圆柱的侧面上，过点 ， 嵌有一圈路径最短

的金属丝，现将圆柱侧面沿 剪开，所得的圆柱侧面展开图是（   ）．

【答案】A

圆柱的侧面展开面为长方形，根据两点之间，线段最短可知， 展开应该是两条线段，

且有公共点 ．

故选 ．

【知识点】其他立体图形展开图
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思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

题目练习2

A. 圆锥 B. 圆柱 C. 三棱柱 D. 四棱柱

1.

【解析】

【标注】

如图所示的图形是某个几何体的展开图，该几何体是（   ）．

【答案】C

观察图形可知，这个几何体是三棱柱．

故选 ．

【知识点】其他立体图形展开图

A. 圆柱 B. 圆锥 C. 圆台 D. 球

2.

【解析】

【标注】

将一个直角三角形绕着它的一条直角边所在直线旋转一周，得到的立体图形是（   ）．

【答案】B

将一个直角三角形绕着它的一条直角边所在直线旋转一周，

得到的立体图形是圆锥．

故选 ．

【知识点】旋转得到的立体图形

3. 如图是由一个圆锥和一个长方体组成的几何体，从上面看它得到的平面图形是（   ）．
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A. B.

C. D.

【解析】

【标注】

【答案】A

圆锥的俯视图是含有圆心的圆，

长方体的俯视图是长方形，

所以，组合图形为长方形内有一个圆的图形，圆在左上角．

故选 ．

【知识点】综合体的三视图

经典例题3

A. B. C. D.

某长方体的展开图中， 、 、 、 、 （均为格点）的位置如图所示，一只蚂蚁从点 出发，沿着

该长方体表面爬行，若此蚂蚁分别沿最短路线爬行到 、 、 、 四点，则蚂蚁爬行距离最短的路线

是（   ）．

【答案】D
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【解析】

【标注】

还原图形后，可知：

，长度为 ；

，长度为 ；

，长度为 ；

，长度为 ．

故选 ．

【知识点】立体图形路径最短

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

题目练习3

A.

●

B.

●

C.

●

D.

●

【解析】

下列图形中，可能是右面正方体的展开图的是（   ）．

●

【答案】C

根据对面来看，含点的面与空白面是对面，

故排除选项 ，

选项 中，含有阴影的小正方形在左下角，

故排除选项 ，

选项 中，三角形的阴影部分错误，

故排除选项 ，
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【标注】

正方体的展开图的是

●

故选 ．

【知识点】正方体展开图

经典例题4

A.

B.

C.

D.

1.

A
选项：

B
选项：

C
选项：

D
选项：

【解析】

【标注】

下列关于几何画图的语句，正确的是（   ）．

延长射线 到点 ，使

点 在线段 上，点 在直线 的反向延长线上

将射线 绕点 旋转，当终止位置 与起始位置 成一条直线时形成平角

已知线段 、 ，若在同一直线上作线段 ， ，则线段

【答案】C

射线不能延长．故 选项错误．

直线本身是无限延长的，没有延长线．故 选项错误．

将射线 绕点 旋转，当终止位置 与起始位置 成一条直线时，

形成平角．说法正确．故 选项正确．

已知线段 ， ，若在同一直线上，作选段 ， ，

则线段 或 或 ．故 选项错误．

故选
C
.

【知识点】作图依据

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

2. 如图，直线 与 相交于 ， ， ．



16

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 1 ）

（ 2 ）

【解析】

【标注】

图中与 互余的角是            ，与 互补的角是            ．（把符合条件的角都写出来）

如果 ，求 的度数．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

，  ; ，

．

图中与 互余的角是： ， ．

图中与 互补的角是： ， ．

∵ ， ，

∴ ， ，

又∵ ，

设 ，则 ， ，

根据题意可得： ，

解得： ，

∴ ．

【能力】运算能力

【知识点】垂线段的定义

【知识点】余角和补角

【思想】方程思想

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

题目练习4
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A. ①② B. ①③ C. ②④ D. ③④

1.

【解析】

【标注】

下列四个生活、生产现象：

①用两个钉子就可以把木条固定在墙上；

②植树时，只要定出两棵树的位置，就能确定同一行树所在的直线；

③从 地到 地架设电线，总是尽可能沿着线段 架设；

④把弯曲的公路改直，就能缩短路程，

其中可用事实”两点之间，线段最短”来解释的现象有（   ）．

【答案】D

可用事实”两点之间，线段最短”来解释的现象有③④；

①②的原理是两点确定一直线．

故选 ．

【知识点】有关公理-两点之间线段最短

A. B.

C. D.

α

2.

A
选项：

B
选项：

C
选项：

D
选项：

【解析】

【标注】

如图，一副三角尺按不同的位置摆放，下列摆放方式中 与 互余的是（   ）．

【答案】A

， 与 互余；

；

；

， 与 互补；

故选
A
.

【知识点】余角和补角
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3.

【解析】

【标注】

右图所示的网格是正方形网格，              ．（填“ ”，“ ”或“ ”）

【答案】

由图可知， ，

，

∴ ．

【知识点】角的大小比较

经典例题5

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

1. 按照下列要求完成作图及问题解答：

如图，已知点 和线段 ．

连接 ．

作射线 ．

延长 至点 ，使得 ．

通过测量可得 的度数是            ．

画 的平分线 ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

画图见解析．

画图见解析．

画图见解析．

【备注】【教学建议】

用量角器画角平分线，有条件的情况下还是建议学生能动手画一画．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

【解析】

【标注】

（ 4 ）

（ 5 ）画图见解析．

如图所示， 即为所求．

以 点为端点，作射线 ，如图所示．

延长 ，在 延长线上截取 ．如图所示．

通过测量可得 ．

如图所示， 即为 的平分线．

【知识点】按要求作直线、射线和线段

【知识点】作角平分线

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

2. 如图，已知 是线段 上的两点，且 ， ．，
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 1 ）

（ 2 ）

【解析】

【标注】

图中一共有            条线段？

若所有线段长度的总和为 ，则求 的长．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ） ．

条（ ， ， ， ， ， ）．

设 长度为

∵

∴

∵

∴

∴ 、

由题意可得

线度长度总和为 ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

【知识点】线段和差-不需要分类讨论

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

题目练习5

1. 如图，在平面内有不共线的三个点 、 、 ．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

【解析】

【标注】

作直线 ，射线 ，线段 ．

尺规作图：延长 到点 ，使 ，连接 ．

在（ ）中，若 时，直接写出 的长度．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

画图见解析．

画图见解析．

．

如图，直线 ，射线 ，线段 为所作．

如图， 为所作．

∵ ，

∴ ．

【知识点】线段和差-不需要分类讨论

A. B. C. D.

2. 如图， 、 两点把线段 分成三部分，其比为 ，点 是 的中点，

，则 的长为（   ）．

【答案】B
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【解析】

【标注】

∵ ，

∴设 ，则 ， ，

∴ ，

∵ 是 的中点，

∴ ，

∴ ，

即 ，

解得 ，

∴ ，

∴ 的长为 ．

【知识点】与线段比例相关问题的计算

经典例题6

A. B. C. D.

【解析】

【标注】

若 ，则 的补角的度数为（   ）．

【答案】B

∵ ，

∴ 的补角为 ．

故选 ．

【知识点】余角和补角

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

题目练习6

1. 一个角的余角比它的补角的 还少 ，求这个角的度数．

【答案】 ．
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【解析】

【标注】

设这个角为 ，则

，

解得 ．

答：这个角的度数为 ．

【知识点】余角和补角

【能力】运算能力

2.

【解析】

【标注】

计算 的结果为            ．

【答案】

．

【知识点】角度换算

经典例题7

1.

【解析】

如图， ， ， 是同一直线上的三点， ， ， 是从 点引出的三条射线，且

，则             度．

【答案】

， ， 是同一直线上的三点，即 ， ，可知 ，

， ；

，

，

．

故填： ．
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【标注】【知识点】角的和差的计算与证明-不需要分类讨论

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    

A. B. C. D.

2.

【解析】

【标注】

如图是一副三角板摆成的图形，如果 ，那么 等于（   ）．

【答案】A

∵三角板的两个直角都等于 ，

所以 ，

∵ ，

∵ ，

∴ 等于 ，

故选 ．

【知识点】三角板的应用

【备注】【教学建议】

这是之前授课过程中讲过的结论，带领学生复习一下

∠AOB+∠DOC=180°

思路梳理

知识点：

1、                                    

2、                                    

3、                                    
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