
专题 05  六大常考全等模型 
一、【知识回顾】

①模型一：平移模型

②模型二：轴对称（翻折）模型

③模型三：一线三等角模型（K 字型）

直角一线三等角



④模型四：不共点旋转模型

⑤模型五：共顶点旋转模型（手拉手模型）

⑥模型六：半角模型（特殊的旋转模型）



二、【考点类型】

考点 1：平移模型

典例 1：（2022·广西柳州·统考中考真题）如图，点 A，D，C，F 在同一条直线上，AB＝DE，BC＝EF．有

下列三个条件：①AC＝DF，②∠ABC＝∠DEF，③∠ACB＝∠DFE．

(1)请在上述三个条件中选取一个条件，使得△ABC≌△DEF．你选取的条件为（填写序号）______（只需选

一个条件，多选不得分），你判定△ABC≌△DEF 的依据是______（填“SSS”或“SAS”或“ASA”或“AAS”）；

(2)利用（1）的结论△ABC≌△DEF．求证：AB∥DE．

【变式 1】（2023 秋·福建福州·八年级统考期末）如图，点 B，E，C，F 在一条直线上， AB DE ，

AC DF ，BE CF ．求证： A D   ．

考点 2：轴对称（翻折）模型

典例 2：（2022·湖南长沙·统考中考真题）如图，AC 平分∠𝐵𝐴𝐷，𝐶𝐵 ⊥ 𝐴𝐵，𝐶𝐷 ⊥ 𝐴𝐷，垂足分别为 B，D．

(1)求证： △ 𝐴𝐵𝐶≌ △ 𝐴𝐷𝐶；

(2)若𝐴𝐵 = 4，𝐶𝐷 = 3，求四边形 ABCD 的面积．



【变式 1】（2022·广西百色·统考二模）如图，在△ABC 和△DCB 中，∠A＝∠D，AC 和 DB 相交于点 O，OA＝

OD．

(1)AB＝DC；

(2)△ABC≌△DCB．

考点 3：一线三等角模型（K 字型）

典例 3：（2022·浙江绍兴·模拟预测）如图， ABCV 中 30B C     ， 30DEF  ，且点E 为边BC 的中

点．将 DEF 绕点E 旋转，在旋转过程中，射线DE 与线段 AB 相交于点 P ，射线 EF 与射线CA相交于点

Q，连结 PQ．

(1)如图 1，当点Q在线段CA上时，

①求证： BPEV ∽ CEQV ；

②线段 BE ，BP，CQ之间存在怎样的数量关系？请说明理由；

(2)当 APQ△ 为等腰三角形时，求
CQ
BP 的值．



【变式 1】（2022 秋·黑龙江绥化·八年级校考期中）在 ABCV 中， 90ACB  ， AC BC ，直线MN 经过点

C，且 AD MN 于 D，BE MN 于 E．

(1)当直线MN 绕点 C 旋转到图 1 的位置时．

①请说明 ADC CEB△ ≌△ 的理由；

②请说明DE AD BE  的理由；

(2)当直线MN 绕点 C 旋转到图 2 的位置时，DE 、 AD 、 BE 具有怎样的等量关系?请写出等量关系，并予以

证明．

(3)当直线MN 绕点 C 旋转到图 3 的位置时，DE 、 AD 、 BE 具有怎样的等量关系?请直接在横线上写出这个

等量关系：________．

【变式 2】（2022 秋·河北邯郸·八年级校考期中）如图，在 ABCV 中， 2AB AC  ， 40B C    ，点 D

在线段BC 上运动（D 不与 B、C 重合），连接 AD ，作 40ADE  ，DE 交线段 AC 于 E．

(1)当 115BDA  时， EDC  _______ ， BAD  _______ ， AED ∠ _______ ；点 D 从 B 向 C 运动时，

BDA 逐渐变_______（填“大”或“小”）；

(2)当 DC 等于多少时， ABD DCE≌△ △ ，请说明理由；

(3)在点 D 的运动过程中， ADEV 的形状可以是等腰三角形吗？若可以，请直接写出 BDA 的度数，若不可

以，请说明理由．

∴ AED ADE   ，



【变式 3】（2022 秋·八年级课时练习）如图， ABCV 中， , 90 , (0,3), (1,0)AC BC ACB A C    ，则点 B 的坐

标为________．

考点 4：不共顶点旋转模型

典例 4：（2023 秋·山东泰安·七年级统考期末）如图，点B F C E、 、 、 在一条直线上，

AC FD AC FD A D   ， ，∥ ．

(1)求证： ABC DEF≌△ △ ；

(2)若 10 4BE FC ， ，求CE的长度．

【变式1】（2023春·山东济南·九年级校联考期中）如图，E ，F 是 ABCDY 的对角线 AC 上两点，且 AF CE ，

求证：DF BE∥ ．



【变式 2】（2022·福建泉州·校考三模）在平行四边形 ABCD中，E 、F 分别是 AB 、CD 上的点，且

AE CF ．求证： DAF BCE   ．

考点 5：共顶点旋转模型（手拉手模型）

典例 5：（2022 秋·八年级课时练习）在锐角三角形 ABC 中，AH 是边 BC 的高，分别以 AB，AC 为边向外作正

方形 ABDE 和正方形 ACFG，连接 CE，BG 和 EG，EG 与 HA 的延长线交于点 M，下列结论：①BG=CE；

②BG⊥CE；③AM 是△AEG 的中线；④∠EAM=∠ABC．其中正确的是_________．

【变式 1】（2022 秋·八年级课时练习）通过对下面数学模型的研究学习，解决下列问题：

（1）如图 1，∠BAD＝90°，AB＝AD，过点 B 作 BC⊥AC 于点 C，过点 D 作 DE⊥AC 于点 E．由∠1+∠2＝∠2+∠D

＝90°，得∠1＝∠D．又∠ACB＝∠AED＝90°，可以推理得到△ABC≌△DAE．进而得到 AC＝　 　，BC＝

AE．我们把这个数学模型称为“K 字”模型或“一线三等角”模型；

（2）如图 2，∠BAD＝∠CAE＝90°，AB＝AD，AC＝AE，连接 BC，DE，且 BC⊥AF 于点 F，DE 与直线 AF

交于点 G．求证：点 G 是 DE 的中点；

（深入探究）

（3）如图，已知四边形 ABCD 和 DEGF 为正方形，△AFD 的面积为 S1，△DCE 的面积为 S2，则有 S1　 　S2



（填“＞、＝、＜”）

【变式 2】（2020·江苏徐州·统考中考真题）如图， AC BC ，DC EC ， AC BC ．DC EC ， AE 与BD

交于点F ．

（1）求证： AE BD ；

（2）求 AFD 的度数．

【变式 3】（2023·全国·九年级专题练习）如图，在 ABCV 、 ADEV 中， AB AC ， AD AE ，设



BAC DAE     ．连接BD，以BC 、BD为邻边作 BDFCY ，连接 EF ．

(1)若 60  ，当 AD 、 AE 分别与 AB 、 AC 重合时（图 1），易得EF CF ．当 ADEV 绕点A 顺时针旋转到

（图 2）位置时，请直接写出线段 EF 、CF 的数量关系________；

(2)若 90  ，当 ADEV 绕点A 顺时针旋转到（图 3）位置时，试判断线段 EF 、CF 的数量关系，并证明你

的结论；

(3)若 为任意角度， 6AB  ， 4BC  ， 3AD  ， ADEV 绕点A 顺时针旋转一周（图 4），当A 、E 、F 三

点共线时，请直接写出 AF 的长度．

考点 6：半角模型



典例 6：（2019·全国·九年级专题练习）如图所示， ABC 是边长为 1 的等边三角形， BDC 是顶角

120BDC  的等腰三角形，以D为顶点作一个60的角，角的两边交 AB 、 AC 于M 、 N ，连结MN ，求

AMN 周长.

【变式 1】（2022 秋·八年级课时练习）如图，在四边形 ABCD中， 90B D     ，E ，F 分别是BC ，CD

上的点，连接 AE ， AF ， EF ．

（1）如图①， AB AD ， 120BAD  ， 60EAF  ．求证：EF BE DF  ；

        

（2）如图②， 120BAD  ，当 AEF△ 周长最小时，求 AEF AFE  的度数；

（3）如图③，若四边形 ABCD为正方形，点E 、F 分别在边BC 、CD 上，且 45EAF  ，若 3BE  ，

2DF  ，请求出线段 EF 的长度．



以上内容仅为本文档的试下载部分，为可阅读页数的一半内容。如要下载

或阅读全文，请访问：https://d.book118.com/425023042034011143
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