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第六讲 函数导数压轴小题归类
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热点题型归纳

题型 01 整数解型  

【解题攻略】

整数解，属于导数研究函数的性质，根据题意求得整数型参数的取值范围，或者整数解求参数

范围等，涉及函数的零点问题、方程解的个数问题、函数图像交点个数问题，一般先通过导数

研究函数的单调性、最大值、最小值、变化趋势等，再借助函数的大致图象判断零点、方程根、

交点的情况，归根到底还是研究函数的性质，如单调性、极值，然后通过数形结合的思想找到

解题的思路.

【典例 1-1】（2021·湖南怀化·二模（理））已知函数 ( ) ( N )kf x k
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【典例 1-2】.（2020·黑龙江实验中学三模（理））已知函数 ( ) 1xf x e ax   在区间 ( 1,1) 内存在极值点，

且 ( ) 0f x  恰好有唯一整数解，则 的取值范围是（　　）
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【变式 1-1】在关于 x的不等式  2 2 2 2e e 4e e 4e 0x xx a x a     （其中 e=2.71828 L 为自然对数的底数）的

解集中，有且仅有两个大于 2 的整数，则实数 a的取值范围为（   ）
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【变式 1-2】（黑龙江省佳木斯市第一中学 2021-2022 学年高三上学期第四次调研考试理科数学试题）已知

偶函数  f x 满足    3 3f x f x   ，且当  0,3x  时，   2
x

f x xe


 ，若关于 x 的不等式    2 0f x tf x  在

 150,150 上有且只有 150 个整数解，则实数 t 的取值范围是（    ）
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【变式 1-3】（四川省成都石室中学高三下学期考试数学（理）试题）已知函数
1 ln( ) xf x

x
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 ，若关于 x的

不等式 2 ( ) ( ) 0f x af x  恰有两个整数解，则实数 a 的取值范围是
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题型 02  函数零点构造型 

【解题攻略】

函数零点构造型，涉及到函数的性质应用：

与对称有关的常用结论：

①若点  1 1,A x y ，  2 2,B x y 关于直线 x a 对称，则 1 2 2x x a  ；

②若 ( )f x 的图象关于直线 x a 对称，则 ( ) (2 )f x f a x= - ；

③若 ( ) ( )f a x f b x   ，则 ( )f x 的图象关于直线
2

a bx 
 对称；

④若 (2 ) ( ) 2f a x f x b   ，则 ( )f x 的图象关于点 ( , )a b 对称．

数形结合法解决零点问题：

①零点个数：几个零点

②几个零点的和

③几个零点的积 .

【典例 1-1】（2020·黑龙江实验中学高三阶段练习（理））已知函数   ln ,0
2 ln ,

x x e
f x

x x e
  

 
 

，若实数

0 a b c   互不相等，且      f a f b f c  ，则b c a  的取值范围为______．

【典例 1-2】.（2020·吉林吉林·三模）已知函数

2 ln , 1
( ) 1 3 , 1
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x x
f x

x x

 
 

 
，若实数 1 2,x x 满足 1 2x x ，

1 2( ) ( ) 4f x f x  ，则 1 2x x 的取值范围为___________ .

【变式 1-1】（2022·云南省玉溪第一中学高三）已知函数   xf x xe ，   lng x x x ，若    1 2f x g x t  ，

其中 0t  ，则
1 2

ln t
x x 的取值范围是______.

【变式 1-2】．（2022·浙江·高三专题练习）设函数   , 0,
, 0,

x a x
f x

lnx x
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已知 1 2x x ，且    1 2f x f x ，若 2 1x x
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以上内容仅为本文档的试下载部分，为可阅读页数的一半内容。如要下载

或阅读全文，请访问：https://d.book118.com/425303140102011132
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