
第 05 讲 利用导数研究函数的零点（方程的根）
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题型一：重点考查函数零点唯一问题

典型例题

例题 1．（2022 下·内蒙古赤峰·高二校考期中）已知函数   exf x kx  在  0,  上存在唯一零点 x，则实数

k 的值为      ．

例题 2．（2023 上·北京西城·高三北京十五中校考阶段练习）设函数     2 ln 1 Rf x x m x m    .

(1)若 1m   ，求曲线  f x 在点   0, 0f 处的切线方程；

(2)若 1m   ，当  1,x   时，求证：   3f x x .

(3)若函数  f x 在区间  0,1 上存在唯一零点，求实数 m 的取值范围.



例题 3．（2023·全国·高三专题练习）已知函数 ( ) lnf x x a x  ， ( R)a  .若函数 ( )y f x 只有一个零点，求

实数 a 的取值所构成的集合；

例题 4．（2022 上·陕西安康·高二校考期末）设函数  
2

ln
2

 
xf x k x ，

(1)讨论 ( )f x 的单调性

(2)当 0k  时，证明：若 ( )f x 存在零点，则 ( )f x 在区间 1, e 
 上仅有一个零点．

精练核心考点

1．（2022 上·广东广州·高三广州市从化区从化中学校考阶段练习）设函数   e sin , [0, π]xf x a x x   有且仅

有一个零点，则实数 a =         

2．（2024 上·辽宁葫芦岛·高三统考期末）已知函数    e lnxf x a ax a a    ，其中 0a  .

(1)当 1a  时，求  f x 的单调区间；

(2)已知 0<a ，若  f x 只有一个零点，求 a的取值范围.

3．（2023 上·全国·高三专题练习）已知函数    2
cos , 0,x xf x x

x


   .证明：函数  f x 在  0,  上有且

只有一个零点.
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