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【典型例题】

【考点一 分式乘法】

例题：（2023·浙江温州·温州市第八中学校考三模）计算：
2 2x xy y
xy x y


 


______．

【答案】y

【分析】通过提公因式法，约分化简即可．

【详解】解：原式
  2x x y y y

xy x y


  


故答案为：y．

【点睛】本题主要考查的是分式化简，掌握提公因式法是解题的关键．

【变式训练】

1．（2023·青海西宁·统考二模）计算： 3

4
3 2

x y
y x

  __________．

【答案】 2

2
3x

【分析】根据分式的乘法运算法则即可解答．

【详解】解： 3 3 2
4 4 2
3 2 6 3

x y xy
y x x y x

   ，



故答案为 2

2
3x

；

【点睛】本题考查了分式的乘法运算法则，熟记分式的乘法运算法则是解题的关键．

2．（2023 春·浙江·七年级专题练习）计算：
2

2
6 9 3

9 2
x x x

x x
  

 
 

_______．

【答案】
3
2

x
x




【分析】根据分式的乘法计算法则求解即可．

【详解】解：
2

2

6 9 3
9 2

x x x
x x
  


 

 

 
   

23 3
3 3 2
x x

x x x
 

 
  

3
2

x
x





，

故答案为：
3
2

x
x




．

【点睛】本题主要考查了分式的乘法，熟知相关计算法则是解题的关键．

【考点二 分式除法】

例题：（2023 秋·八年级课时练习）计算：（1） 2

2 1
1m m m

 
 

_____________；（2）
2 2

2

2 1
1 1

x x x x
x x
  

 
 

_____________．

【答案】     
2
m

     
1
x

【分析】根据分式的除法计算法则求解即可．

【详解】解：（1） 2
2 1

1m m m


 

 
2 1

1 1
m

m m


 


2
m

 ，

故答案为：
2
m
；

（2）
2 2

2
2 1

1 1
x x x x

x x
  


 

 
   

 21 1
1 1 1
x x x

x x x
 

 
  



 
     

21 1
1 1 1
x x

x x x x
 

 
  

1
x

 ，

故答案为：
1
x
．

【点睛】本题主要考查了分式的除法计算，正确计算是解题的关键．

【变式训练】

1．（2023·广东汕头·校联考二模）把式子
2

2
1 1
3 6 9

x x
x x x

 


  
化到最简其结果为____________．

【答案】
3
1

x
x




【分析】第二个分式的分子和分母先分解因式，再化除法为乘法，然后约分即可．

【详解】解：
2

2
1 1
3 6 9

x x
x x x

 


  

  
 2

1 11=
3 3

x xx
x x

 


 

 
  

231=
3 1 1

xx
x x x




  

3
1

x
x





；

故答案为：
3
1

x
x




．

【点睛】本题考查了分式的乘除，熟练掌握运算法则、正确计算是解题的关键．

2．（2023 春·全国·八年级专题练习）计算
2 2

2 2
6 9 9

3 3
x x x

x x x
  




的结果是______．

【答案】
3

3
x

x 

【分析】利用分式的除法运算法则计算即可得到结果．

【详解】解:
2 2

2 2
6 9 9

3 3
x x x

x x x
  




 
    

2 23 3·
3 3 3

x x
x x x x




  

3
3

x
x




，

故答案为：
3

3
x

x 
．



【点睛】此题考查了分式的除法，熟练掌握分式的除法运算法则是解本题的关键．

【考点三 分式乘除混合运算】

例题：（2023 春·全国·八年级阶段练习）计算：
2

2 4
3

38 ( ) ( )
4 2

x x yx y
y

    ．

【答案】12x

【分析】根据分式乘除法进行计算即可求解．

【详解】
2

2 4
3

38 ( ) ( )
4 2

x x yx y
y

   

2 4
3 2

3 28
4

xx y
y x y

  

12x ．

【点睛】本题考查了分式乘除法运算，熟练掌握分式的乘法运算法则是解题的关键．

【变式训练】

1．（2023 春·全国·八年级专题练习）计算： 2 2
1

2 2
x x y

x y x y x


 
 

．

【答案】2

【分析】根据平方差公式和分式乘除法则求解即可．

【详解】解：原式 2( ) 2
( )( )

x x yx y
x y x y x


    

 
．

【点睛】本题主要考查了利用平方差公式进行运算以及分式乘除混合运算，熟练掌握相关运算法则是解题

关键．

2．（2023 秋·八年级课时练习）计算：

(1)  
2 2

2

16 4 42
2 8 2

a a aa
a a a

  
  

  
；          (2)

2 2

2 2
6 5 3 5 4

16 4 4
x x x x x

x x x
    

 
  

．

【答案】(1)
4
2

a
a




(2)
1
2

x
x




【分析】（1）根据平方差公式，十字相乘法，完全平方公式等进行分解因式，再计算；

（2）根据平方差公式，十字相乘法，完全平方公式等进行分解因式，再计算．

【详解】（1）原式
  
  

 24 4 21
4 2 2 2

a a a
a a a a

  
  

   

4
2

a
a





．



（2）原式
  
  

  
  

2 3 1 44
4 4 3 2 2

x x x xx
x x x x x

   
  

    

1
2

x
x





．

【点睛】本题考查了分式的乘除混合运算，正确分解因式是关键，属于基础题．

【考点四 分式乘方】

例题：（2023·全国·九年级专题练习）计算
3

2 3
2

2( ) ( ) ( )
2

x y xz yz
z y x

   ．

【答案】
4 2

2
xy z



【分析】根据幂的乘方法则和积的乘方法则先算乘方，然后再算乘法即可．

【详解】解：原式
6 2 3 3

2 6

4 ( )
8

x y xz y z
z y x

   

7 3 3

6

4 ( )
8

x y y z
z x

  

4 2

2
xy z

  ．

【点睛】本题考查分式的乘法运算，掌握幂的乘方 ( )m n mna a ，积的乘方运算法则 ( )n n nab a b 是解题关

键．

【变式训练】

1．（2023 春·江苏·八年级期中）计算：（1）
2

2 2 2 4( ) ( ) ( )a b bcc
c a

    ；   （2）
2a

a 1
﹣a﹣1．

【答案】（1）
8

2 2
a

b c
；（2）

1
1a 
．

【分析】（1）先计算分式的乘方，幂的乘方，再算分式的乘除，最后化为最简分式；

（2）先通分，利用公式展开，再合并同类项．

【详解】解：（1）
2

2 2 2 4( ) ( ) ( )a b bcc
c a

    ；   

=
4 2 4 4

4
2 4

a b b cc
c a

 
   

 
，

=
4 2 4

4
2 4 4

a b ac
c b c

 ，

=
8

2 2
a

b c
；



（2）
2

1
1

a a
a

 


，

=  
2

1
1

a a
a

 


，

=   2 1 1
1 1

a aa
a a

 


 
，

=
2 2 1

1
a a

a
 


，

=
1

1a 
．

【点睛】本题考查分式的加减，分式的乘方，幂的乘方，分式乘除混合运算，掌握分式的加减，分式的乘

方，幂的乘方，分式乘除混合运算是解题关键．

2．（2023 秋·八年级课时练习）计算：

(1)
32

3

2b
a

 
 

 
                   (2)

2 2 43 4

2 3

c c a
a b a b c

           
    

(3)
22

1n

a
b 

 
 

 
；                 (4)  

2 3
2 2a b a a b

ab b a
            

．

【答案】(1)
6

9
8b
a



(2)
2

2

c
a

(3)
4

2 2n
a

b 

(4)  
2

a a b
b



【分析】（1）根据分式的乘方运算法则计算即可；

（2）先计算分式的乘方，再计算分式的除法；

（3）根据分式的乘方运算法则计算即可；

（4）先计算分式的乘方，再计算分式的乘法．

【详解】（1）解：

32

3

2b
a

 
 

 

6

9
8b
a

  ．

（2）解：

2 2 43 4

2 3

c c a
a b a b c

           
    

6 6 2 4 2

4 2 8 4 2
c a b c c

a b c a a
    ．



（3）解：

22

1n

a
b 

 
 

 

4

2 2n
a

b  ．

（4）解：  
2 3

2 2a b a a b
ab b a
            

 
 

    2 3

32 2 2

a b a a ba a b a b
a b ba b

 
     

 
．

【点睛】本题考查了分式的运算，熟练掌握分式的乘方运算法则和分式的乘除运算法则是解题的关键．

【考点五 含乘方的分式乘除混合运算】

例题：（2023 春·全国·八年级专题练习）计算：
2 23 1x y

y x xy
           

    

【答案】 3xy

【分析】先计算乘方运算，再把除法运算转化为乘法运算，然后约分即可．

【详解】解：
2 23 1x y

y x xy
           

    

2 3

2 3 2 2

1x y
y x x y

 
    

 

2 3
2 2

2 3

x y x y
y x

 
    

 

3xy 

【点睛】本题考查了含乘方的分式乘除法，解本题的关键在熟练掌握其运算法则．

【变式训练】

1．（2023 春·全国·八年级专题练习）计算：

(1)
2

24
2 8
a ba b
b a

         
   

；              (2) 2 2

2 6 3 2
4 4 6 9 3

x x x
x x x x x

- - -
¸ ×

- + + + +
．

【答案】(1)
42b

a
-

(2)  2 3
2

x
x




【分析】（1）先将除法转化为乘法，再约分即可得出答案；

（2）先利用完全平方公式整理，将除法化为乘法，最后约分即可得出答案．

【详解】（1）
2

24
2 8
a ba b
b a

         
   

2
2

24
4 8
a ba b
b a

     
 

2
2

2

44
8

b ba b
a a

     
 

42b
a






（2） 2 2

2 6 3 2
4 4 6 9 3

x x x
x x x x x

- - -
¸ ×

- + + + +
 

 
 2

2

2 3 3 2
3 32

x x x
x xx

  
  

 
 2 3

2
x

x





【点睛】本题考查了分式的乘除，熟练掌握运算法则是解题的关键．

2．（2023 春·全国·八年级专题练习）计算：

（1）
2

3 3
2

1( ) ( ) ( )
2
b b
a a ab

    ；

（2）
2 2

2 2 2 2( ) ( ) ( )a b aba ab
b b a


  


；

（3） 2

2
2 1

a
a a


 

•
2 4 4

1
a a

a
 


÷

2

2
4
1

a
a




；

（4）
2 2

2
2 2

1 2 2 ( 1)
2 1 4 8 4

x x x
x x x x

 
  

   
．

【答案】（1） 8 21
2

a b ；（2）1；（3）
2
1

a
a




；（4） 2

2
( 1)x 

【分析】（1）先计算乘方，同时将除法化为乘法，再计算乘法；

（2）先计算乘方，将除法化为乘法，再计算乘法；

（3）先将除法化为乘法，将分子与分母分解因式，再计算乘法；

（4）将分子与分母分解因式，除法化为乘法，计算乘法即可．

【详解】解：（1）原式=
6

3
3

2
3( ) ( ) )(

2
b
a

ba a
b

    ）= 8 21
2

a b ；

（2）原式=
2 2 2 2

2 2 2 2
( ) ) 1

( ) (
(

)
a b b a b

b a a
a

b a b


 
 


=1；

（3）原式=
2

2

2 ( 2) ( 1)( 1)
( 1) 1 ( 2)( 2)
a a a a
a a a a

   
 

   
=

2
1

a
a




；

（4）原式=
2

2 2
( 1)( 1) 4( 1) 1

( 1) 2( 1)( 1) ( 1)
x x x

x x x x
  

 
   

= 2

2
( 1)x 

．

【点睛】此题考查分式的计算，掌握分式的乘方计算法则，乘除法计算法则，因式分解的方法是解题的关

键．

【考点六 分式乘除混合运算中化简求值】

例题：（2023 秋·广东肇庆·八年级统考期末）先化简，再求值：
2 24 4 2

2 2
x x x x

x x
  


 

，其中 5x   ．

【答案】
21
x

 ，
3
5

【分析】将除法变成乘法，再算乘法，最后代入求出即可．

【详解】解：
2 24 4 2

2 2
x x x x

x x
  


 



 
 

22 2
2 2x

x x
x x
 

 
 

21
x

 

当 5x   时，原式
2 31
5 5

  


．

【点睛】本题考查了分式的除法运算，能正确根据分式的运算法则进行化简是解此题的关键．

【变式训练】

1．（2023 春·全国·八年级专题练习）化简并求值：
32

2 2

2 1 1 1
1

x x x
x x x x
         

，其中 3x  ．

【答案】 2x ，9

【分析】先对各分式进行因式分解，然后将除法变为乘法，进行化简，再将 3x  的值代入化简后的式子计

算即可．

【详解】解：
32

2 2

2 1 1 1
1

x x x
x x x x
         

 
    

2

3

1 1 1
1 1 1
x x

x x x x x
 

  
  

 
    

2
31 1

1 1 1
x x x

x x x x
 

  
  

2x ，

∵ 3x  ，

∴原式 23 9  ．

【点睛】本题考查分式的化简求值，解答本题的关键是明确分式乘除法的运算法则．

2．（2023 春·全国·八年级专题练习）先化简，再求值：
2

2

1 2 1
2 4

m m m
m m

  


 
，其中 1m  ．

【答案】
2
1

m
m




，
1
2



【分析】先利用分式的除法法则将原式变形，再利用分式的乘法法则进行化简，最后把m 的值代入计算即

可．

【详解】解：
2

2

1 2 1
2 4

m m m
m m

  


 



  
 2

2 21
2 1

m mm
m m

 


 
g

2
1

m
m

-
=

+
，

当 1m  时，原式
1 2 1
1 1 2
-

= = -
+

．

【点睛】本题考查了分式的乘法、除法法则和求值．能正确根据分式的乘除法法则进行化简是解题的关

键．

【过关检测】

一、选择题

1．（2023 春·全国·八年级专题练习）计算

32a b
a b

 
  

的结果是（    ）

A．  

5

3
a b

a b
B．

6 3

3 3
a b

a b
C．  

6 3

3
a b

a b
D．

5 3

3 3
a b

a b

【答案】C

【分析】利用乘方的意义计算即可得到结果．

【详解】解：
 

32 6 3

3
a b a b

a b a b
 

   
 ，

故选 C．

【点睛】本题考查了分式的乘方，熟练掌握运算法则是解本题的关键．

2．（2023·山东济南·三模）化简代数式
2 1 1

1 2 2
a a
a a

 


 
计算的结果为（    ）

A． 2a  B． 1a  C．2 2a  D．  2
1a 

【答案】C
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