
【拔尖特训】2022-2023 学年八年级数学下册尖子生培优必刷题【苏科版】

专题 9.7 菱形的性质专项提升训练（重难点培优）

班级：___________________   姓名：_________________   得分：_______________
注意事项：

本试卷满分 100 分，试题共 24 题，其中选择 8 道、填空 8 道、解答 8 道．答卷前，考生务必用 0.5 毫米黑

色签字笔将自己的姓名、班级等信息填写在试卷规定的位置． 
一、选择题（本大题共 8 小题，每小题 2 分，共 16 分）在每小题所给出的四个选项中，只有一项是符合题

目要求的． 

1．（2022 秋·江苏苏州·八年级校考期中）菱形具有矩形不一定具有的性质是（    ）

A．中心对称图形 B．对角相等 C．对边平行 D．对角线互相垂直

【答案】D

【分析】直接根据中心对称图形的定义（把一个图形绕着某一个点旋转180°，如果旋转后的图形能够与原

来的图形重合，那么这个图形称为中心对称图形）、菱形的性质、矩形的性质逐项判断即可得．

【详解】解：A、菱形和矩形都是中心对称图形，则此项不符合题意；

B、菱形和矩形都具有对角相等的性质，则此项不符合题意；

C、菱形和矩形都具有对边平行的性质，则此项不符合题意；

D、菱形的对角线互相垂直，而矩形的对角线不一定互相垂直，则此项符合题意；

故选：D．

【点睛】本题考查了菱形的性质、矩形的性质、中心对称图形，熟练掌握菱形和矩形的性质是解题关键．

2．（2022 秋·江苏苏州·八年级苏州市振华中学校校考期中）在菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，若∠𝐵 + ∠𝐷 = 160°，则∠𝐶是

（    ）°

A．60 B．20 C．80 D．100

【答案】C

【分析】根据菱形的性质可直接进行求解．

【详解】解：∵四边形𝐴𝐵𝐶𝐷是菱形，

∴𝐴𝐷//𝐵𝐶,∠𝐵 = ∠𝐷，

∴∠𝐶 + ∠𝐷 = 180°，

∵∠𝐵 + ∠𝐷 = 160°，

∴∠𝐷 = 80°，

∴∠𝐶 = 100°；

故选 C．



【点睛】本题主要考查菱形的性质，熟练掌握菱形的性质是解题的关键．

3．（2022 秋·江苏·八年级专题练习）如图，已知 E 为邻边相等的平行四边形 ABCD 的边 BC 上一点，且

∠DAE=∠B=80º，那么∠CDE 的度数为（    ）

A．20º B．25º C．30º D．35º

【答案】C

【分析】依题意得出 AE=AB=AD，∠ADE=50°，又因为∠B=80°故可推出∠ADC=80°，∠CDE=∠ADC-∠ADE，

从而求解．

【详解】∵AD∥BC，

∴∠AEB=∠DAE=∠B=80°，

∴AE=AB=AD，

在三角形 AED 中，AE=AD，∠DAE=80°，

∴∠ADE=50°，

又∵∠B=80°，

∴∠ADC=80°，

∴∠CDE=∠ADC-∠ADE=30°．

故选：C．

【点睛】考查菱形的边的性质，同时综合利用三角形的内角和及等腰三角形的性质，解题关键是利用等腰

三角形的性质求得∠ADE 的度数．

4．（2022 秋·江苏连云港·八年级统考期中）如图，在菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐵𝐴𝐷 = 80°，AB 的垂直平分线交对角

线 AC 于点 E，交 AB 于点 F，连接 DE，则∠𝐶𝐷𝐸等于（    ）



A．80° B．70° C．65° D．60°

【答案】D

【分析】连接𝐵𝐷,𝐵𝐸，先根据菱形的性质可得∠𝐶𝐴𝐷 = 40°,𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷，𝐴𝐶垂直平分𝐵𝐷，根据平行线的性质、

线段垂直平分线的性质可得∠𝐴𝐷𝐶 = 100°,𝐷𝐸 = 𝐵𝐸 = 𝐴𝐸，再根据等腰三角形的性质可得

∠𝐴𝐷𝐸 = ∠𝐶𝐴𝐷 = 40°，然后根据角的和差即可得．

【详解】解：如图，连接𝐵𝐷,𝐵𝐸，

∵ 四边形𝐴𝐵𝐶𝐷是菱形，且∠𝐵𝐴𝐷 = 80°，

∴ ∠𝐶𝐴𝐷 = 40°,𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷，𝐴𝐶垂直平分𝐵𝐷，

∴ ∠𝐴𝐷𝐶 = 180°−∠𝐵𝐴𝐷 = 100°,𝐵𝐸 = 𝐷𝐸，

∵ 𝐸𝐹垂直平分𝐴𝐵，

∴ 𝐴𝐸 = 𝐵𝐸，

∴ 𝐴𝐸 = 𝐷𝐸，

∴ ∠𝐴𝐷𝐸 = ∠𝐶𝐴𝐷 = 40°，

∴ ∠𝐶𝐷𝐸 = ∠𝐴𝐷𝐶−∠𝐴𝐷𝐸 = 60°，

故选：D．

【点睛】本题考查了菱形的性质、线段垂直平分线的性质、等腰三角形的性质等知识点，熟练掌握菱形的

性质是解题关键．

5．（2022 秋·江苏泰州·八年级校联考期中）如图，等边 △ 𝐴𝐸𝐹的边长与菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的边长相等，点𝐸、𝐹分别

在边𝐵𝐶、𝐶𝐷上，则∠𝐵的度数是（     ）



A．60° B．70° C．75° D．80°

【答案】D

【分析】根据等边 △ 𝐴𝐸𝐹的边长与菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的边长相等，可以得到 AB=AE，AD=AF，则∠BAE=180°-2∠B，

∠DAF=180°-2∠D，再根据菱形的性质得，∠B=∠D，根据平行线的性质得：∠BAD+∠B =180°，即：

∠BAE+∠EAF+∠DAF+∠B =180°，代入即可求解．

【详解】解：∵等边 △ 𝐴𝐸𝐹的边长与菱形 ABCD 的边长相等，

∴AB=AE，AD=AF，

∴∠BAE=180°-2∠B，∠DAF=180°-2∠D，

∵在菱形 ABCD 中，∠B=∠D，AD∥BC，

∴∠BAD+∠B =180°，又∵∠EAF=60°，

∴∠BAE+∠EAF+∠DAF+∠B =180°，

∴180°-2∠B+60°+180°-2∠D+∠B=180°，

整理得，3∠B=240°，

解得∠B=80°．

故选：D．

【点睛】本题考查了菱形的性质，等腰三角形的性质，等边三角形的性质，根据菱形的邻角互补列出方程

是解题的关键．

6．（2022 秋·江苏苏州·八年级苏州工业园区星湾学校校考期中）如图，菱形 ABCD 的对角线 AC、BD 交于

点 O，将△𝐵𝑂𝐶绕着点 C 旋转 180°得到△𝐵′𝑂′𝐶，若 AC=2，𝐴𝐵′＝5，则菱形 ABCD 的边长是（　　）

A．3 B．4 C． 15 D． 17

【答案】D

【分析】连接𝐴𝐵′，根据菱形的性质、旋转的性质，得到𝑂𝐴=𝑂𝐶=𝑂′𝐶=1，𝑂𝐵⊥𝑂𝐶，𝑂′𝐵′⊥𝑂′𝐶、𝐵𝐶=𝐵′𝐶，

根据𝐴𝐵′=5，利用勾股定理计算𝑂′𝐵′，再次利用勾股定理计算𝐵′𝐶即可．

【详解】解：连接𝐴𝐵′，如图：



∵四边形 ABCD 是菱形，且△BOC 绕着点 C 旋转 180°得到△𝐵′𝑂′𝐶，且 AC=2，

∴𝑂𝐴=𝑂𝐶=𝑂′𝐶=1，𝑂𝐵⊥𝑂𝐶，𝐵𝐶=𝐵′𝐶

∴𝑂′𝐵′⊥𝑂′𝐶，𝑂′𝐴=𝐴𝐶+𝑂′𝐶=2+1=3，

∵𝐴𝐵′=5，

∴𝑂′𝐵′= 𝐴𝐵′2−𝑂′𝐴2= 5−32=4，

∴𝐵′𝐶= 𝑂′𝐵′2+𝑂′𝐶2= 42+12= 17，

∴𝐵𝐶=𝐵′𝐶= 17，

即菱形 ABCD 的边长是 17，

故选：D．

【点睛】本题考查了菱形的性质、旋转的性质以及勾股定理等知识，熟练掌握菱形的基本形式并灵活运用

勾股定理是解决本题的关键．

7．（2022 秋·江苏苏州·八年级校考阶段练习）如图，菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线𝐴𝐶、𝐵𝐷交于点𝑂，𝐴𝐶 = 4，

𝐵𝐷 = 16，将 △ 𝐵𝑂𝐶绕着点𝐶旋转180°得到 △ 𝐵′𝑂′𝐶，则点𝐴与点𝐵′之间的距离为（    ）

A．6 B．8 C．10 D．12

【答案】C

【分析】根据菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线𝐴𝐶、𝐵𝐷交于点𝑂，𝐴𝐶 = 4，𝐵𝐷 = 16，可得𝐴𝐶 ⊥ 𝐵𝐷，所以∠𝐵𝑂𝐶 = 90°，

根据 △ 𝐵𝑂𝐶绕着点𝐶旋转180°得到 △ 𝐵′𝑂′𝐶，所以∠𝐶𝑂′𝐵′ = ∠𝐵𝑂𝐶 = 90°，𝐴𝑂′ = 6，𝑂𝐵′ = 8，再根据勾股定

理即可求出点𝐴与点𝐵′之间的距离．

【详解】解： ∵ 菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线𝐴𝐶、𝐵𝐷交于点𝑂，𝐴𝐶 = 4，𝐵𝐷 = 16，

∴ 𝐴𝐶 ⊥ 𝐵𝐷，

∴ ∠𝐵𝑂𝐶 = 90°，



∵△ 𝐵𝑂𝐶绕着点𝐶旋转180°得到 △ 𝐵′𝑂′𝐶，

∴ ∠𝐶𝑂′𝐵′ = ∠𝐵𝑂𝐶 = 90°，

∴ 𝑂′𝐶 = 𝑂𝐶 = 𝑂𝐴 = 1
2𝐴𝐶 = 2，

∴ 𝐴𝑂′ = 6，

∵ 𝑂𝐵 = 𝑂𝐷 = 𝑂′𝐵′ = 1
2𝐵𝐷 = 8，

在𝑅𝑡 △ 𝐴𝑂′𝐵′中，根据勾股定理，得：

𝐴𝐵′ = 𝐴𝑂′2 + 𝑂′𝐵′2 = 62 + 82 = 10．

则点𝐴与点𝐵′之间的距离为10．

故选：C．

【点睛】本题考查了旋转的性质，菱形的性质，勾股定理等知识，解决本题的关键是掌握旋转的性质．

8．（2022 秋·江苏无锡·八年级校联考期中）如图 1，点 Q 为菱形 ABCD 的边 BC 上一点，将菱形 ABCD 沿

直线 AQ 翻折，点 B 的对应点 P 落在 BC 的延长线上.已知动点 M 从点 B 出发，在射线 BC 上以每秒 1 个单

位长度运动.设点 M 运动的时间为 x，△APM 的面积为 y．图 2 为 y 关于 x 的函数图象，则菱形 ABCD 的面

积为（   ）

A．12 B．24 C．10 D．20

【答案】D

【分析】由图 2，可知 BP=6，S△ABP=12，由图 1 翻折可知，AQ⊥BP，进而得出 AQ=4，由勾股定理，可知

BC=AB=5，菱形 ABCD 的面积为 BC×AQ 即可求出.

【详解】解：由图 2，得 BP=6，S△ABP=12

∴AQ=4

由翻折可知，AQ⊥BP

由勾股定理，得 BC=AB= 42 +32=5



∴菱形 ABCD 的面积为 BC×AQ=5×4=20

故选：D

【点睛】本题是一道几何变换综合题，解决本题主要用到勾股定理，翻折的性质，根据函数图象找出几何

图形中的对应关系是解决本题的关键.

二、填空题（本大题共 8 小题，每小题 2 分，共 16 分）请把答案直接填写在横线上

9．（2022 春·福建三明·九年级三明市列东中学校考阶段练习）菱形的对角线长分别为 6 和 8，则该菱形的面

积是 _____．

【答案】24

【分析】由菱形的面积公式即可求解．

【详解】解：菱形的面积 = 6×8
2 = 24，

故答案为：24．

【点睛】本题考查了菱形的性质，掌握菱形的面积等于对角线乘积的一半是解题的关键．

10．（2021·四川眉山·校考模拟预测）如图，菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，已知∠𝐴𝐵𝐷 = 20°，则∠𝐶的大小是

____________．

【答案】140°##140 度

【分析】根据菱形的对角线平分一组对角，以及邻角互补，即可得解．

【详解】解：∵菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐴𝐵𝐷 = 20°，

∴∠𝐴𝐵𝐶 = 2∠𝐴𝐵𝐷 = 40°，

∴∠𝐶 = 180°−∠𝐴𝐵𝐶 = 140°；

故答案为：140°．

【点睛】本题考查菱形的性质．熟练掌握菱形的对角线平分一组对角，是解题的关键．

11．（2022 春·山东枣庄·九年级校考阶段练习）如图，菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线𝐴𝐶，𝐵𝐷相交于点𝑂，𝐴𝐶 = 24，

𝐵𝐷 = 10，则菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的周长为____．



【答案】52

【分析】根据菱形的性质，对角线相互垂直且相互平分，则有直角三角形中𝑂𝐴𝐷，由此即可求解．

【详解】解：∵菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线𝐴𝐶，𝐵𝐷交于点𝑂，

∴𝑂𝐴 = 𝑂𝐶 = 1
2𝐴𝐶 = 1

2 × 24 = 12，𝑂𝐵 = 𝑂𝐷 = 1
2𝐵𝐷 = 1

2 × 10 = 5，

在Rt △ 𝑂𝐴𝐷中，𝐴𝐷 = 𝑂𝐴2 + 𝑂𝐷2 = 122 + 52 = 13，

∴菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的周长为13 × 4 = 52，

故答案是：52．

【点睛】本题主要考查菱形的性质，熟练掌握菱形的性质是解题的关键．

12．（2022 春·山东济南·九年级校考阶段练习）如图，菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线𝐴𝐶,𝐵𝐷相交于点 O，点 E 在𝑂𝐵上，

连接𝐴𝐸，点 F 为𝐶𝐷的中点，连接𝑂𝐹．若𝐴𝐸 = 𝐵𝐸,𝑂𝐸 = 3,𝑂𝐴 = 4，则线段𝑂𝐹的长为____________．

【答案】2 5

【分析】根据菱形的性质可得𝐴𝐶 ⊥ 𝐵𝐷，𝑂𝐶 = 𝑂𝐴 = 4，由勾股定理可得𝐵𝐸 = 𝐴𝐸 = 5，从而得到

𝑂𝐵 = 𝐵𝐸 + 𝑂𝐸 = 8，再由勾股定理求出𝐵𝐶，然后根据三角形中位线定理，即可求解．

【详解】解：∵四边形𝐴𝐵𝐶𝐷是菱形，

∴𝐴𝐶 ⊥ 𝐵𝐷，𝑂𝐶 = 𝑂𝐴 = 4，

∵𝑂𝐸 = 3,𝑂𝐴 = 4，

∴𝐴𝐸 = 𝑂𝐴2 + 𝑂𝐸2 = 5，

∵𝐵𝐸 = 𝐴𝐸，

∴𝐵𝐸 = 𝐴𝐸 = 5，

∴𝑂𝐵 = 𝐵𝐸 + 𝑂𝐸 = 8，

∴𝐵𝐶 = 𝑂𝐵2 + 𝑂𝐶2 = 82 + 42 = 4 5，

∵点 F 为𝐶𝐷的中点，



∴𝑂𝐹 = 1
2𝐵𝐶 = 2 5．

故答案为：2 5

【点睛】本题主要考查了菱形的性质，勾股定理，三角形中位线定理，熟练掌握菱形的性质，勾股定理，

三角形中位线定理是解题的关键．

13．（2022 春·广东梅州·九年级校考阶段练习）如图，在边长为 6 的菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐷𝐴𝐵 = 60°，E 为𝐴𝐵的

中点，F 是𝐴𝐶上的一动点，则𝐸𝐹 + 𝐵𝐹的最小值为________

【答案】3 3

【分析】连接𝐷𝐸，𝐷𝐹根据题意得出𝐷𝐸就是所求的𝐸𝐹 + 𝐵𝐹的最小值的线段，根据等边三角形的性质，结合

∠𝐷𝐴𝐵 = 60°，得出 △ 𝐴𝐵𝐷为等边三角形，根据 E 为𝐴𝐵的中点，得出𝐷𝐸 ⊥ 𝐴𝐵，根据勾股定理，计算出𝐷𝐸

即可．

【详解】∵在菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，𝐴𝐶与𝐵𝐷互相垂直平分，

∴点 B、D 关于𝐴𝐶对称，

连接𝐸𝐷，则𝐸𝐹 + 𝐵𝐹 = 𝐷𝐹 + 𝐵𝐹 ≥ 𝐷𝐸，

则𝐸𝐷就是所求的𝐸𝐹 + 𝐵𝐹的最小值的线段，

∵E 为𝐴𝐵的中点，∠𝐷𝐴𝐵 = 60°，

∴𝐷𝐸 ⊥ 𝐴𝐵，∠𝐴𝐷𝐸 = 30°，

∴𝐴𝐸 = 1
2𝐴𝐷 = 3，

∴𝐸𝐷 = 𝐴𝐷2−𝐴𝐸2 = 62−32 = 3 3，

∴𝐸𝐹 + 𝐵𝐹的最小值为 3 3．



故答案为：3 3．

【点睛】本题主要考查了菱形的性质，等边三角形的判定和性质，勾股定理，根据题意得出 ED 就是所求的

𝐸𝐹 + 𝐵𝐹的最小值的线段，是解题的关键．

14．（2022 春·四川成都·九年级成都七中校考阶段练习）我们规定菱形与正方形接近程度称为“接近度”，设

菱形相邻两个内角的度数分别为𝛼°，𝛽°，将菱形的“接近度”定义为|𝛼−𝛽|，于是|𝛼−𝛽|越小，菱形越接近正

方形．

①若菱形的一个内角为80°，则该菱形的“接近度”为___________；

②当菱形的“接近度”等于___________时，菱形是正方形．

【答案】     20     0

【分析】由菱形的性质可得出𝛼 + 𝛽 = 180，即可求出𝛽 = 100，再根据“接近度”的定义求解即可；由正方形

的判定可得出当𝛼 = 𝛽 = 90时，菱形是正方形，从而得出当|𝛼−𝛽| = 0时，菱形是正方形．

【详解】 ∵ 菱形相邻两个内角的度数和为180°，

∴ 𝛼 + 𝛽 = 180，即80 + 𝛽 = 180，

解得：𝛽 = 100

∴ 该菱形的“接近度”为|𝛼−𝛽| = |80−100|=20；

∵四个角都为直角的菱形是正方形，

∴ 当𝛼 = 𝛽 = 90时，菱形是正方形，

∴ |𝛼−𝛽| = 0时，菱形是正方形．

故答案为：20，0．

【点睛】本题考查菱形的性质，正方形的判定，对新定义的理解．读懂题意，理解“接近度”是解题关键．

15．（2022 春·广东深圳·九年级深圳市宝安中学（集团）校考期末）如图，菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，点𝐸是边𝐶𝐷的中点，

𝐸𝐹垂直𝐴𝐵交𝐴𝐵的延长线于点𝐹，若𝐵𝐹:𝐶𝐸 = 1:2，𝐸𝐹 = 7，则菱形𝐴𝐵𝐶𝐷的边长是________________．

【答案】4



【分析】过 C 作𝐶𝑀 ⊥ 𝐴𝐵延长线于 M，根据𝐵𝐹:𝐶𝐸 = 1:2设𝐵𝐹 = 𝑥,𝐶𝐸 = 2𝑥，由菱形的性质表示出𝐵𝐶 = 4𝑥，

𝐵𝑀 = 3𝑥，根据勾股定理列方程计算即可．

【详解】过 C 作𝐶𝑀 ⊥ 𝐴𝐵延长线于 M，

∵𝐵𝐹:𝐶𝐸 = 1:2

∴设𝐵𝐹 = 𝑥,𝐶𝐸 = 2𝑥

∵点 E 是边𝐶𝐷的中点

∴𝐶𝐷 = 2𝐶𝐸 = 4𝑥

∵菱形𝐴𝐵𝐶𝐷

∴𝐶𝐷 = 𝐵𝐶 = 4𝑥，𝐶𝐸//𝐴𝐵

∵𝐸𝐹⊥𝐴𝐵，CM⊥AB

∴四边形𝐸𝐹𝑀𝐶是矩形

∴𝐶𝑀 = 𝐸𝐹 = 7，

𝑀𝐹 = 𝐶𝐸 = 2𝑥

∴𝐵𝑀 = 3𝑥

在𝑅𝑡 △ 𝐵𝐶𝑀中，𝐵𝑀2 +𝐶𝑀2 = 𝐵𝐶2

∴(3𝑥)2 + ( 7)
2 = (4𝑥)2，

解得𝑥 = 1或𝑥=−1（舍去）

∴𝐶𝐷 = 4𝑥 = 4

故答案为：4．

【点睛】本题考查了菱形的性质、矩形的判定与性质、勾股定理，关键在于熟悉各个知识点在本题的灵活

运用．

16．（2022 春·福建福州·九年级统考期中）如图，在边长为 2 的菱形𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐴 = 60°，点𝑀是𝐴𝐷边的中

点，点𝑁是菱形内一动点，且满足𝑀𝑁 = 1，连接𝐶𝑁，则𝐶𝑁的最小值为______．



【答案】 7−1

【分析】过点𝑀作𝑀𝐻 ⊥ 𝐶𝐷交𝐶𝐷的延长线于点𝐻，根据菱形的性质以及直角三角形的性质求出𝐶𝑀 = 7，当

点𝑁运动到线段𝐶𝑀上的点𝑁′时，𝐶𝑁取得最小值，进一步求解即可．

【详解】过点𝑀作𝑀𝐻 ⊥ 𝐶𝐷交𝐶𝐷的延长线于点𝐻，如图所示：

∵四边形𝐴𝐵𝐶𝐷是菱形，∠𝐴 = 60°，

∴𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷，

∴∠𝐻𝐷𝑀 = ∠𝐴 = 60°，

∴∠𝐻𝑀𝐷 = 30°，

∵点𝑀是𝐴𝐷边的中点，

∴𝐷𝑀 = 1
2𝐴𝐷 = 1，

∴𝐷𝐻 = 1
2𝐷𝐻 = 1

2，

根据勾股定理，得：𝐻𝑀 = 𝐷𝑀2−𝐷𝐻2 = 12− 1
2

2
= 3

2
，

∵𝐶𝐷 = 2，

∴𝐶𝐻 = 𝐶𝐷 + 𝐷𝐻 = 2 + 1
2 = 5

2，

根据勾股定理，得：𝐶𝑀 = 𝐻𝑀2 + 𝐶𝐻2 = 3
2

2
+ 5

2

2
= 7，

∵𝑀𝑁 = 1，

当点𝑁运动到线段𝐶𝑀上的点𝑁′时，𝐶𝑁取得最小值，
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