 (
导数学案(有答案)
)
导数学案(有答案)

3、1、1	平均变化率

课时目标	1、理解并掌握平均变化率得概念、2、会求函数在指定区间上得平均变化率、3、能利用平均变化率解决或说明生活中得实际问题．



1. 函数 f(x)在区间[x，x ]上得平均变化率为 	．习惯上用 Δx 表示 	，
1	2
即 	，可把Δx 瞧作就是相对于 x1 得一个“ 	，”可用 	代替
 (
2
)x ；类似地，Δy＝ 	，因此，函数 f(x)得平均变化率可以表示为 	．

2. 函数 y＝f(x)得平均变化率Δy	fx2－fx1得几何意义就是：表示连接函数 y＝f(x)

 (
x
x
)Δx＝

－
2	1

图象上两点(x ，f(x ))、(x ，f(x

))得割线得 	．

1	1	2	2






一、填空题

1. 当自变量从	x0 变到 x1 时，函数值得增量与相应自变量得增量之比就是函数
 	．(填序号)

①在[x，x ]上得平均变化率；
0	1

②在 x0 处得变化率；
③在 x1 处得变化率；
④以上都不对．

2.  (
0
)设函数 y＝f(x)，当自变量 x 由 x0 改变到 x ＋Δx 时，函数得增量 Δy＝ 	、
 (
Δ
x
)Δy3．已知函数 f(x)＝2x2－1  得图象上一点(1,1)及邻近一点(1＋Δx，f(1＋Δx))，则		＝
 	、

4. 某物体做运动规律就是 s＝s(t)，则该物体在 t 到 t＋Δt 这段时间内得平均速度就是
 	．

5. 如图，函数 y＝f(x)在 A，B 两点间得平均变化率就是 	．











6. 已知函数 y＝f(x)＝x2＋1，在 x＝2，Δx＝0、1 时，Δy 得值为 	．

导数学案(有答案)

4. 过曲线y＝2x 上两点(0,1)，(1,2)得割线得斜率为 	．


5. 若一质点 M 按规律s(t)＝8＋t2 运动，则该质点在一小段时间[2,、2度就是 	．
二、解答题

1]内相应得平均速


6. 已知函数f(x)＝x2－2x，分别计算函数在区间[－3，－1]，[2,4上] 得平均变化率．

7. 过曲线 y＝f(x)＝x3 上两点 P(1,1)与 Q(1＋Δx，1＋Δy)作曲线得割线，求出当 Δx＝0、1
时割线得斜率．

能力提升

11、






甲、乙二人跑步路程与时间关系如右图所示，试问甲、乙二人哪一个跑得快？

12．函数 f(x)＝x2＋2x 在[0，a]上得平均变化率就是函数 g(x)＝2x－3 在[2,3上] 得平均变化率得 2 倍，求a 得值．




1. 做直线运动得物体，它得运动规律可以用函数s＝s(t)描述，设Δt 为时间改变量，在
t ＋Δt 这段时间内，物体得位移(即位置)改变量就是 Δs＝s(t ＋Δt)－s(t )，那么位移改变
0	0	0
Δs
量 Δs  与时间改变量	Δt  得比就就是这段时间内物体得平均速度	v ， 即 v ＝ Δt＝
st ＋Δt－st 
0	Δt	0 、



2. 求函数f(x)得平均变化率得步骤：


Δy	fx －fx 

(1) 求函数值得增量 Δy＝f(x )－f(x )；(2)计算平均变化率	＝	2	1 、
2	1	Δx	x －x
2	1

3、1、2	瞬时变化率——导数(二)


课时目标	1、知道导数得几何意义、2、用导数得定义求曲线得切线方程．



1. 导数得几何意义

导数学案(有答案)


函 数	y  ＝ f(x)	在 点	x0	处 得 导 数
 	、

f′(x0)	得 几 何 意 义 就 是 ：


2. 利用导数得几何意义求曲线得切线方程得步骤： (1)求出函数y＝f(x)在点 x0 处得导数f′(x0)；
(2)  (
0
0
0
)根据直线得点斜式方程，得切线方程为y－y ＝f′(x )·(x－x )．







一、填空题

1. 曲线y	1



P(1,1)处得切线方程就是 	．

＝x在点

2. 已知曲线y＝2x3 上一点A(1,2)，则A 处得切线斜率为 	．

3. 曲线y＝4x－x3 在点(－1，－3)处得切线方程就是 	．

4. 若曲线 y＝x4 得一条切线 l 与直线x＋4y－8＝0 垂直，则 l 得方程为 	．

5. 曲线y＝2x－x3 在点(1,1)处得切线方程为 	．

6.  (
0
)设函数y＝f(x)在点 x0 处可导，且f′(x0)>0，则曲线y＝f(x)在点(x ，f(x0))处切线得倾斜角得范围就是 	．

7. 曲线 f(x)＝x3＋x－2 在点 P 处得切线平行于直线 y＝4x－1，则 P 点得坐标为
 	．

8. 已知直线x－y－1＝0 与曲线y＝ax2 相切，则a＝ 	、

二、解答题

9. 已知曲线y	4	P(1,4)处得切线与直线 l 平行且距离为 17，求直线 l 得方程．
＝x在点
10. 求过点(2,0)且与曲线y	1
＝x相切得直线方程．

能力提升

11. 已知曲线y＝2x2 上得点(1,2)，求过该点且与过该点得切线垂直得直线方程．

12. 设函数 f(x)＝x3＋ax2－9x－1 (a<0)．若曲线 y＝f(x)得斜率最小得切线与直线12x＋ y＝6 平行，求 a 得值．




1. 利用导数可以解决一些与切线方程或切线斜率有关得问题．

导数学案(有答案)

1.  (
0
)利用导数求曲线得切线方程，要注意已知点就是否在曲线上．如果已知点在曲线上  ，则切线方程为 y－f(x0)＝f′(x0) (x－x0)；若已知点不在切线上，则设出切点(x ，f(x0))，
表示出切线方程，然后求出切点．
3、1、2	瞬时变化率——导数(一)

课时目标  1、掌握用极限形式给出得瞬时速度及瞬时变化率得精确定义、2、会用瞬时速度及瞬时变化率定义求物体在某一时刻得瞬时速度及瞬时变化率、3、理解并掌握导数得概念，掌握求函数在一点处得导数得方法、4、理解并掌握开区间内得导数得概念，会求一个函数得导数．



1. 瞬时速度得概念

作变速直线运动得物体在不同时刻得速度就是不同得，把物体在某一时刻得速度叫
 	．

用数学语言描述为：设物体运动得路程与时间得关系就是 s＝f(t)，当 Δt 趋近于 0 时，
ft ＋Δt－ft 

函数 f(t)在 t0 到 t ＋Δt 之间得平均变化率	0

0 趋近于常数，我们这个常数称为

0	Δt
 	．

2. 导数得概念


设函数 y＝f(x)在区间(a，b)上有定义，x

Δy
∈(a，b)，当 Δx 无限趋近于 0 时，比值	＝

0	Δx
 	无限趋近于一个常数 A，则称 f(x)在点 x＝x0 处 	，并称该常数 A
为 	，记作 f′(x0)．
3. 函数得导数

若 f(x)对于区间(a，b)内任一点都可导，则 f(x)在各点得导数也随着自变量 x 得变化而变化，因而也就是自变量 x 得函数，该函数称为 f(x)得导函数，记作 f′(x)．
4. 瞬时速度就是运动物体得位移 S(t)对于时间 t 得导数，即 v(t)＝ 	、

5. 瞬时加速度就是运动物体得速度 v(t)对于时间 t 得导数，即 a(t)＝ 	、



一、填空题

1. 任一作直线运动得物体，其位移 s 与时间 t 得关系就是 s＝3t－t2，则物体得初速度就是 	．

fx －Δx－fx 
2. 设 f(x)在 x＝x0 处可导，则当 Δx 无限趋近于 0 时	0	Δx	0 得值为 	．

导数学案(有答案)

 (
2
0
)13．一物体得运动方程就是	s＝ at2(a  为常数)，则该物体在 t＝t	时得瞬时速度就是
 	．

 (
＝
2
处得瞬时变化率就是
)34．已知 f(x)＝－x2＋10，则 f(x)在 x		 	．


5．函数 y＝x	1


x＝1 处得导数就是 	．

＋x在

6．设函数 f(x)＝ax3＋2，若 f′(－1)＝3，则 a＝ 	、

7. 曲线 f(x)＝ x在点(4,2)处得瞬时变化率就是 	．


8. 已知物体运动得速度与时间之间得关系就是：v(t)＝t2＋2t＋2，则在时间间隔[1,＋1
内得平均加速度就是 	，在 t＝1 时得瞬时加速度就是 	．

二、解答题

9. 用导数得定义，求函数 y＝f(x)＝ 1 在 x＝1 处得导数．
x

Δt]


10、枪弹在枪筒中可以瞧作匀加速直线运动，如果它得加速度就是a＝5×105 m/s2，枪弹从枪口射出时所用得时间为 1、6×10－3 s．求枪弹射出枪口时得瞬时速度．
能力提升

11．已知函数 y＝ax2＋bx＋c，求函数在 x＝2 处得导数．

 (
0
0
0
 
－
2
)112．以初速度v  (v >0)垂直上抛得物体，t 秒时间得高度为 s(t)＝v t		gt2，求物体在时                                                          刻 t0 处得瞬时速度．


1.  (
0
0
)利用定义求函数在一点处导数得步骤： (1)计算函数得增量：Δy＝f(x ＋Δx)－f(x )．

(2) 计算函数得增量与自变量增量 Δx

Δy
得比Δx、




(3) 计算上述增量得比值当 Δx 无限趋近于 0

Δy	fx0＋Δx－fx0	A、

时，Δx＝	Δx	无限趋近于

2. 导数得物理意义就是物体在某一时刻得瞬时速度．
3、2、1	常见函数得导数

课时目标	1、理解各个公式得证明过程，进一步理解运用概念求导数得方法、2、掌握常见函数得导数公式、3、灵活运用公式求某些函数得导数．

导数学案(有答案)






1. 几个常用函数得导数： (kx＋b)′＝ 		； C′＝ 		(C 为常数)； x′＝ 	；
(x2)′＝ 	；

 (
x
)1′＝ 	、


2. 基本初等函数得导数公式：

(xα)′＝ 		(α 为常数) (ax)′＝ 	(a>0，且 a≠1)
(log x)	1	 	(a>0，且 a≠1)
a	′＝xlogae＝

(ex)′＝ 	

(ln x)′＝ 	

(sin x)′＝ 	

(cos x)′＝ 	






一、填空题

1. 下列结论不正确得就是 	．(填序号)

①若 y＝3，则 y′＝0；

②若 y＝ 1 ，则 y	1	x；
x	′＝－2

③若 y＝－ x，则 y′＝－ 1 ；
2	x


④若 y＝3x，则 y′＝3、

2. 下列结论：①(cos x)′＝sin x；②sin π


π	y	1

f′(3)	2

其中正确得有 	个．

	3′＝cos

3；③若

＝	，则
 (
x
)2

＝－27、

导数学案(有答案)


3. 设 f0(x)＝sin x，f1(x)＝f′

(x)，f2(x)＝f′ (x)，…，fn 1(x)＝f′n(x)，n∈N，则 f2 010(x)

＝ 	、

0	1	＋


4. 已知曲线 y＝x3 在点 P 处得切线斜率为k，则当 k＝3 时得 P 点坐标为 	．

 (
5
)5
．质点沿直线运动得路程 s  与时间 t 得关系就是 s＝	t，则质点在 t＝4 时得速度为
 	．

6．若函数 y＝f(x)满足 f(x－1)＝1－2x＋x2，则 y′＝f′(x)＝ 	、



7. 曲线 y＝cos

π	3处得切线方程为 	．

x 在点 A6， 2 

π
8. 曲线 y＝x2 上切线倾斜角为4得点就是 	．

二、解答题


9. 求下列函数得导数．

(1) y＝log4x3－log4x2；


(2)y	2x2＋1	2x；	(3)y＝－2sin
 (
＝
－
)x


x	x	
22sin2 4－1、


 (
AB
)10、已知曲线 y＝x2 上有两点 A(1,1)，B(2,4)．求： (1)割线 AB 得斜率 k	；
(2) 在[1,＋1 Δx]内得平均变化率；

(3) 点 A 处得切线斜率 k	；
AT

(4) 点 A 处得切线方程． 能力提升
11. 若曲线 f(x)＝ax5＋ln x 存在垂直于 y 轴得切线，则实数 a 得取值范围为 	．

12. 假设某国家在20 年期间得年均通货膨胀率为 5%，物价p(单位：元)与时间 t(单位： 年)有如下函数关系：

p(t)＝p0(1＋5%)t，
其中 p0 为 t＝0 时得物价，假定某种商品得p0＝1，那么在第 10 个年头，这种商品得价格上涨得速度大约就是多少？(注 ln 1、05≈0、05，精确到 0、01)




1. 求函数得导数，可以利用导数得定义，也可以直接使用基本初等函数得导数公式．

2. 对实际问题中得变化率问题可以转化为导数问题解决．

[image: ]导数学案(有答案)

§3、2	导数得运算
3、2、2	函数得与、差、积、商得导数

课时目标	1、理解函数得与、差、积、商得求导法则、2、理解求导法则得证明过程， 能够综合运用求导公式与四则运算法则求函数得导数．



1. 两个函数得与(或差)得导数，等于这两个函数得导数得 	，即[f(x)±g(x)]′
＝ 	、

2 ． 两个函数得积得导数， 等于第一个函数得导数乘第二个函数， 加上
 		，即[f(x)·g(x)]′＝ 	、特别地[Cf(x)]′＝ 	(其中 C 为常数)．

3．两个函数得商得导数，等于分子得导数与 	减去 		与分子得积，再除以 	．即 		、



一、填空题

1．已知 f(x)＝x3＋3x＋ln 3，则 f′(x)＝ 	、

2．曲线 y＝xex＋1 在点(0,1)处得切线方程就是 	．

3．已知函数 f(x)＝x4＋ax2－bx，且f′(0)＝－13，f′(－1)＝－27，则a＋b＝ 	、

4. 曲线 y＝x(x－1)(x－2)…(x－6)在原点处得切线方程为 	．

5. 曲线 y＝ex  在点(2，e2)处得切线与坐标轴所围成得三角形得面积为 	．

6. 已知函数 f(x)＝f′ π	x＋sin x，则 f π 得值为 	．
(4)cos	(4)

7. 曲线 C：f(x)＝sin x＋ex＋2 在 x＝0 处得切线方程为 	．

 (
＋ 
(
)38．某物体作直线运动，其运动规律就是 s＝t2		t  得单位就是秒，s  得单位就是米)，
t
则它在第 4 秒末得瞬时速度应该为 	m/s、

二、解答题         9．求下列函数得导数． (1)y＝10x；



(2)



x＋cos x

导数学案(有答案)

y＝	；
x－cos x

(3)y＝2xcos x－3xlog2 011x； (4)y＝x·tan x、
10、求曲线 y＝x2＋sin x 在点(π，π2)处得切线方程．

能力提升

11. 已知点 P 在曲线 y＝	4	上，α 为曲线在点 P 处得切线得倾斜角，则 α 得取值范围
ex＋1
为 	．

12. 求抛物线 y＝x2 上得点到直线 x－y－2＝0 得最短距离．




1. 理解与掌握求导法则与公式得结构规律就是灵活进行求导运算得前提条件．

2. 对于一些应用问题如切线、速度等，可以结合导数得几何意义，利用公式进行计算．
3．1、1	平均变化率

知识梳理

1	fx2－fx1	Δy
、	x2－x1	Δx＝x －x1	增量	x ＋Δx	f(x2)－f(x1)
x －x	2	1	Δx
2	1

2．斜率

作业设计

1．①

 (
0
0
)2．f(x ＋Δx)－f(x ) 3．4＋2Δx
解析	Δy＝f(1＋Δx)－f(1)＝2(1＋Δx)2－1－2×12＋1＝4Δx＋2(Δx)2，

Δy	4Δx＋2Δx2
 (
x
Δ
x
)∴Δ ＝	＝4＋2Δx、

st＋Δt－st
4、	Δt
解析	由平均速度得定义可知，物体在 t 到 t＋Δt 这段时间内得平均速度就是其位移改变量与时间改变量得比．


[image: ]Δs	st＋Δt－st
[image: ][image: ]所以 v ＝Δt＝	Δt	、

5．－1

Δy	f3－f1	1－3
[image: ][image: ][image: ]解析	Δ ＝	＝	＝－1、
x	3－1	2

6．0、41

7．1

 (
k
)2－1
[image: ]解析	由平均变化率得几何意义知 ＝	＝1、
1－0

 (
导数学案(有答案)
)

8．4、1



[image: ][image: ][image: ][image: ]Δs	Δs	s2、1－s2
 (
导数学案(有答案)
)

解析	质点在区间[2,、2

1]内得平均速度可由Δt求得，即 v ＝Δt＝

0、1

＝4、1、
 (
导数学案(有答案)
)


9．解	函数 f(x)在[－3，－1]上得平均变化率为：

[image: ]f－1－f－3
－1－－3

[－12－2×－1]－[－32－2×－3]
[image: ]＝	2	＝－6、

函数 f(x)在[2,4上] 得平均变化率为：

f4－f2	42－2×4－22－2×2
 (
导数学案(有答案)
)

[image: ][image: ]4－2	＝

2	＝4、
 (
导数学案(有答案)
)


10．解	∵Δy＝f(1＋Δx)－f(1)＝(1＋Δx)3－1

＝3Δx＋3(Δx)2＋(Δx)3，

∴割线 PQ 得斜率

Δy	Δx3＋3Δx2＋3Δx
[image: ][image: ] (
x
Δ
x
)Δ ＝	＝(Δx)2＋3Δx＋3、

当 Δx＝0、1 时，割线 PQ 得斜率为 k，

Δy
 (
导数学案(有答案)
)

[image: ]则 k＝Δ

＝(0、1)2＋3×0、1＋3＝3、31、
x
 (
导数学案(有答案)
)


∴当Δx＝0、1 时割线得斜率为 3、31、

11. 解	乙跑得快．因为在相同得时间内，甲跑得路程小于乙跑得路程，即甲得平均速度比乙得平均速度小．

12. 解	函数 f(x)在[0，a]上得平均变化率为
 (
导数学案(有答案)
)


fa－f0	a2＋2a
 (
导数学案(有答案)
)

[image: ][image: ]a－0	＝	a

＝a＋2、
 (
导数学案(有答案)
)


函数 g(x)在[2,3上] 得平均变化率为

g3－g2	2×3－3－2×2－3
 (
导数学案(有答案)
)

[image: ][image: ]3－2	＝

1	＝2、
 (
导数学案(有答案)
)


∵a＋2＝2×2，∴a＝2、
3．1、2	瞬时变化率——导数(二)

知识梳理

1．曲线 y＝f(x)上过点 x0 得切线得斜率
作业设计

1．x＋y－2＝0

[image: ][image: ]1	－Δx
Δy	1＋Δx－1	1＋Δx	－1
[image: ]	[image: ]	[image: ]	[image: ]
 (
导数学案(有答案)
)

解析	Δ

＝	＝	＝	，
 (
Δ
Δ
)x	x	x	1＋Δx
 (
导数学案(有答案)
)


[image: ]当 Δx 无限趋近于 0	Δy	1，
 (
导数学案(有答案)
)

时，Δ

无限趋近于－
x
 (
导数学案(有答案)
)


∴k＝－1，

∴切线方程为 y－1＝－(x－1)，即 x＋y－2＝0、

2．6

解析	∵y＝2x3，

 (
＝
)Δy	2x＋Δx3－2x3
[image: ][image: ]∴Δx	Δx

[image: ]2Δx3＋6xΔx2＋6x2Δx
＝	Δx
＝2(Δx)2＋6xΔx＋6x2、

Δy
[image: ]∴当 Δx 无限趋近于 0 时，Δx无限趋近于 6x2，

∴点 A(1,2)处切线得斜率为 6、

3．x－y－2＝0

 (
＝
)Δy	4x＋Δx－x＋Δx3－4x＋x3
 (
导数学案(有答案)
)

[image: ]解析	Δ


[image: ]
x	Δx
 (
导数学案(有答案)
)



＝4－(Δx)2－3x2－3x(Δx)，

[image: ] (
x
)Δy
当 Δx 无限趋近于 0 时，Δ 无限趋近于 4－3x2，

∴f′(－1)＝1、

所以在点(－1，－3)处得切线得斜率为 k＝1， 所以切线方程就是 y＝x－2、4．4x－y－3＝0
解析	与直线 x＋4y－8＝0 垂直得直线 l 为 4x－y＋m＝0，即 y＝x4 在某一点得导数为4，而 y′＝4x3，所以 y＝x4 在(1,1)处导数为 4，此点得切线方程为 4x－y－3＝0、
5．x＋y－2＝0

[image: ] (
x
)Δy
解析	Δ ＝2－(Δx)2－3x2－3x(Δx)，

[image: ] (
x
)Δy
当 Δx 无限趋近于 0 时，Δ 无限趋近于 2－3x2，

∴y′＝2－3x2，∴k＝2－3＝－1、

∴切线方程为 y－1＝－(x－1)，即 x＋y－2＝0、

[image: ]0	π
 (
导数学案(有答案)
)

6、 ，2


0	π

[image: ]
 (
导数学案(有答案)
)

解析	k＝f′(x0)>0，∴tan θ>0，∴θ∈ ，2 、

7．(1,0)或(－1，－4)

 (
0
0
)解析	设 P(x ，y )，由 f(x)＝x3＋x－2，

Δy
[image: ] (
x
)Δ ＝(Δx)2＋3x2＋3x(Δx)＋1，

[image: ] (
x
)Δy
当 Δx 无限趋近于 0 时，Δ 无限趋近于 3x2＋1、

∴f′(x)＝3x2＋1，令 f′(x0)＝4，

 (
导数学案(有答案)
)

即 3x2＋1＝4，得 x ＝1 或 x

＝－1，
 (
导数学案(有答案)
)

0	0	0

∴P(1,0)或(－1，－4)．

[image: ]8	1
、4



以上内容仅为本文档的试下载部分，为可阅读页数的一半内容。如要下载或阅读全文，请访问：https://d.book118.com/516105020104010031
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