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第二讲 

收敛级数的性质 

收敛级数的必要条件 

小结 



一 收敛级数的基本性质 3 
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性质3  

所得新级数 

将级数       

在级数中去掉、加上或改变有限项，不会影响 级数的敛散性. 

证明 只证明“在级数前面去掉有限项的情况”, 其他情况类似.       

  





 nkk

n

n uuuuuuu

前k项去掉，       

  





 nkkk

n

nk uuuu



8 

故新旧两级数敛散性相同.   

n 与sk+n 极限状况相同， 由于当 n   时， 

其部分和为 



n

l

lkn u
knk ss  

  





 nkkk

n

nk uuuu

当级数收敛时, 其和的关系为 .kss 

其他情况可类似证明. 

常数 
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设收敛级数 

性质4  

收敛级数任意加括号后所成的新级数仍收敛， 且其和不变. 

证明 
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1.一个级数加括号后所得新级数发散,则 原级数发散(反证法可证). 

 )()(加括号后

例如：级数

 收敛 

 原级数却发散. 

2.一个级数加括号后收敛, 原级数敛散性不确定. 

注 意 
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 利用级数收敛的性质判别级数的敛散性. 

性质1 设常数 ,0k 则 
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性质3  在级数中去掉、加上或改变有限项，不会影响 

级数的敛散性. 

性质4  收敛级数任意加括号后所成级数仍收敛于原级数， 

且其和不变. 

性质2见下一页 

级数敛散性的判断方法之三 
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