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【考点 1  利用平行四边形的性质求线段长度】

【例 1】（2022 春·浙江杭州·八年级校考期中）在平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐴的平分线把𝐵𝐶分成长度是 3，4

的两部分，则平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷的周长是_____．

【变式 1-1】（2022 春·浙江杭州·八年级校考期中）平行四边形的两条对角线长分别为 3 和 5，则其中一条

长为整数的边可以是___________．

【变式 1-2】（2022 春·浙江杭州·八年级校考期中）在▱𝐴𝐵𝐶𝐷中，𝐵𝐸，𝐶𝐹分别平分∠𝐴𝐵𝐶，∠𝐵𝐶𝐷，交𝐴𝐷于

点 E，F，若𝐴𝐷 = 6，𝐸𝐹 = 2，则𝐴𝐵的长为______．

【变式 1-3】（2022 春·四川绵阳·八年级校考期中）在面积为 15 的平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，过点 A 作𝐴𝐸垂直于

直线𝐵𝐶于点 E，作𝐴𝐹垂直于直线𝐶𝐷于点 F，若𝐴𝐵 = 5，𝐵𝐶 = 6，则𝐶𝐸 + 𝐶𝐹的值为（　　）



A．11 + 11 3
2

B．11−11 3
2

C．11 + 11 3
2

或11−11 3
2

D．11 + 11 3
2

或1 + 3
2

【考点 2  利用平行四边形的性质求角度】

【例 2】（2022 春·吉林长春·八年级校考期中）如图，将平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷沿对角线𝐴𝐶折叠，使点𝐵落在点𝐵′

处，若∠1 = 48°，∠2 = 32°，则∠𝐵的度数为（    ）．

A．124° B．114° C．104° D．56°

【变式 2-1】（2022 春·江苏南京·八年级校考期中）如图，以平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷的边𝐶𝐷为斜边向内作等腰直

角 △ 𝐶𝐷𝐸，使𝐴𝐷 = 𝐷𝐸 = 𝐶𝐸，∠𝐷𝐸𝐶 = 90°，且点𝐸在平行四边形内部，连接𝐴𝐸、𝐵𝐸，则∠𝐴𝐸𝐵的度数是

（    ）．

A．130° B．135° C．150° D．125°

【变式 2-2】（2014 春·江苏无锡·八年级统考期中）如图，在平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷D 中，∠𝐴 = 130°，在𝐴𝐷上取

𝐷𝐸 = 𝐷𝐶，则∠𝐸𝐶𝐵的度数是_____度．

【变式 2-3】（2022 春·湖南永州·八年级校考期中）如图，在平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，𝐴𝐵:𝐵𝐶为1:2，取长边 𝐵𝐶

的中点 M，∠𝐵 = 60°，则 ∠𝐶𝐷𝑀 = __．



【考点 3  利用平行四边形的性质进行证明】

【例 3】（2022 秋·辽宁葫芦岛·八年级校考期末）如图，在▱𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐵𝐴𝐷，∠𝐴𝐷𝐶的平分线𝐴𝐹，𝐷𝐸分别

与线段𝐵𝐶交于点 F，E，𝐴𝐹与𝐷𝐸交于点 G．

(1)求证：𝐴𝐹 ⊥ 𝐷𝐸，𝐵𝐹 = 𝐶𝐸．

(2)若𝐴𝐷 = 10，𝐴𝐵 = 6，𝐴𝐹 = 8，求𝐷𝐸的长度．

【变式 3-1】（2022 春·黑龙江鸡西·九年级鸡西市第四中学校考期中）如图，平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线𝐴𝐶、𝐵𝐷

相交于点 O，𝐸𝐹过点 O 与𝐴𝐵、𝐶𝐷分别相交于点 E、F，求证：𝑂𝐸 = 𝑂𝐹．

【变式 3-2】（2022 春·陕西汉中·八年级统考期末）如图，在▱𝐴𝐵𝐶𝐷中，点 E 为𝐵𝐶上一点，连接𝐴𝐸并延长

交𝐷𝐶的延长线于点 F，𝐴𝐷 = 𝐷𝐹，连接𝐷𝐸．

(1)求证：𝐴𝐸平分∠𝐵𝐴𝐷；

(2)若点 E 为𝐵𝐶中点，∠𝐵=60°，𝐴𝐷 = 4，求▱𝐴𝐵𝐶𝐷的面积．

【变式 3-3】（2022 春·山西晋城·八年级统考期末）如图，平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，E、F 分别是对角线𝐵𝐷上的

两点，且𝐵𝐸 = 𝐷𝐹，连接𝐴𝐸、𝐴𝐹、𝐶𝐸、𝐶𝐹．求证：𝐴𝐸∥𝐶𝐹．



【考点 4  格点中利用无刻度直尺作平行四边形】

【例 4】（2022 春·吉林长春·八年级校考期末）如图，在 6×6 网格中，每个小正方形的边长为 1，点 A, B 在

格点上．请根据条件画出符合要求的图形．

(1)在图甲中画出以点 A 为顶点且一边长为 5的平行四边形．要求：各顶点均在格点上．

(2)在图乙中画出线段 AB 的中点 O．

要求：①仅用无刻度直尺，且不能用直尺中的直角；②保留作图痕迹．

【变式 4-1】（2022 春·内蒙古呼伦贝尔·八年级校考期末）如图，每个小正方形的边长都是 1，𝐴、𝐵、𝐶、𝐷

均在网格的格点上．

(1)∠𝐵𝐶𝐷是直角吗？请证明你的判断．

(2)找到格点𝐸，并画出四边形𝐴𝐵𝐸𝐷（一个即可），使得其面积与四边形𝐴𝐵𝐶𝐷面积相等．

【变式 4-2】（2022 春·浙江湖州·八年级统考期末）如图，在10 × 10的正方形网格中（每个正方形的边长为

1），点𝐴和点𝐵都在格点上，仅用无刻度的直尺，分别按以下要求作图．



(1)图 1 中，以𝐴𝐵为边作一平行四边形，要求顶点都在格点上，且其面积为 6；

(2)图 2 中，以𝐴𝐵为对角线作一平行四边形，要求顶点都在格点上，且其面积为 10．

【考点 5  判断能否构成平行四边形】

【例 5】（2022 春·山东临沂·八年级统考期中）如图，四边形 ABCD 的对角线 AC 和 BD 相交于点 O，下列

不能判定四边形 ABCD 为平行四边形的条件是（    ）

A．𝑂𝐴 = 𝑂𝐶,𝐴𝐵∥𝐷𝐶 B．∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐴𝐷𝐶,𝐴𝐷∥𝐵𝐶

C．∠𝐴𝐵𝐷 = ∠𝐴𝐷𝐵,∠𝐵𝐴𝑂 = ∠𝐷𝐶𝑂 D．𝐴𝐵 = 𝐷𝐶,𝐴𝐷 = 𝐵𝐶

【变式 5-1】（2022 春·重庆潼南·八年级校联考期中）下列命题中，真命题是（    ）

A．一组对边平行，另一组对边相等的四边形是平行四边形

B．有一组对边和一组对角分别相等的四边形是平行四边形

C．两组对角分别相等的四边形是平行四边形

D．两条对角线互相垂直且相等的四边形是平行四边形

【变式 5-2】（2022 春·湖北武汉·八年级校联考期中）已知，四边形 ABCD，AC，BD 交于点 O，请从给定

四个条件

①AB＝CD；

②AD∥BC；

③∠BAD＝∠BCD；

④BO＝DO 中

选择两个，使得四边形 ABCD 可判定为平行四边形，你的选择是（　　）



A．①② B．②④ C．①③ D．①④

【变式 5-3】（2022 春·北京·八年级北京市师达中学校考期中）如图，▱𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线交于点 O，点 M，

N，P，Q 分别是▱𝐴𝐵𝐶𝐷四条边上不重合的点．下列条件：①𝐴𝑄 = 𝐶𝑁，𝐴𝑀 = 𝐶𝑃；②MP，NQ 均经过点

O；③NQ 经过点 O，𝐴𝑄 = 𝐶𝑁．能判定四边形 MNPQ 是平行四边形的有____________（填序号）．

【考点 6  添加条件构成平行四边形】

【例 6】（2022 春·河南信阳·八年级统考期末）如图，E 是平行四边形 ABCD 的边 AD 的延长线上一点，连

接 BE 交 CD 于点 F，连接 CE，BD．添加下列一个条件后，仍不能判定四边形 BCED 为平行四边形的是

（    ）

A．∠𝐴𝐵𝐷 = ∠𝐷𝐶𝐸 B．∠𝐴𝐸𝐶 = ∠𝐶𝐵𝐷 C．𝐸𝐹 = 𝐵𝐹 D．∠𝐴𝐸𝐵 = ∠𝐵𝐶𝐷

【变式 6-1】（2022 春·浙江湖州·八年级校考期中）如图，在 Rt △ ABC 中，∠C＝90°，BC＝8，AC＝6，动

点 P 从点 A 开始，沿边 AC 向点 C 以每秒 1 个单位长度的速度运动，动点 D 从点 A 开始，沿边 AB 向点 B

以每秒
5
3个单位长度的速度运动，且恰好能始终保持连结两动点的直线 PD⊥AC，动点 Q 从点 C 开始，沿边

CB 向点 B 以每秒 2 个单位长度的速度运动，连结 PQ．点 P，D，Q 分别从点 A，C 同时出发，当其中一点

到达端点时，另两个点也随之停止运动，设运动时间为 t 秒（t≥0）．

（1）当 t 为何值时，四边形 BQPD 的面积为 △ ABC 面积的一半？

（2）是否存在 t 的值，使四边形 PDBQ 为平行四边形？若存在，求出 t 的值；若不存在，说明理由．



【变式 6-2】（2022 春·山东枣庄·八年级统考期末）如图，平行四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，𝐸，𝐹是对角线𝐴𝐶上的两点，

如果添加一个条件使四边形𝐵𝐸𝐷𝐹是平行四边形，则添加的条件不能是（　　　）

A．𝐷𝐸 = 𝐵𝐹 B．𝐴𝐸 = 𝐹𝐶 C．𝐴𝐹 = 𝐶𝐸 D．∠1 = ∠2

【变式 6-3】（2022 春·北京·八年级北京八中校考期中）小云学习了平行四边形的判定后，想利用平行四边

形的判定方法探究下列问题．

(1)利用平行四边形的判定方法作平行四边形，作法是：如图 1，在 △ 𝐴𝐵𝐶中，分别以点 A，C 为圆心，𝐵𝐶,𝐴𝐵

为半径画弧，两弧交于点 D，连接𝐴𝐷,𝐶𝐷，四边形𝐴𝐵𝐶𝐷就是平行四边形．小云判定四边形𝐴𝐵𝐶𝐷平行四边

形的依据是___________；

(2)探究：“四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，若𝐴𝐵 = 𝐶𝐷，对角线𝐴𝐶与𝐵𝐷交于点 O，且𝐴𝑂 = 𝐶𝑂，四边形𝐴𝐵𝐶𝐷是平行四边形

吗？”

①在图 2 中作出符合条件的图形（尺规作图，保留作图痕迹）；

②结合所作图形，符合条件的四边形𝐴𝐵𝐶𝐷________（填写“是”、“不是”或“不一定是”）平行四边形．

(3)探究：“四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，若𝐴𝐵 = 𝐶𝐷，对角线𝐴𝐶与𝐵𝐷交于点 O，且𝐴𝑂 = 𝐶𝑂，∠𝐴𝑂𝐵 = 45°，当𝐴𝐵与𝐴𝑂



满足什么条件时，四边形𝐴𝐵𝐶𝐷一定是平行四边形？”直接写出𝐴𝐵与𝐴𝑂满足的条件是： ____________．

【考点 7  数图形中平行四边形的个数】

【例 7】（2022 春·江苏无锡·八年级无锡市第一女子中学校考期中）如图：在 4×4 的正方形（每个小正方形

的边长均为 1）网格中，以 A 为顶点，其他三个顶点都在格点（网格的交点）上，且面积为 2 的平行四边形

共有多少个？(        )

A．12 B．16 C．24 D．25

【变式 7-1】（2022 春·内蒙古通辽·八年级校考期中）由两个全等三角形用各种不同的方法拼成四边形，在

这些拼成的四边形中是平行四边形的个数是（  ）．

A．4 个 B．3 个 C．2 个 D．1 个

【变式 7-2】（2022 春·河北石家庄·八年级统考期中）在△ABC 中，AD⊥BC 于点 D，点 E 为 AC 边的中点，

过点 A 作 AF∥BC，交 DE 的延长线于点 F，连接 CF．

（1）如图 1，求证：四边形 ADCF 是矩形；

（2）如图 2，当 AB＝AC 时，取 AB 的中点 G，连接 DG、EG，在不添加任何辅助线和字母的条件下，请

直接写出图中所有的平行四边形（不包括矩形 ADCF）．

【变式 7-3】（2022 春·内蒙古巴彦淖尔·八年级校考期中）如图，在平行四边形 ABCD 中，EF∥AD，

GH∥AB，则图中的平行四边形的个数共有(　　)个．

A．12 个 B．9 个 C．5 D．7



【考点 8  求与已知三点组成平行四边形的点的个数】

【例 8】（2022 春·湖北武汉·八年级统考期中）如图，正方形网格中每个小正方形边长均为 1，每个小正方

形的顶点叫格点．以格点为顶点按下列要求画图：

（1）请你在图 1 中画一个直角三角形满足它是轴对称图形；

（2）请你在图 2 中画一个以格点为顶点， 5为直角边的直角三角形；

（3）若点 A 的坐标为（0，1）．请你在图 3 中建立平面直角坐标系，找出格点 D，使以 A、B、C、D 四个

点为顶点的四边形为平行四边形，则满足条件的 D 点的坐标是：　 　．

【变式 8-1】（2022 春·新疆乌鲁木齐·八年级新疆生产建设兵团第一中学校考期中）如图，在8 × 8的正方形

网格中，若小正方形的边长为 1， △ 𝐴𝐵𝐶的顶点 A、B、C 在网格的格点上．

(1)图 1 中 △ 𝐴𝐵𝐶的周长为______．（结果保留根号）

(2)若点 A 的坐标为(0，-1)，请你在图中找出一点 D，使 A、B、C、D 四个点为顶点的四边形为平行四边形，

则满足条件的 D 点坐标是______．

(3)在图 2 中画出以 MN 为一边长，另外两边长分别为 10和 26的格点 △ 𝑀𝑁𝐸．

【变式 8-2】（2022 春·浙江衢州·八年级统考期中）已知平面上有三个点，点𝐴(2，0),𝐵(5,2),𝐶(3，4)，以点



𝐴，点𝐵,点𝐶为顶点画平行四边形，则第四个顶点𝐷的坐标为____．

【变式 8-3】（2022 春·山西临汾·八年级统考期中）如图,在平面直角坐标系中,𝐴、𝐵、𝐶三点的坐标分别是

(−1,2),(4,2),(2,−1),若以𝐴、𝐵、𝐶、𝐷为顶点的四边形为平行四边形,则点𝐷的坐标不可能是（  ）

 

A．(7,−1) B．(−3,−1) C．(1,5) D．(2,5)

【考点 9  利用平行四边形的判定证明平行四边形】

【例 9】（2022 春·浙江杭州·八年级杭州英特外国语学校校考期中）如图，𝐵𝐷是 △ 𝐴𝐵𝐶的角平分线，点 E，F

分别在𝐵𝐶，𝐴𝐵上，且𝐷𝐸 ∥ 𝐴𝐵，𝐵𝐸 = 𝐴𝐹．

(1)求证：四边形𝐴𝐷𝐸𝐹是平行四边形

(2)若∠𝐴𝐵𝐶 = 60°，𝐵𝐷 = 2 3，求平行四边形𝐴𝐷𝐸𝐹的面积．

【变式 9-1】（2022 秋·江苏盐城·八年级校考期中）如图，𝐴𝐶为矩形𝐴𝐵𝐶𝐷的对角线，将边𝐴𝐵沿𝐴𝐸折叠，使

点 B 落在𝐴𝐶上的点 M 处，将边𝐶𝐷沿𝐶𝐹折叠，使点 D 落在𝐴𝐶上的点 N 处．

(1)求证：四边形𝐴𝐸𝐶𝐹是平行四边形；

(2)若𝐴𝐵 = 6，𝐴𝐶 = 10，求四边形𝐴𝐸𝐶𝐹的面积．



【变式 9-2】（2022 春·江苏南京·八年级校考期中）如图，已知𝐴𝐶垂直平分𝐵𝐷，𝐷𝐹 ⊥ 𝐵𝐷，

∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐷𝐶𝐹．

(1)求证：四边形𝐴𝐶𝐹𝐷是平行四边形．

(2)若𝐷𝐹 = 𝐶𝐹 = 5，𝐶𝐷 = 6，求𝐵𝐷的长．

【变式 9-3】（2022 秋·陕西西安·九年级统考期中）如图，已知在四边形𝐵𝐶𝐷𝐸中，𝐶𝐷 ∥ 𝐵𝐸，点 F 是𝐷𝐸的中

点，连接𝐶𝐹交𝐵𝐸于点 A，且点 E 是𝐴𝐵的中点，求证：四边形𝐵𝐶𝐷𝐸是平行四边形．

【考点 10 利用平行四边形的判定与性质求面积】

【例 10】（2022 春·重庆渝中·八年级重庆巴蜀中学校考期末）如图，F 是□𝐴𝐵𝐶𝐷的边𝐶𝐷上的点，Q 是𝐵𝐹中

点，连接𝐶𝑄并延长交𝐴𝐵于点 E，连接𝐴𝐹与𝐷𝐸相交于点 P，若𝑆△𝐴𝑃𝐷 = 2cm2，𝑆△𝐵𝑄𝐶 = 8cm2，则阴影部分

的面积为（　　）cm2．

A．24 B．17 C．18 D．10

【变式 10-1】（2022 秋·福建泉州·九年级统考期末）如图， △ 𝐴𝐵𝐶中，∠𝐴𝐵𝐶 = 90°，∠𝐶𝐴𝐵 = 60°，

𝐴𝐶 = 4．作出 △ 𝐴𝐵𝐶共于点 A 成中心对称的 △ 𝐴𝐵′𝐶′，其中点 B 对应点为𝐵′，点 C 对应点为𝐶′，则四边形𝐶𝐵′𝐶′

𝐵的面积是（    ）



A．128 B．64 3 C．64 D．32 3

【变式 10-2】（2022 秋·浙江宁波·八年级校考期末）如图，分别以直角三角形的三边向外作等边三角形，然

后将较小的两个等边 △ 𝐴𝐹𝐺和△𝐵𝐷𝐸放在最大的等边 △ 𝐴𝐵𝐶内（如图），𝐷𝐸与𝐹𝐺交于点𝑃，连结𝐴𝑃，

𝐹𝐸．欲求 △ 𝐺𝐸𝐶的面积，只需要知道下列哪个三角形的面积即可（　　）

A． △ 𝐴𝑃𝐺 B． △ 𝐴𝐷𝑃 C． △ 𝐷𝐹𝑃 D． △ 𝐹𝐸𝐺

【变式 10-3】（2022 春·全国·八年级专题练习）如图，在▱𝐴𝐵𝐶𝐷中，过对角线𝐵𝐷上一点𝑃作𝐸𝐹 ∥ 𝐵𝐶，

𝐺𝐻 ∥ 𝐴𝐵，且𝐶𝐺 = 3𝐵𝐺，𝑆▱𝐵𝐸𝑃𝐺 = 1.5，则𝑆▱𝐴𝐸𝑃𝐻 = __．

【考点 11 利用平行四边形的判定与性质求长度】

【例 11】（2022·辽宁丹东·校考一模）如图，在▱𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐵𝐴𝐷 = 120°，连接𝐵𝐷，作𝐴𝐸 ∥ 𝐵𝐷交𝐶𝐷延长

线于点 E，过点 E 作𝐸𝐹 ⊥ 𝐵𝐶交𝐵𝐶的延长线于点 F，且𝐶𝐹 = 1，则𝐴𝐵的长是（　　）

A．2 B．1 C．3 D． 2

【变式 11-1】（2022 春·江苏无锡·八年级统考期末）如图，∠ABC＝45°，AB＝2，BC＝2 2，点 P 为 BC 上
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