
学必求其心得，业必贵于专精

一、教学目标：

结合函数的单调性和奇偶性，掌握类似判断函数值大小等各类综

合运用问题。

二、重点和难点:

1.函数奇偶性的概念；

2。奇函数的三个性质；

1。函数奇偶性的概念;
（1）奇函数:如果对于函数 在定义域内的任意一个 x，都有

，那么这个函数叫奇函数；

（2）偶函数:如果对于函数 在定义域内的任意一个 x,都有

，那么这个函数叫偶函数；

备注：函数定义域是否关于原点对称，是判断一个函数奇偶性的前

提条件,若函数定义域关于原点不对称，则函数一定不是奇函数，也

一定不是偶函数,
2.周期函数的介绍,求函数周期；若 T 为非零常数,对于定义域内的任

—x,使 f(x）=f（x+T） 恒成立，则 f（x）叫做周期函数，T 叫做这

个函数的一个周期．

3。奇函数的三个性质:

(1）经过原点；

（2）函数的图像关于原点对称；
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（3）函数在其对称区间内有相同的增减性。

4.偶函数的两个性质：

（1)函数的图像关于 轴对称;

（2）函数在其对称区间内具有相反的增减性.）

1、下列函数中，既不是奇函数，也不是偶函数的是(    )
A。       B.       C.       D。y=x+ex

【答案】D
 

2、已知函数 对任意的 有 ，且当 时，

，则函数 的大致图象为

A．A 图     B．B 图      C．C 图      D．D 图

【答案】D

【解析】

y

21y x 
1y x
x

 
12
2

x
xy  

( )f x x  R ( ) ( ) 0f x f x   0x 

( ) ln( 1)f x x  ( )f x

典例精讲



学必求其心得，业必贵于专精

3、判断函数 的奇偶性．

【答案】 为奇函数

【解析】

分析得， 的定义域关于原点对称

又∵ ，∴ ,即 为奇函数

4、下列函数为奇函数的是（    ）

A。      B。      C。y=cosx      D。y=ex－e－x

【答案】D
 

5、（2012 年东城二模理)已知函数 （ ）的最大值为 ,

最小值为 ,则 的值为_________．

【答案】

【解析】

6、已知函数 是定义在 上的奇函数,当 时,
，若 ， ，

则实数 的取值范围为（）

 
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2
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
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f x x a x a a     Rx  ( 1) ( )f x f x 
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A．       B．        C．        D．

【答案】B

所以， ，解得 ，

故实数 的取值范围是 ．

7、已知函数 ，且 ,其中 为奇函数， 为偶函

数．若不等式 对任意 恒成立，则实数 的取值范围是

_______________．
【答案】

【解析】

，故

8、已知函数 是奇函数,且 ， ,求 ， ，

的值．

【答案】

【解析】

首先由奇函数定义求 ，然后利用 ， 求 ，

1 1[ , ]
6 6


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
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
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的取值范围，最后通过 求 ， ，

的值．由 ,得 ，∴ ．由 ，得 ①，由 ，

得

②，由①②得 ③,解得 ．又 ,∴ 或 ．若 ，

则 ,与 矛盾，若 ，则 ，故 ．

9 、已知 是偶函数， 是奇函数，且 , 求

．

【答案】

【解析】

是偶函数， 是奇函数，

．

在已知条件中，将 全部换成 ,

得 ，

即

由 ,

得

10、设函数 ， 的定义域都为 ，且 是奇函数， 是偶函数，

则下列结论正确的是（)

A． 是偶函数          B．| | 是奇函数

C． | |是奇函数          D．｜ ｜是奇函数

【答案】C

【解析】

a b c Z， ， a b

c ( ) ( )f x f x   ( )bx c bx c     0c  (1) 2f  1 2a b  (2) 3f 

4 1 3
2
a

b



4 1 3

1
a

a





1 2a   a Z 0a  1a  0a 

1
2

b  b Z 1a  1b  1 1 0a b c  ， ，

 f x  g x       2 1 1f x g x x x   

   f x g x、

     2 21 1f x x g x x x   ，

 f xQ  g x

       f x f x g x g x     ，

x x

      2 1 1f x g x x x      

      2 1 1f x g x x x     ．

2

2

( ) ( ) ( 1)( 1)
( ) ( ) ( 1)( 1)

f x g x x x
f x g x x x

    


    

     2 21 1f x x g x x x   ，

( )f x ( )g x R ( )f x ( )g x

( )f x ( )g x ( )f x ( )g x

( )f x ( )g x ( )f x ( )g x
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11、定义在 上的偶函数 满足： ，且在 上是增加的，

下列关于 的判断：

① 是周期函数;
② 的图象关于直线 对称；

③ 在 上是增加的；

④ 在 上是减少的；

⑤ ．

其中判断正确的序号是__________

【答案】①②⑤

【解析】

12、函数 与 有相同的定义域，对定义域中任何 ,有

, ，则 是（)

R  f x    1f x f x    1,0

 f x

 f x

 f x 2x 

 f x  0,1

 f x  1,2

   4 0f f

( )y f x ( )y g x x

( ) ( ) 0f x f x   ( ) ( ) 1g x g x 
2 ( )( ) ( )
( ) 1
f xF x f x

g x
 


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A．奇函数      B．偶函数     C．既是奇函数又是偶函数       

D．非奇非偶函数

【答案】B

【解析】

代入 ， 得

∴ ,函数为偶函数

13、定义在 上的函数 满足：

①对于任意 都有 ，

② 在 是单调递增函数，且 ．

（1)求 ；

(2)证明 为奇函数；

（3)解不等式 ．

【答案】(1）0（2）见解析(3）

【解析】

 

( )F x 2 ( ) 2 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ) ( )
( ) 1 ( ) 1 ( ) 1
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( 11)x y  ， ，    f x f y  ( )
1
x yf
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


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1( ) 1
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（3) 在 上是单调递增函数， ，

可化为 ，

解得 ．

不等式 的解集为 ．

14、设函数 在 上满足 , ，

且在闭区间 上，只有 ．

（1）试判断函数 的奇偶性；

（2）试求方程 在闭区间 上的根的个数，并证明你的结

论

【答案】(1）非奇非偶（2）802

【解析】

（1）由 得函数 的

对称轴为 ,

从而知函数 不是奇函数，

由

，从而知函数 的周期为

又 ，故函数 是非奇非偶函数;

(2)由

又

故 在 和 上均有有两个解，从而可知函数 在 上

有 402 个解，在 上有 400 个解,所以函数 在

 f xQ ( 11) ，
1( ) 1
2

f 

 2 1 1f x    1( )
2

f
1 2 1 1

12 1
2

x

x

   



 

30
4

x 

  2 1 1f x   3{ | 0 }
4

x x 

( )f x ( , )  (2 ) (2 )f x f x   (7 ) (7 )f x f x  

0 7［ ，］ (1) (3) 0f f 

( )y f x

( )f x 0 2005 2005［ ， ］

       2 2 , 7 7f x f x f x f x      ( )y f x

2 7x x 和

( )y f x

(2 ) (2 ) ( ) (4 )
(4 ) (14 )

(7 ) (7 ) ( ) (14 )
f x f x f x f x

f x f x
f x f x f x f x

     
          

( ) ( 10)f x f x   ( )y f x 10T 

(3) (0) 0, (7) 0f f f  而 ( )y f x

(2 ) (2 ) ( ) (4 )
(4 ) (14 )

(7 ) (7 ) ( ) (14 )
f x f x f x f x

f x f x
f x f x f x f x

     
          

( ) ( 10)f x f x  

(3) (0) 0, (11) (13) ( 7) ( 9) 0f f f f f f       

 f x  0,10  10,0 ( )y f x  0,2005

[ 2005 0] ． ( )y f x  2005,2005
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上有 802 个解．

15、已知 是定义在 R 上的不恒为零的函数，且对于任意的

都满足: ．

 （1)求 的值;

 (2）判断 的奇偶性,并证明你的结论

【答案】（1） , （2) 是奇函数

【解析】

16、已知定义在 上的函数 满足下面三个条件:

①对任意实数 x，y,有 ，

② ，

③ 在 上为增函数;

（1）求 及 的值;

(2）判断函数 的奇偶性,并证明．

【答案】（1）0;2（2）见解析

【解析】

( )f x , ,a b R

( ) ( ) ( )f a b af b bf a  

(0), (1)f f

( )f x

(0) 0f  (1) 0f  ( )f x

R  f x

       1f x y f x y f x f y    

 1 2f   

 f x  0,1

 0f  1f

 f x
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17、(2013 年北京高考理）函数 的图象向右平移 1 个单位长度，

所得图象与曲线 对称,则

A．        B．       C．        D．

【答案】D

【解析】

依题意, 向右平移 1 个单位之后得到的函数应为 ，于是 相

当于 向左平移 1 个单位的结果，∴ ，故选 D．

18、对于定义域为 的函数 ,给出下列命题：

①若函数 满足条件 ，则函数 的图象关于点 对

称；

②若函数 满足条件 ，则函数 的图象关于 轴对称；

③在同一坐标系中,函数 与 其图象关于直线 对称;

④在同一坐标系中,函数 与 其图象关于 轴对称．

其中,真命题的个数是（)

A．1 个         B．2 个          C．3 个          D．4 个

【答案】D

【解析】

 f x

xy e  f x 

1xe  1xe  1xe  1xe 

( )f x xy e ( )f x

xy e   1xf x e 

R ( )f x

( )f x ( 1) (1 ) 2f x f x    ( )f x (0 1)，

( )f x ( 1) (1 )f x f x   ( )f x y

( 1)y f x  (1 )y f x  1x 

(1 )y f x  (1 )y f x  y
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