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广西壮族自治区河池市 2023-2024 学年高一上学期

1 月期末数学试题

一、单项选择题：本题共 8 小题，每小题 5 分，共 40 分.在每小题给出的四个选项中，只有

一项是符合题目要求的.

1. 集合  { 3 2}, 3, 1,1,4A x x B      ∣ ，则 A B 等于（    ）

A.  1,1 B.  1,3 C.  2,0,1, 2,3, 4 D.  1, 4

〖答 案〗A

〖解 析〗集合  { 3 2}, 3, 1,1, 4A x x B      ∣ ，所以 { 1,1}A B  I .

故选：A.

2. 若   3
3log 2 2 1yx    ，则 x y 的值为（    ）

A. 2 B. 3 C. 5 D. 8

〖答 案〗D

〖解 析〗由 3log ( 2) 1x   ，得 2 3x   ，解得 5x  ，由 32 1y  ，得 3 0y   ，解得

3y  ，

所以 8x y  .

故选：D.

3. 已知   2

2 1, 0,
2, 0,

x x
f x

x x x
  

    
则  1f f    （    ）

A. 5 B. 7 C. 10 D. 12

〖答 案〗C

〖解 析〗       21 2 1 3 3 3 2 10f f f f          .

故选：C.

4. “  tany x   的最小正周期为 π ”是“ 1  ”的（    ）

A. 充分不必要条件 B. 必要不充分条件

C. 充分必要条件 D. 既不充分也不必要条件

〖答 案〗B
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〖解 析〗当  tany x   的最小正周期为 π时，有 1   ，即充分性不成立；

当 1  时，  tany x   的最小正周期为 π，即必要性成立；

所以“  tany x   的最小正周期为 π ”是“ 1  ”的必要不充分条件.

故选：B.

5. 已知指数函数    1 xf x a b  的图象经过点
11,
2

  
 

，则

1

1 a

b
   
 

（    ）

A. 2
2

B. 2 C. 2 D. 4

〖答 案〗A

〖解 析〗由指数函数    1 xf x a b  的图象经过点
1( 1, )
2

 ，得   1

1 1
11
2

a

a b

 



 
，

解得 2a b  ，所以
1 1

21 1 2( ) ( )
2 2

a

b
  .

故选：A.

6. 已知正实数 ,x y 满足 2 2x y  ，则
9 2
y x

 的最小值为（    ）

A. 
28
9

B. 
28
3

C. 
25
2

D. 5

〖答 案〗C

〖解 析〗正实数 ,x y 满足 2 2x y  ，

则
9 2 9 2 1 18

2
1 2
2

2 1 18 2 25( )( ) (13 ) (13 2 )
2 2

x y x y
y x y x y x y x

x y          ，

当且仅当
18 2x y

y x
 ，即

63
5

y x  时取等号，

所以当
2 6,
5 5

x y  时，
9 2
y x

 取得最小值
25
2

.

故选：C.

7. 已知   4sin 60 ,60 120
5

    o o o
，则 tan 的值为（    ）
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A. 4 3 3
10

 B. 25 3 48
39

 C. 25 3 48
39

 D. 4 3 3
10



〖答 案〗C

〖解 析〗 60 120 o oQ ， 120 60 180  o o o，

又   4sin 60
5

 o
，   3cos 60

5
   o

，   4tan 60
3

  o
，

所以    
 

tan 60 tan 60 25 3 48tan tan 60 60
391 tan 60 tan 60


 



          

o o
o o

o o .

故选：C.

8. 设 ln2
5 8log 3, log 5, ea b c    ，则（    ）

A. a b c  B. b a c 

C. c b a  D. c a b 

〖答 案〗D

〖解 析〗依题意，
ln2

5 5 8 8
1 1 15 , 2 2
2 2 2

log 3 log log 5 log , ea b c       ，

而
2 25 5 5

5 5 5
8

log 3 log 3 log 8 1log 3log 8 ( ) ( log 24) 1
log 5 2 2

a
b


     ，

所以
1
2

b a c   .

故选：D.

二、多项选择题：本题共 4 小题，每小题 5 分，共 20 分.在每小题给出的选项中，有多项符

合题目要求.全部选对的得 5 分，部分选对的得 2 分，有选错的得 0 分.

9. 下列结论不正确的是（    ）

A. 
3π
4

 是第三象限角

B. 若圆心角为
π
3
的扇形的面积为6π ，则该扇形的弧长为 2π

C. 若角 的终边过点  3,4P  ，则
3sin
5

  

D. 若角 为锐角，则角 2 为钝角

〖答 案〗CD

〖解 析〗对于 A，
3π
4

 是第三象限角，A 正确；
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对于B，令扇形所在圆半径为 r ，则 21 π 6π
2 3

r  ，解得 6r  ，所以该扇形 弧长为
π 2π
3

r  ，

B 正确；

对于 C，角 的终边过点  3,4P  ，则 | | 5OP  ，则
4sin
5

  ，C 错误；

对于 D，当
π
4

  时，角 为锐角，而
π2
2

  是直角，D 错误.

故选：CD.

10. 中文“函数”一词，最早是由近代数学家李善兰翻译的，之所以这么翻译，他给出的原因

是“凡此变数中函彼变数者，则此为彼之函数”，即函数指一个量随着另一个量的变化而变化，

则下列选项中不是同一个函数的是（    ）

A. lnexy  与 lne xy  B. 2y x= 与 2| |y x

C. 0y x 与 1y  D. 1y x  与
2 1

1
xy
x






〖答 案〗ACD

〖解 析〗对于 A，函数 lnexy  定义域为 R， lne xy  定义域为 (0, ) ，A 不是；

对于 B，函数 2y x= 与 2| |y x 的定义域均为 R，

且 2 2| |x x ， 2y x= 与 2| |y x 是相同函数，B 是；

对于 C，函数 0y x 的定义域为{ R | 0}x x  ， 1y  的定义域为 R，C 不是；

对于 D，函数 1y x  的定义域为 R，
2 1

1
xy
x





的定义域为{ R | 1}x x  ，D 不是.

故选：ACD.

11. 已知 0, 0a b  ，且 2 2 4a b  ，则下列不等式中一定成立的是（    ）

A. 2ab  B. 2 2a b 

C. 2 2log log 1a b  D. 2 2
1 1 1
a b

 

〖答 案〗BCD

〖解 析〗由 0, 0a b  ， 2 2 4a b  ，得 2 24 2a b ab   ，即 2ab  ，

当且仅当 2a b  时取等号，A 错误；

显然
2 2 2

2 2 ( ) ( ) ( )4
2 2 2

a b a b a ba b   
     ，解得 2 2a b  ，

的
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当且仅当 2a b  时取等号，B 正确；

由选项 A 知， 2 2 2log log log 1a b ab   ，当且仅当 2a b  时取等号，C 正确；

2 2 2 2
2 2

2 2 2 2 2 2 2 2
1 1 1 1 1 1 1( )( ) (2 ) (2 2 ) 1

4 4 4
b a b aa b

a b a b a b a b
           ，

当且仅当 2a b  时取等号，D 正确.

故选：BCD.

12. 已知函数    cos ( 0, 0,0 π)f x A x A         的部分图象如图所示，则下列

说法正确的是（    ）

A.   π2sin 2
6

f x x   
 

B. 函数  f x 的图象关于点
π ,0
6

 
 
 

对称

C. 直线
π
3

x   是函数  f x 的一条对称轴

D. 函数  f x 在
π0,
2

 
 
 

上有最小值

〖答 案〗BD

〖解 析〗由题图知：函数  f x 的最小正周期
5π π2 π
12 12

T      
 

，

则
2π 2
π

   ， 2A  ，所以函数    2cos 2f x x   ，

将点
π , 2

12
  
 

代入〖解 析〗式中可得
π2 2cos 2

12
      

  
，

则  π 2 π Z
6

k k    ，得  π 2 π Z
6

k k    ，
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因为0 π  ，所以
π
6

  ，

因此   π2cos 2
6

f x x   
 

，故 A 错误；

因为
π π π2cos 2 0
6 6 6

f          
   

，

所以函数  f x 的图象关于点
π ,0
6

 
 
 

对称，故 B 正确；

因为
π 2π π 0
3 3

π2cos 2cos
6 2

f     
     



  


 
，

所以直线
π
3

x   不是函数  f x 图象的一条对称轴，故 C 错误；

当
π0,
2

x   
 

时，
π π 7π2 ,
6 6 6

x    
 

，所以   2, 3f x   ，即最小值为 2 ，故 D 正

确．

故选：BD．

三、填空题：本题共 4 小题，每小题 5 分，共 20 分.

13. 命题“ 2, 2xx x  R ”的否定是____________________.

〖答 案〗 2, 2xx x  R

〖解 析〗命题“ 2, 2xx x  R ”是全称量词命题，其否定是存在量词命题，

所以命题“ 2, 2xx x  R ”的否定是： 2, 2xx x  R .

故〖答 案〗为： 2, 2xx x  R .

14. 函数
2

2

1 1
log

y x
x

   的定义域为_______________.

〖答 案〗( 0, 1)

〖解 析〗函数
2

2

1 1
log

y x
x

   有意义，则

21 0
0
1

x
x
x

  
 
 

，解得0 1x  ，
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所以函数
2

2

1 1
log

y x
x

   的定义域为( 0, 1) .

故〖答 案〗为：( 0, 1) .

15. 若 tan 2 tan2
4
     

 
，则  _____________.

〖答 案〗
3
4

〖解 析〗∵
tan 1tan 2

4 1 tan
 


      

，∴ tan 3   ，

∴ 2 2

2 tan 2 ( 3) 3tan 2
1 tan 1 ( 3) 4




 
  

  
．

故〖答 案〗为：
3
4

.

16. 已知  f x 是定义在 3,3 上的增函数，且  f x 的图象关于点  0,1 对称，则关于 x 的

不等式    2 3 5 3f x x f x    的解集为__________.

〖答 案〗
30,
2

 
  

〖解 析〗由    2 3 5 3f x x f x    ，得      2 2 1 3 3 1 0f x x f x x        ，

令 ( ) ( ) 1g x f x x   ，则    2 3 0g x g x   ；

 f xQ 关于  0,1 对称， ( ) ( ) 2f x f x    ，

( ) ( ) ( ) 1 ( ) 1 0g x g x f x x f x x           ，

 g x 为定义在 3,3 上的奇函数；

又  f x 为 3,3 上的增函数， 1y x  为增函数，

 g x 在 3,3 上单调递增，

则由    2 3 0g x g x   ，得      2 3 3g x g x g x     ，

3 2 3
3 3 3

2 3

x
x

x x

  
    
  

，解得：
30
2

x  ，
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即    2 3 5 3f x x f x    的解集为
30,
2

 
  

.

故〖答 案〗为：
30,
2

 
  

.

四、解答题：本题共 6 小题，共 70 分.解答应写出必要的文字说明、证明过程及演算步骤.

17. 集合 { 2 12}, { 3 2 3 1}A x x B x x        ∣ ∣ .

（1）求 A B ；

（2）求  A BR Ið .

解：（1） { 3 2 3 1} { 3 1}B x x x x         ∣ ∣ ，

所以  | 3 12A B x x   U .

（2） { 2,xA x  Rð ∣ 或 12x  ，

所以    R | 3 2A B x x     ð .

18. 已知 (3 2)xf x  .

（1）求函数 ( )f x 的表达式；

（2）设函数 ( ) ( ) ( )g x f x f x   ，求 ( )g x 的定义域.

解：（1）在 (3 2)xf x  中，令3 2x t  ，由3 0x  ，得3 2 2x    ，即 2t   ，

3 2x t  ，于是 3log ( 2)x t  ，因此 3( ) log ( 2)f t t  ，

所以函数 3( ) log ( 2)f x x  ， 2x   .

（2）由（1）知，函数 ( )y f x ， 2x   ，由 ( )f x 有意义，得 2x   ，解得 2x  ，

则在 ( ) ( ) ( )g x f x f x   中， 2 2x   ，

所以函数 ( )g x 的定义域为 ( 2,2) .

19. 已知幂函数 ( )f x 的图象过点
1 1( , )
2 4

.

（1）求函数 ( )f x 〖解 析〗式；

（2）设函数 ( ) 2 ( ) 8 2g x f x x a    ，若 ( ) 0g x  对任意 [ 3, 2]x   恒成立，求实数 a

的取值范围.

的
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解：（1）设函数 ( ) , Rf x x   ，由 ( )f x 的图象过点
1 1( , )
2 4

，得
1 1( )
2 4

  ，解得 2  ，

所以函数 ( )f x 的〖解 析〗式是 2( )f x x .

（2）由（1）知， 2( )f x x ，则 2( ) 2 8 2g x x x a    ，由 ( ) 0g x  ，得 22 8 2 0x x a    ，

即 22 8 2a x x   ，令 2( ) 2 8 2h x x x   ，依题意，任意 [ 3, 2]x   ， ( )a h x ，

而函数 ( )h x 在[ 3, 2] 上单调递减， min( ) (2) 6h x h   ，因此 6a   ，

所以实数 a的取值范围是 6a   .

20. 已知定义域为R 的函数   1 ( 0)
3 3x xf x a

a  
 

是偶函数.

（1）求 a的值；

（2）判断函数  f x 的单调性，并说明理由.

解：（1）由函数   1 ( 0)
3 3x xf x a

a  
 

是R 上的偶函数，得 x  R ， ( ) ( )f x f x  ，

即
1 1

3 3 3 3x x x xa a 
   

，因此3 3 3 3x x x xa a      ，整理得 2 2(3 1) 3 1x xa    ，

而 23 1x  不恒为 0，所以 1a  .

（2）由（1）知，
1( )

3 3x xf x 


，函数 ( )f x 在 (0, ) 上单调递减，

在 ( ,0) 上单调递增，

任 意 1 2 1 2, (0, ),x x x x   ，

2 2 1 1

1 1 2 2 1 1 2 21 2
1 1 3 3 3 3( ) ( )

3 3 3 3 (3 3 )(3 3 )

x x x x

x x x x x x x xf x f x
 

   

 
 


 

   
，

2 2 1 1 2 1 1 23 )3( )(3 3 3 3 1 3x x x x x x x x       ， 当 1 20 x x  时 ， 1 21 3 3x x  ，

1 20 3 1x x   ，

则 1 22 10,1 3 03 3 x xx x      ，即 2 2 1 1 03 3 3 3x x x x    ，又 1 23 0,3 0x x   ，

因此 1 2( ) ( )f x f x ，

所以函数 ( )f x 在 (0, ) 上单调递减，由偶函数的性质得，函数 ( )f x 在 ( ,0) 上单调递增.

21. 
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某乡镇为全面实施乡村振兴战略，大力发展特色农业，为提升特色农产品的知名度，让广告

公司设计一个长 y 米，宽 x 米，面积为  8x y  平方米的长方形广告牌，其中 y x .

（1）求 y 关于 x 的函数  f x ，并写出 x 的取值范围；

（2）如何设计才能使广告牌的周长最小.

解：（1）依题意， 8xy x y   ，整理得
8
1

xy
x





，由 0y x  ，得

8 0
1

x x
x


 


，

解得0 2 2x  ，所以 y 关于 x 函数
8( ) ,0 2 2
1

xf x x
x


  


.

（2）由（1）知，
8
1

xy
x





，0 2 2x  ，

因此广告牌的周长为：

7 14 142 2 2 2(1 ) 2( 1) 2 2( 1) 4 7
1 1 1

C x y x x x
x x x

           
  

，

当且仅当
142( 1)

1
x

x
 


，即 7 1x   时取等号，此时 7 1y   ，

所以广告牌的长、宽分别为 ( 7 1) 米、 ( 7 1) 米时，广告牌的周长最小.

22. 已知函数   π4sin sin 1
3

f x x x     
 

.

（1）求函数  f x 的最小正周期及  f x 的单调递增区间；

（2）将  f x 的图象先向左平移
π
4
个单位长度，再向上平移 2 个单位长度得到函数  g x

的图象，当
π π,
3 3

x     
时，求  g x 的值域.

解：（1）函数   2π4sin sin 1 2sin 2 3 sin cos 1
3

f x x x x x x        
 

π1 cos 2 3 sin 2 1 2sin 2
6

x x x       
 

，

所以函数  f x 的最小正周期为
2π π
2

T   ，

令
π π π2 π 2 2 π
2 6 2

k x k     ，求得
π ππ π
6 3

k x k    ，

可得函数的增区间为
π ππ , π
6 3

k k    
， Zk  ．

的
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以上内容仅为本文档的试下载部分，为可阅读页数的一半内容。

如要下载或阅读全文，请访问：

https://d.book118.com/707131115160006062
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