
专题 21 对称、平移、旋转 安徽省 2023 年中考数学一轮复习专题

训练

一、单选题

1．（2022·涡阳模拟）如图是四张完全相同的三角形纸片，将它们分别沿着虚线剪开

后，各自要拼一个与原来面积相等的矩形，则满足题意的三角形的个数是（　　）

A．1 B．2 C．3 D．4

2．（2022·义安模拟）将一个含45°角的三角板绕它直角顶点 C 逆时针旋转一定角度𝛼(

0° < 𝛼 < 90°)后得到 △ 𝐷𝐸𝐶，设𝐶𝐷与𝐴𝐵交于点 F，连接𝐴𝐷，若𝐴𝐹 = 𝐴𝐷，则旋转角𝛼

为（　　）

A．45° B．36° C．30° D．60°

3．（2022·肥东模拟）如图，在矩形 ABCD 中，点 E、F、G、H 分别是边 AB、BC、

CD、DA 上的动点（不与端点重合），若四点运动过程中满足 AE=CG、BF=DH，且

AB=10、BC=5，则四边形 EFGH 周长的最小值等于（　　）

A．10 5 B．10 3 C．5 5 D．5 3

4．（2022·定远模拟）已知抛物线𝑦 = 𝑎𝑥2 +𝑏𝑥 + 3在坐标系中的位置如图所示，它与𝑥，



𝑦轴的交点分别为𝐴，𝐵，𝑃是其对称轴𝑥 = 1上的动点，根据图中提供的信息，以下结论

中错误的是（　　）

A．2𝑎 + 𝑏 = 0 B．0 > 𝑎 > ― 3
2

C． △ 𝑃𝐴𝐵周长的最小值是 5 +3 2 D．𝑥 = 3是𝑎𝑥2 +𝑏𝑥 + 3 = 0的一个

根

5．（2022·肥西模拟）在平面直角坐标内 A，B 两点满足：①点 A，B 都在函数𝑦 = 𝑓(𝑥)

的图象上；②点 A、B 关于原点对称，则称 A 和 B 为函数𝑦 = 𝑓(𝑥)的一个“黄金点

对”，则函数𝑓(𝑥) =
|𝑥 + 3|(𝑥 ≤ 0)

― 1
𝑥 (𝑥 > 0) 的“黄金点对”的个数为（　　）

A．3 个 B．2 个 C．1 个 D．0 个

6．（2022·宣州模拟）正方形𝐴𝐵𝐶𝐷的边长为 8，点𝐸、𝐹分别在边𝐴𝐷、𝐵𝐶上，将正方形

沿𝐸𝐹折叠，使点𝐴落在𝐴′处，点𝐵落在𝐵′处，𝐴′𝐵′交𝐵𝐶于𝐺．下列结论错误的是

（　　）

A．当𝐴′为𝐶𝐷中点时，则tan∠𝐷𝐴′𝐸 = 3
4

B．当𝐴′𝐷：𝐷𝐸：𝐴′𝐸 = 3：4：5时，则𝐴′𝐶 = 16
3

C．连接𝐴𝐴′，则𝐴𝐴′ = 𝐸𝐹

D．当𝐴′（点𝐴′不与𝐶、𝐷重合）在𝐶𝐷上移动时， △ 𝐴′𝐶𝐺周长随着𝐴′位置变化而变化



7．（2022·肥西模拟）如图，在𝑅𝑡 △ 𝐴𝐵𝐶和𝑅𝑡 △ 𝐴𝐸𝐹中，∠𝐵𝐴𝐶 = ∠𝐸𝐴𝐹 = 90°，

𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 12，𝐴𝐸 = 𝐴𝐹 = 4，点 M、N、P 分别为𝐸𝐹、𝐵𝐶、𝐶𝐸的中点，若 △ 𝐴𝐸𝐹绕

点 A 在平面内自由旋转，则 △ 𝑀𝑁𝑃面积最大时𝑀𝑁的值为（　　）

A．4 2 B．5 2 C．8 2 D．16

8．（2022·东至模拟）在平面直角坐标系中，点 A 是抛物线𝑦 = 𝑥2 ―2𝑚𝑥 + 𝑚2 +𝑚 ― 1的

顶点，将点𝑃(0， ―1)向左平移 2 个单位得到点 Q，若抛物线与线段𝑃𝑄只有一个公共

点，则 m 需满足的条件是（　　）

A． ―4 ≤ 𝑚 ≤ 0且𝑚 ≠ ―2 B． ―4 ≤ 𝑚 ≤ 0且𝑚 ≠ ―1

C．𝑚 = 0或-4 D． ―1 ≤ 𝑚 ≤ 0

9．（2022·泗县模拟）在平面直角坐标系中，若将一次函数𝑦 = 2𝑥 + 𝑚 ― 1的图象向左平

移 3 个单位后，得到一个正比例函数的图象，则 m 的值为（　　）

A．-5 B．5 C．-6 D．6

10．（2022·泗县模拟）如图，在矩形𝐴𝐵𝐶𝐷中，𝐴𝐵 = 12，𝐴𝐷 = 7，点𝑃在𝐴𝐷上，点𝑄在

𝐵𝐶上，且𝐴𝑃 = 𝐶𝑄，连接𝐶𝑃，𝑄𝐷，则𝑃𝐶 + 𝑄𝐷的最小值为（　　）

A．25 B．24 C． 193 D．13

二、填空题

11．（2022·安徽模拟）四边形 ABCD 是矩形，以点 D 为旋转中心，顺时针旋转矩形

ABCD，得到矩形 DEFG，𝐵𝐷 = 10，𝐴𝐷 = 8，试探究： 



（1）如图 1，当点 E 落在 BC 上时，CE 的长度为　     　；

（2）如图 2，O 是对角线 BD 的中点，连接 EO，FO，设 △ 𝐸𝑂𝐹的面积为 s，在矩

形 DEFG 的旋转过程中，s 的取值范围为　         　．

12．（2022·来安模拟）如图，在正方形𝐴𝐵𝐶𝐷中，点𝑃，𝑄分别是𝐴𝐵，𝐴𝐷的中点，点𝐸是

𝐶𝐷边上一个动点，连接𝑃𝐸，将四边形𝑃𝐵𝐶𝐸沿𝑃𝐸折叠，得到四边形𝑃𝐸𝐹𝐻．

（1）若𝑃，𝐻，𝑄三点在同一条直线上，则∠𝐵𝑃𝐸的大小为　     　°；

（2）若𝐴𝐵 = 2，则𝐹，𝑄两点的连线段的最小值为　     　．

13．（2022·瑶海模拟）已知，矩形 ABCD 中，AB=2，BC=4，点 E 是对角线 BD 上一

点，连接 AE 并延长交矩形的一边于点 F，将△ABF 沿直线 AF 翻折，使得点 B 落在𝐵′

处．（1）若∠BAE=30°，则∠𝐷𝐴𝐵′=　     　；（2）若 AE=2EF，则𝐵𝐵′的长

为　             　．

14．（2022·肥东模拟）如图，在 Rt△AOB 中，∠AOB=90°，∠OAB=30°，点 P 在边 AB

上，将△AOP 沿 OP 折叠到△A′OP，连接 A'A，若∠A'PA=90°，请完成下列探究：

（1）∠A′OA 等于　     　；（2）若 OA=2 3，则 BP 的长度为　     　

15．（2022·霍邱模拟）如图，Rt△ABC 中，∠ACB＝90°，D、E 分别为 AB，BC 边上一

点，将△ACD、△BDE 分别沿 CD、DE 折叠，A、B 的对应点分别为𝐴′、𝐵′，点𝐵′恰好

落在𝐷𝐴′上．



（1）∠CDE＝　     　°；

（2）若
𝐷𝐸
𝐶𝐷 = 𝐷𝐵

𝐴𝐷，且𝐷𝐴′ ⊥ 𝐵𝐶，BC＝2，则 BE 的值为　              　．

16．（2022·蜀山模拟）已知：如图，△ABC 中，BA= BC，∠ABC=70°，AC=4，点 D 是

平面内动点，且 AD=1，将 BD 绕点 B 顺时针旋转 70°得到 BE，连接 AE．

（1）在点 D 运动的过程中，AE 的最小长度为　     　；

（2）在点 D 运动的过程中，当 AE 的长度最长时，则∠DAB=　     　

17．（2022·淮南模拟）如图，在扇形 BOC 中，∠𝐵𝑂𝐶 = 60°，OD 平分∠𝐵𝑂𝐶交弧 BC 于

点 D．点 E 为半径 OB 上一动点，若𝑂𝐵 = 2，则𝐶𝐸 + 𝐷𝐸长的最小值为　     　．

18．（2022·宣城模拟）如图，在 𝑅𝑡 △ 𝐴𝐵𝐶 中， ∠𝐵𝐴𝐶 = 90° ， ∠𝐶 = 30° ，将边 𝐴𝐵 



沿着 𝐴𝐸 翻折，使点 B 落在 𝐵𝐶 上的点 D 处，再将边 𝐴𝐶 沿着 𝐴𝐹 翻折，使得 C 落

在 𝐴𝐷 延长线上的点 𝐶′ 处，两条折痕与斜边 𝐵𝐶 分别交于 E，F．  

（1）∠𝐵𝐴𝐸 + ∠𝐶𝐴𝐹 = 　     　．  

（2）𝐵𝐸
𝐷𝐹 = 　     　．

19．（2022·庐阳模拟）如图，在 4 × 4 正方形网络中，选取一个白色的小正方形并涂

黑，使构成的黑色部分的图形构成一个轴对称图形的概率是　     　．  

20．（2022·来安模拟）如图，在矩形 ABCD 中，𝐴𝐵 = 4，𝐴𝐷 = 8，按照以下步骤操作：

第一步：将此矩形沿 EF 折叠，使点 C 与点 A 重合，点 D 落在点 G 处，则 BF 的长

为　     　；

第二步：将此矩形展开后再次折叠，使 CD 的对应边𝐶′𝐷′经过点 E，且新的折痕

𝑀𝑁 ∥ 𝐸𝐹，则线段 DM 的长为　     　．

三、作图题

21．（2022·安徽）如图，在由边长为 1 个单位长度的小正方形组成的网格中，△ABC 的

顶点均为格点（网格线的交点）．



（1）将△ABC 向上平移 6 个单位，再向右平移 2 个单位，得到 △ 𝐴1𝐵1𝐶1，请画出

△ 𝐴1𝐵1𝐶1﹔

（2）以边 AC 的中点 O 为旋转中心，将△ABC 按逆时针方向旋转 180°，得到 △ 𝐴2

𝐵2𝐶2，请画出 △ 𝐴2𝐵2𝐶2．

22．（2022·无为模拟）如图，在每个小正方形的边长均为 1 个单位的网格中， △ 𝐴𝐵𝐶的

顶点均在格点（网格线的交点）上．

（1）将 △ 𝐴𝐵𝐶先向右平移 1 个单位，再向下平移 3 个单位得到 △ 𝐴′𝐵′𝐶′，画出 △

𝐴′𝐵′𝐶′（𝐴′，𝐵′，𝐶′分别为点 A，B，C 的对应点）；

（2）在给定的网格中，以点𝐴′为位似中心，将 △ 𝐴𝐵𝐶作位似变换，放大到原来的

2 倍，得到 △ 𝐷𝐸𝐹，画出 △ 𝐷𝐸𝐹（D，E，F 分别为点 A，B，C 的对应点）；

（3）填空：点 C 到𝐸𝐹的距离为　     　个单位．

23．（2022·涡阳模拟）如图，在平面直角坐标系中，△ABC 的三个顶点坐标分别为 A



（-2，1）、B（-3，2）、C（-1，4）．

（1）以原点 O 为位似中心，在第二象限内画出将△ABC 放大为原来的 2 倍后的

△A1B1C1．

（2）画出△ABC 绕 O 点顺时针旋转 90°后得到的△A2B2C2．

24．（2022·宣州模拟）△OAB 在平面直角坐标系中的位置如图所示．

 ( 1 )画出与△OAB 关于 x 轴对称的 △ 𝑂𝐴1𝐵1．（其中𝐴1与 A 对称，𝐵1与 B 对称）

( 2 )将△OAB 绕着点 O 顺时针方向旋转 90°得到 △ 𝑂𝐴2𝐵2，画出 △ 𝑂𝐴2𝐵2．

25．（2022·肥东模拟）如图，在边长为 1 个单位长度的小正方形组成的网格中，线段

AB 的端点都在小正方形的格点处．



（1）以点 B 为中心，将线段 AB 顺时针旋转 90°得到线段 BC，请在图中画出线段

BC；

（2）用无刻度直尺画出∠ABC 的平分线 BD（保留作图辅助线）

四、综合题

26．（2022·义安模拟）如图，在每个小正方形的边长为 1 个单位的网格中， △ 𝐴𝐵𝐶的顶

点均在格点（网格线的交点）上．

（1）将 △ 𝐴𝐵𝐶向上平移 4 个单位得到 △ 𝐴1𝐵1𝐶1，画出 △ 𝐴1𝐵1𝐶1．

（2）将（1）中的 △ 𝐴1𝐵1𝐶1绕点𝐶1逆时针旋转90°得到 △ 𝐴2𝐵2𝐶1，画出 △ 𝐴2𝐵2

𝐶1．此时，𝐴2𝐶1与𝐴𝐶的位置关系是　         　．

27．（2022·来安模拟）如图，在边长为 1 个单位长度的小正方形组成的12 × 12的网格

中，给出了格点（顶点为网格线的交点） △ 𝐴𝐵𝐶，𝑙为过网格线的一条直线．



（1）画出 △ 𝐴𝐵𝐶关于直线𝑙对称的 △ 𝐴1𝐵1𝐶1；

（2）将 △ 𝐴1𝐵1𝐶1绕点𝐵1顺时针旋转 90°得到 △ 𝐴2𝐵2𝐶2，画出 △ 𝐴2𝐵2𝐶2；

（3）填空：格点𝐴2到𝐵1𝐶2的距离为　     　．

28．（2022·瑶海模拟）如图，在平面直角坐标系中，△ABC 的顶点坐标分别为 A（-2，

3）、B（-1，0）、C（0，2）．

（1）请在图中画出△ABC 关于 y 轴对称的△A1B1C1；

（2）以点 B 为旋转中心，将△ABC 逆时针旋转到△A2BC2，使得点 A 的对应点 A2

坐标为（-4，1），在图中画出△A2BC2．

29．（2022·蜀山模拟）如图，直角坐标系中的△ABC 的三个顶点坐标分别为 A（-5，

0），B（-1，-4），C（-1，0），点 M 为线段 AB 的中点．

（1）点 M 关于 y 轴的对称点 M 的坐标为　          　；

（2）画出△ABC 关于点 O 的中心对称图形△A1B1C1；（点 A、B、C 的对应点分别

为点 A1、B1、C1）；

（3）再将点 M1沿 y 轴正方向平移，在平移过程中，直接写出当平移的距离 d 在什

么范围时，点 M1在 A1B1C1的内部（不包括边界）．

30．（2022·雨山模拟）已知：如图 1， △ 𝐴𝐵𝐶中，∠𝐶𝐴𝐵 = 120°，𝐴𝐶 = 𝐴𝐵，点𝐷是𝐵𝐶上



一点，其中∠𝐴𝐷𝐶 = 𝑎(30° < 𝑎 < 90°)，将 △ 𝐴𝐵𝐷沿𝐴𝐷所在的直线折叠得到 △ 𝐴𝐸𝐷，

𝐴𝐸交𝐶𝐵于𝐹，连接𝐶𝐸．

（1）①当𝑎 = 60°时，∠𝐶𝐷𝐸 = 　     　．

②当∠𝐴𝐷𝐶 = 𝑎(30° < 𝑎 < 90°)时，∠𝐴𝐸𝐶 = 　     　（用含𝑎的代数式表示）；

（2）如图 2，当𝑎 = 45°时，解决以下问题：

①已知𝐴𝐷 = 2，求𝐶𝐸的值；

②证明：𝐷𝐶 ― 𝐷𝐸 = 2𝐴𝐷．



答案解析部分

1．【答案】D

【解析】【解答】解：图一，将 A 部分放到 D，B 部分放到 C，即可拼成一个矩形；

图二，将 A 部分放到 D，B 部分放到 C，即可拼成一个矩形；

图三，将 A 部分旋转到 C，B 部分平移到 D，即可拼成一个矩形；

图四，将 A 部分旋转到 C，B 部分平移到 D，即可拼成一个矩形；

故答案为：D．

【分析】结合图形，根据矩形的判定求解即可。

2．【答案】C

【解析】【解答】解：由旋转得：CA=CD，∠ACD=α，

∴∠CAD=∠CDA，

∴∠ADC=1
2（180°-α），

∵AF=AD，

∴∠AFD=∠ADF，

∵∠AFD=∠ACF+∠CAF=α+45°，



∴α+45°=1
2（180°-α），

解得：α=30°，

故答案为：C．

【分析】根据旋转的性质可得∠CAD=∠CDA，再利用三角形的内角和可得∠ADC=1
2

（180°-α），由三角形的外角可得∠AFD=∠ACF+∠CAF=α+45°，所以 α+45°=1
2（180°-

α），再求出 α=30°即可。

3．【答案】A

【解析】【解答】解：∵四边形 ABCD 是矩形， 

∴𝐴𝐵 = 𝐶𝐷，𝐴𝐷 = 𝐵𝐶，∠𝐵𝐴𝐷 = ∠𝐴𝐷𝐶 = ∠𝐵𝐶𝐷 = ∠𝐴𝐵𝐶 = 90°，

∵𝐴𝐸 = 𝐶𝐺，𝐵𝐹 = 𝐷𝐻，

∴𝐵𝐸 = 𝐷𝐺，𝐶𝐹 = 𝐴𝐻，

在 △ 𝐴𝐸𝐻和 △ 𝐶𝐺𝐹中

∵
𝐴𝐻 = 𝐶𝐹

∠𝐸𝐴𝐻 = ∠𝐺𝐶𝐹 = 90°
𝐴𝐸 = 𝐶𝐺

，

∴ △ 𝐴𝐸𝐻≌ △ 𝐶𝐺𝐹(𝑆𝐴𝑆)，

∴𝐸𝐻 = 𝐺𝐹，

同理 △ 𝐵𝐸𝐹≌ △ 𝐷𝐺𝐻(𝑆𝐴𝑆)，

∴𝐸𝐹 = 𝐻𝐺，

如图，作𝐸关于𝐵𝐶的对称点𝐸′，连接𝐸′𝐺交𝐵𝐶于𝐹，此时𝐸𝐹 + 𝐹𝐺最小，即四边形𝐸𝐹𝐺𝐻

周长最小，作𝐺𝐺′ ⊥ 𝐴𝐵于𝐺′，

∴四边形𝐵𝐶𝐺𝐺′是矩形，

∴𝐵𝐺′ = 𝐶𝐺，𝐺𝐺′ = 𝐵𝐶 = 𝐴𝐷，

∵𝐴𝐸 = 𝐶𝐺，𝐵𝐸 = 𝐵𝐸′，

∴𝐸′𝐺′ = 𝐴𝐵 = 10，𝐺𝐺′ = 𝐴𝐷 = 5，

在𝑅𝑡 △ 𝐺𝐸′𝐺′中，由勾股定理得𝐸′𝐺 = (𝐸′𝐺′)2 + (𝐺𝐺′)2 = 5 5，



∴四边形𝐸𝐹𝐺𝐻的周长 = 𝐸𝐹 + 𝐹𝐺 + 𝐺𝐻 + 𝐸𝐻 = 2𝐸′𝐺 = 10 5，

故答案为：A．

 【分析】证明 △ 𝐴𝐸𝐻≌ △ 𝐶𝐺𝐹(𝑆𝐴𝑆)， △ 𝐵𝐸𝐹≌ △ 𝐷𝐺𝐻(𝑆𝐴𝑆)，可得𝐸𝐻 = 𝐺𝐹，

𝐸𝐹 = 𝐻𝐺，如图，作𝐸关于𝐵𝐶的对称点𝐸′，连接𝐸′𝐺交𝐵𝐶于𝐹，此时𝐸𝐹 + 𝐹𝐺最小，即四

边形𝐸𝐹𝐺𝐻周长最小，作𝐺𝐺′ ⊥ 𝐴𝐵于𝐺′，求出此时四边形𝐸𝐹𝐺𝐻的周长即可.

4．【答案】C

【解析】【解答】解：A、根据图象知，对称轴是直线 x=- 𝑏
2𝑎=1，则 b=-2a，即

2a+b=0，故 A 不符合题意；

B、根据图象知，点 A 的坐标为(-1，0)，对称轴是 x=1，则根据抛物线关于对称轴对称

的性质知，抛物线与 x 轴的另一个交点的坐标是(3，0)，

∴x=3 时，y=9a+3b+3=0，

∴9a-6a+3=0，

∴3a+3=0，

∵抛物线开口向下，则 a<0，

∴0＞a>-32，故 B 不符合题意；

C、点 A 关于 x=1 对称的点是 A´(3，0)，即抛物线与 x 轴的另一个交点，

连接 BA´与直线 x=1 的交点即为点 P，

则△PAB 的周长的最小值是(BA´+AB)的长度，

∵A(-1，0)，B(0，3)，A´(3，0)，

∴AB= 10，BA´=3 2，

即△PAB 周长的最小值为 10+3 2，故 C 符合题意；

D、根据图象知，点 A 的坐标为(-1，0)，对称轴是 x=1，则根据抛物线关于对称轴对



称的性质知，抛物线与 x 轴的另一个交点的坐标为(3，0)，所以𝑥 = 3是𝑎𝑥2

+𝑏𝑥 + 3 = 0的一个根，故 D 不符合题意．

故答案为：C．

【分析】利用二次函数的图象和性质依次判断即可。

5．【答案】A

【解析】【解答】解：设点 A 的横坐标为𝑎(𝑎 > 0)，则点 A 的纵坐标为 ― 1
𝑎，“黄金点

对”中的点 B 的坐标为𝐵( ―𝑎，| ― 𝑎 + 3|)，

由关于原点对称的点坐标的纵坐标互为相反数得： ― 1
𝑎 = | ― 𝑎 + 3|，

即 ― 1
𝑎 = ―𝑎 + 3或 ― 1

𝑎 = 𝑎 ― 3，

整理得：𝑎2 ―3𝑎 ― 1 = 0或𝑎2 ―3𝑎 + 1 = 0，

解得𝑎 = 3 13
2

或𝑎 = 3 13
2

< 0（舍去）或𝑎 = 3 5
2

或𝑎 = 3 5
2

，

经检验，𝑎 = 3 13
2

，𝑎 = 3 5
2

和𝑎 = 3 5
2

均为所列分式方程的解，

所以此函数的“黄金点对”的个数为 3 个，

故答案为：A．

【分析】根据“黄金点对”的定义设出两个点的坐标，并根据条件建立方程，解出点的

坐标，将不符合题意的取值去掉

6．【答案】D

【解析】【解答】解：∵𝐴′为𝐶𝐷中点，正方形𝐴𝐵𝐶𝐷的边长为 8，

∴𝐴𝐷 = 8，𝐴′𝐷 = 1
2𝐶𝐷 = 4，∠𝐷 = 90°．

∵将正方形沿𝐸𝐹折叠，

∴设𝐴′𝐸 = 𝐴𝐸 = 𝑥，则𝐷𝐸 = 8 ― 𝑥．

∵在Rt △ 𝐴′𝐷𝐸中，𝐴′𝐷2 +𝐷𝐸2 = 𝐴′𝐸2，

∴42 + (8 ― 𝑥)2 = 𝑥2，解得𝑥 = 5，

∴𝐴𝐸 = 5，𝐷𝐸 = 3，

∴tan∠𝐷𝐴′𝐸 = 3
4，



选项 A 不符合题意；

当𝐴′𝐷：𝐷𝐸：𝐴′𝐸 = 3：4：5时，假设𝐴′𝐷 = 3𝑎，𝐷𝐸 = 4𝑎，𝐴′𝐸 = 5𝑎，

则𝐴𝐸 = 𝐴′𝐸 = 5𝑎．

∵𝐴𝐷 = 𝐴𝐸 + 𝐷𝐸 = 8，

∴5𝑎 + 4𝑎 = 8，解得𝑎 = 8
9，

∴𝐴′𝐷 = 3𝑎 = 8
3，𝐴′𝐶 = 𝐶𝐷 ― 𝐴′𝐷 = 16

3 ，

故答案为：B 符合题意，不符合题意；

如图，过点 E 作 EM⊥BC，垂足为 M，连接 A'A 交 EM，EF 于点 N，Q，

∴EM∥CD，EM=CD=AD，

∴∠AEN=∠D=90°，

由翻折可知：EF 垂直平分 AA′，

∴∠AQE=90°，

∴∠EAN+∠ANE=∠QEN+∠ANE=90°，

∴∠EAN=∠QEN，

在△AA'D 和△EFM 中，

∠𝐷𝐴𝐴′ = ∠𝐹𝐸𝑀
𝐴𝐷 = 𝐸𝑀

∠𝐷 = ∠𝐸𝑁𝐹 = 90°

∴ △ 𝐴𝐴′𝐷≌ △ 𝐹𝐸𝑀(𝐴𝑆𝐴)，

则可得𝐴𝐴′ = 𝐸𝐹，

故答案为：C 符合题意，不符合题意；

如图，过点𝐴作𝐴𝐻 ⊥ 𝐴′𝐺，垂足为𝐻，连接𝐴′𝐴，𝐴𝐺，



则∠𝐴𝐻𝐴′ = ∠𝐴𝐻𝐺 = 90°．

∵将正方形沿𝐸𝐹折叠，

∴∠𝐸𝐴′𝐺 = ∠𝐸𝐴𝐵 = 90°，𝐴′𝐸 = 𝐴𝐸，

∴∠𝐸𝐴′𝐴 = ∠𝐸𝐴𝐴′，∠𝐸𝐴′𝐴 + ∠𝐴𝐴′𝐻 = 90°．

∵∠𝐷 = 90°，

∴∠𝐸𝐴𝐴′ +∠𝐷𝐴′𝐴 = 90°，

∴∠𝐴𝐴′𝐺 = ∠𝐷𝐴′𝐴，

∴ △ 𝐴𝐴′𝐷≌ △ 𝐴𝐴′𝐻(𝐴𝐴𝑆)，

∴𝐴𝐷 = 𝐴𝐻，𝐴′𝐷 = 𝐴′𝐻．

∵𝐴𝐷 = 𝐴𝐵，

∴𝐴𝐻 = 𝐴𝐵．

在Rt △ 𝐴𝐵𝐺与Rt △ 𝐴𝐻𝐺中，

𝐴𝐵 = 𝐴𝐻
𝐴𝐺 = 𝐴𝐺，

∴Rt △ 𝐴𝐵𝐺≌Rt △ 𝐴𝐻𝐺(𝐻𝐿)，

∴𝐻𝐺 = 𝐵𝐺，

∴ △ 𝐴′𝐶𝐺周长 = 𝐴′𝐶 + 𝐴′𝐺 + 𝐶𝐺 = 𝐴′𝐶 + 𝐴′𝐻 + 𝐻𝐺 + 𝐶𝐺 = 𝐶𝐷 + 𝐵𝐶 = 8 + 8 = 16．

故答案为：D 是错误的，符合题意．

故答案为： D．

【分析】A、 当 A'为 CD 中点时，设 A'E=AE=x，则 DE=8-x，根据勾股定理列出方程

求解，可知 A 正确

B、当𝐴′𝐷：𝐷𝐸：𝐴′𝐸 = 3：4：5时，假设 A'D=3a，DE=4a，A'E= 5a，根据

AD=AE+DE=8，可求得 a 的值，进一步求得 A'D=8
3，即可判断 B 正确

C、 过点 E 作 EM 垂直 BC，垂足为 M，连接 A'A 交 EM，EF 于点 N，Q，证明三角



形全等即可判断 C 正确

D、过点 A 作𝐴𝐻 ⊥ 𝐴′𝐺，垂足为 H，连接 A'A，AG，证明三角形全等 △ 𝐴𝐴′𝐷≌ △ 𝐴𝐴′

𝐻(𝐴𝐴𝑆)可得 AD=AH，A'D=A'H，再证三角形全等Rt △ 𝐴𝐵𝐺≌Rt △ 𝐴𝐻𝐺(𝐻𝐿)可得

HG=BG，由此证明周长为 16，D 错误

7．【答案】C

【解析】【解答】解：如图，连接 BE、CF

∵ 点 M、N、P 分别为𝐸𝐹、𝐵𝐶、𝐶𝐸的中点

∴ 𝑃𝑁 ∥ 𝐵𝐸，𝑃𝑁 =
1
2 𝐵𝐸，𝑃𝑀 ∥ 𝐶𝐹，𝑃𝑀 =

1
2 𝐶𝐹

∴ ∠𝐸𝑃𝑁 = ∠𝑀𝐸𝑃，∠𝐸𝑃𝑀 = ∠𝐸𝐶𝐴，∠𝐸𝐹𝐶 = ∠𝐸𝑀𝑃

∴ ∠𝐸𝑃𝑁 + ∠𝐸𝑃𝑀 = ∠𝑀𝐸𝑃 + ∠𝐸𝐶𝐴 = ∠𝑀𝑃𝑁

∵ ∠𝐵𝐴𝐶 = ∠𝐸𝐴𝐹 = 90°

∴ ∠𝐵𝐴𝐶 ― ∠𝐸𝐴𝐶 = ∠𝐸𝐴𝐹 ― ∠𝐸𝐴𝐶

即∠𝐵𝐴𝐸 = ∠𝐶𝐴𝐹

又 ∵ 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 12，𝐴𝐸 = 𝐴𝐹 = 4

∴ 𝛥𝐵𝐴𝐸≅𝛥𝐶𝐴𝐹(𝑆𝐴𝑆)，∠𝐴𝐸𝐹 = 45° = ∠𝐴𝐹𝐸

∴ 𝐵𝐸 = 𝐶𝐹，∠𝐴𝐸𝐵 = ∠𝐴𝐹𝐶 = 135°

∴ 𝑃𝑀 = 𝑃𝑁，∠𝐸𝐹𝐶 = 90°

∴ ∠𝑃𝑀𝐸 = 90°

∴ ∠𝑀𝑃𝑁 = 90°

∴ 𝛥𝑀𝑁𝑃 为等腰直角三角形

要使 △ 𝑀𝑁𝑃面积最大，即 PN 最大，即 BE 最大

即当点 E 在 BA 的延长线上时，满足上述条件



∴ 𝐵𝐸 = 12 + 4 = 16

∴ 𝑃𝑁 = 8

∴ 𝑀𝑁 = 2𝑃𝑁 = 8 2

故答案为：C．

【分析】连接 BE、CF，根据三角形中位线定理得到𝑃𝑀 ∥ 𝐶𝐹，PM=1
2CF，推出∠BAE=

∠CAF，根据三角形全等的性质得到 BE=CF，推出 △ 𝑀𝑁𝑃是等腰直角三角形，根据等

腰直角三角形的性质推出 PN 最大时，面积最大，根据三角形面积公式即可得到结论

8．【答案】B

【解析】【解答】解：∵𝑦 = 𝑥2 ―2𝑚𝑥 + 𝑚2 +𝑚 ― 1 = (𝑥 ― 𝑚)2 +𝑚 ― 1，

∴抛物线的顶点坐标为(𝑚，𝑚 ― 1)．

∴抛物线顶点坐标所在图象的解析式为𝑦 = 𝑥 ― 1．

由平移的性质可知，点𝑄的坐标为𝑄( ―2， ―1)，

（1）如图，当抛物线顶点坐标落在𝑃𝑄上的点𝑃处时，

则𝑚 ― 1 = ―1，解得𝑚 = 0；

（2）如图，m 值减小，当抛物线经过点𝑃时，

将(0， ―1)代入𝑦 = 𝑥2 ―2𝑚𝑥 + 𝑚2 +𝑚 ― 1，得𝑚2 +𝑚 ― 1 = ―1，



解得𝑚 = 0或𝑚 = ―1．

当𝑚 = ―1时，𝑦 = (𝑥 + 1)2 ―2，此时点𝑄( ―2， ―1)也恰好在此抛物线上，不符题意，

舍去，

所以此时 ―1 < 𝑚 ≤ 0；

（3）如图，m 值减小，当抛物线经过点𝑄时，

将( ―2， ―1)代入𝑦 = 𝑥2 ―2𝑚𝑥 + 𝑚2 +𝑚 ― 1，得4 + 4𝑚 + 𝑚2 +𝑚 ― 1 = ―1，

解得𝑚 = ―4或𝑚 = ―1（同上，舍去）．

所以此时 ―4 ≤ 𝑚 < ―1；

综上， ―4 ≤ 𝑚 ≤ 0且𝑚 ≠ ―1，

故答案为：B．

【分析】由抛物线得出顶点坐标及所在图象的解析式，由平移的性质可知，点𝑄的坐标

为𝑄( ―2， ―1)，（1）如图，当抛物线顶点坐标落在𝑃𝑄上的点𝑃处时，（2）如图，m 值

减小，当抛物线经过点𝑃时，（3）如图，m 值减小，当抛物线经过点𝑄时，分别求出 m

的值，即可得出 m 的取值范围。

9．【答案】A

【解析】【解答】解：将一次函数𝑦 = 2𝑥 + 𝑚 ― 1的图象向左平移 3 个单位后

得到的解析式为：𝑦 = 2(𝑥 + 3) +𝑚 ― 1，

化简得：𝑦 = 2𝑥 + 𝑚 + 5，

∵平移后得到的是正比例函数的图象，

∴𝑚 + 5 = 0，

解得：𝑚 = ―5，



故答案为：A．

【分析】利用函数解析式平移的特征：左加右减，上加下减可得平移后的解析式为

𝑦 = 2𝑥 + 𝑚 + 5，再根据正比例函数的特征可得𝑚 + 5 = 0，再求出 m 的值即可。

10．【答案】A

【解析】【解答】如图，连接𝑃𝐵，作𝐵关于𝐴𝐷的对称点𝐸，连接𝑃𝐸，𝐴𝐸，𝐸𝐶，

∵ 四边形𝐴𝐵𝐶𝐷是矩形

∴ 𝐴𝐷 = 𝐵𝐶，𝐴𝐷 ∥ 𝐵𝐶

∵ 𝐴𝑃 = 𝐶𝑄

∴ 𝐷𝑃 = 𝑄𝐵

∴ 四边形𝑃𝐷𝑄𝐵是平行四边形，

∴ 𝑄𝐷 = 𝑃𝐵

∵ 作𝐵关于𝐴𝐷的对称点𝐸，

∴ 𝑃𝐵 = 𝑃𝐸

∴ 𝑃𝐶 + 𝐷𝑄 = 𝑃𝐶 + 𝑃𝐵 = 𝑃𝐶 + 𝑃𝐸 ≥ 𝐸𝐶

当𝐸，𝑃，𝐶三点共线时，取得最小值，

𝐸𝐵 = 2𝐴𝐵 = 24，𝐶𝐵 = 7

∴ 𝐸𝐶 = 242 + 72 = 25

故答案为：A

【分析】连接𝑃𝐵，作𝐵关于𝐴𝐷的对称点𝐸，连接𝑃𝐸，𝐴𝐸，𝐸𝐶，当𝐸，𝑃，𝐶三点共线

时，取得最小值，再利用勾股定理求出 EC 的长即可。

11．【答案】（1）2 7

（2）9≤s≤39

【解析】【解答】（1）𝐴𝐵 = 𝐵𝐷2 ― 𝐴𝐷2 = 6，当点 E 落在 BC 上时，

CE 的长度为 𝐸𝐷2 ― 𝐶𝐷2 = 82 ― 62 = 2 7；

（2）当点 E 落在 BD 上时，s 最小，此时，𝑂𝐸 = 1
2𝐵𝐷 ― (𝐵𝐷 ― 𝐴𝐷) = 3，



∴𝑠 = 1
2 × 𝐸𝑂 ⋅ 𝐸𝐹 = 9；

当点 D 落在 BD 的反向延长线上时，s 最大，𝐸′𝑂 = 𝑂𝐷 + 𝐷𝐸′ = 13，

∴𝑠 = 1
2 × 𝐸′𝑂 ⋅ 𝐸′𝐹′ = 39，∴9 ≤ 𝑠 ≤ 39．

【分析】（1）根据勾股定理求出 AB 的长，从而得出 CD 的长，再根据勾股定理即可

得出 CE 的长；

（2）根据三角形的面积公式得出当点 E 落在 BD 上时，OE 最短，得出 s 最小，当点

D 落在 BD 的反向延长线上时，OE 最长，得出 s 最大，分别求出 s 的值，即可得出答

案.

12．【答案】（1）67.5

（2） 5 ― 2

【解析】【解答】（1）如图 1，易得∠𝐴𝑃𝑄 = 45°， 

∴∠𝐵𝑃𝐸 = ∠𝐻𝑃𝐸 = 67.5°，

故答案为：67.5；

（2）如图 2，连接𝑃𝑄，𝑃𝐸，𝑃𝐶，

易证 △ 𝑃𝐵𝐶≌ △ 𝑃𝐻𝐹，

∴𝑃𝐹 = 𝑃𝐶 = 5，𝑃𝑄 = 2，

当𝑃，𝑄，𝐹在同一条直线上时，𝐹𝑄最小，最小值为 5 ― 2，
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