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1．（2023春·全国·八年级专题练习）如图，矩形中，已知，，点是边上一点，以为直角边在与点的同侧作等腰直角，连接，当点在边上运动时，线段长度的最小值是(　　)
[image: @@@e1e623fe-53ef-467e-814f-829235e43b99]




A．	B．	C．	D．
【答案】B













【分析】如图作交的延长线于，于，交于．则．设由，推出，在中，勾股定理求得，利用二次函数的性质即可求解．









【详解】解：如图作交的延长线于，于，交于．则．设
[image: @@@7824730f9a0d42849822b069625460fc]
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时，有最大值，最大值为，
故选：B．
【点睛】本题考查旋转变换，正方形的性质，勾股定理，全等三角形的判定和性质，二次函数的应用等知识，解题的关键是学会添加常用辅助线构造全等三角形解决问题，学会构建二次函数解决最值问题．











2．（2023秋·江苏淮安·九年级统考阶段练习）如图，正方形的边长为2，点在边上运动(不与点重合)，以线段为边在的下方作正方形，取的中点，连接，则的最小值为           ．
[image: @@@8cb6ad1d-b714-4c78-90db-3d27e4c77eb5]  


【答案】 /












【分析】过点作交于点，设，先证是的中位线，求出的长，继而求出的长，的长，利用勾股定理求出，利用二次函数的性质即可求出的最小值．





【详解】解： 过点作交于点，设，
[image: @@@92259c88-79b0-422e-b7c1-7c0add94a6de]  


四边形是正方形，

，


四边形是正方形，


，，

，

，

，

，



，



点是的中点




是的中位线，是的中点，










  ，  ，





 ，


在中，由勾股定理，得，








 


有最小值，

当


时，最小，最小值是：，


的最小值是，

故答案为：．
【点睛】本题考查了正方形的性质，三角形中位线定理，勾股定理，二次函数的最值，熟练掌握这些知识是解题的关键．

3．（2023秋·全国·九年级专题练习）如图1，抛物线经过三点．
[image: @@@bf869d5c-649d-4e7d-8051-02613cf348c0]  
(1)求抛物线的解析式；

(2)在抛物线的对称轴上有一点P，使的值最小，求点P的坐标；




(3)如图2，点M是线段上的点（不与A、C重合），过M作轴交抛物线于N，若点M的横坐标为m，请用m的代数式表示的长，并求出的最大值．

【答案】(1)

(2)


(3)的最大值为


【分析】（1）由题意可得抛物线的解析式为：，将点C坐标代入解析式，求出a即可得出结论；


（2）先判断出点P是直线与抛物线对称轴的交点，再用待定系数法求出直线
的解析式，即可得出结论；






（3）点N在抛物线上，则，由上可得直线的表达式为：，再由轴，可得，进而可表达的长，再利用二次函数的性质即可得出结论．

【详解】（1）解：∵抛物线过点，

∴可设抛物线的解析式为：，


将代入解析式可得，

∴抛物线的解析式为：；

（2）解：由（1）知，抛物线的解析式为

∴抛物线的对称轴直线为，

∴点A，B关于抛物线对称轴直线对称，


∴直线与对称轴直线的交点为点P，


设直线的解析式为，

∴

解得，


∴直线的解析式为，


令，则，

∴


（3）解：由（2）得直线的表达式为：，
∵点N在抛物线上，

∴

∵轴，

∴，


∴


∴的最大值为．
【点睛】本题属于二次函数与一次函数的综合应用题目．需要同学们具备扎实的函数基础．


4．（2023秋·福建福州·九年级福建省福州杨桥中学校考开学考试）已知函数（为常数）．

(1)试判断该函数的图象与轴的公共点的个数；


(2)求证：不论为何值，该函数的图象的顶点都在函数的图象上；





(3)若直线与二次函数图象交于、两点，当时，求线段的取值范围．
【答案】(1)2个
(2)见解析

(3)

【分析】（1）只要判断函数对应方程的判别式的正负情况即可；

（2）先求出抛物线的顶点坐标为，再代入后面的抛物线验证即可；






（3）构建等腰直角，先设、两点的坐标，利用根与系数的关系表示的长，根据的范围确定线段的最大值和最小值即可．

【详解】（1）∵





，

∴函数的图象与轴有2个公共点；

（2）∵



，

∴抛物线的顶点坐标是，


当时，，

∴该函数的图象的顶点都在函数的图象上；





（3）过作轴，过作轴，两线交于点C，如图，则是等腰直角三角形，





设直线与的交点为，，，

联立方程有：，

整理得：，


，，

，

， 

， 

，

，






当时，有最小值为，当时，有最大值为8；


∴线段的取值范围是
[image: @@@e1a5f232-2fd6-4fb0-9e77-44e7411aea43]  
【点睛】此题考查了抛物线与一次函数的交点，根的判别式、根与系数的关系以及二次函数的性质，熟练掌握二次函数的图象与性质是解本题的关键．


[image: ]【经典例题二 二次函数中线段和的最值】







1．（2023·山西太原·山西大附中校考模拟预测）如图，抛物线交轴于点，与轴的一个交点在和之间，顶点为，下列说法：其中正确判断的序号是（  ）
[image: @@@e7f5a4bb23eb452ca1d0e3d8fbf4f8f9]

①抛物线与直线有且只有一个交点；




②若点，，在该函数图象上，则；


③将该抛物线先向左，再向下均平移个单位，所得抛物线解析式为；




④在轴上找一点，使的和最小，则最小值为．
A．①②④	B．①②③	C．①③④	D．②③④
【答案】C
【分析】根据抛物线的性质和平移的规律，以及一动点到两定点距离之和最小问题的处理方法，对选项进行逐一分析即可．


【详解】①∵，

∴抛物线的顶点，

则抛物线与直线有且只有一个交点，正确，符合题意；
②抛物线x轴的一个交点在2和3之间，


则抛物线与x轴的另外一个交点坐标在或1之间，
则点N是抛物线的顶点为最大，点P在x轴上方，点M在x轴的下放，

故，故错误，不符合题意；

③由①得：，将该抛物线先向左，再向下均平移2个单位，

所得抛物线解析式为，正确，符合题意；


④点A关于x轴的对称点，连接交x轴于点D，




则点D为所求，距离最小值为，
正确，符合题意；
故选：C．
【点睛】本题考查抛物线的性质、平移规律和距离的最值问题，其中一动点到两定点距离之和最小问题比
较巧妙，属综合中档题．







2．（2021秋·广西南宁·九年级统考期中）如图，已知抛物线+P+q的对称轴为直线=－2，过其顶点的一条直线与该抛物线的另一个交点为（－1，－1）．若在轴上存在一点P，使得PM+PN最小，则点P的坐标为        .
[image: @@@073e7a88-dbab-42c4-8734-850e8bae038e]

【答案】（0，-）
【分析】根据线段垂直平分线的性质，可得N，根据待定系数法，可得函数解析式，根据配方法，可得M点坐标，根据两点之间线段最短，可得MN′，根据自变量与函数值的对应关系，可得P点坐标．
【详解】解：如图，
作N点关于y轴的对称点N′，
[image: @@@c2fbd5ec-d800-4886-afb7-660f721f1abd]
连接MN′交y轴于P点，
将N点坐标代入抛物线，并联立对称轴，得

，

解得 ，
y＝x2+4x+2＝（x+2）2﹣2，
M（﹣2，﹣2）．
N点关于y轴的对称点N′（1，﹣1），
设MN′的解析式为y＝kx+b，
将M、N′代入函数解析式，得

 ，

解得 ，

MN′的解析式为y＝，


当x＝0时，y＝，即P（0，）．
故选：B．
【点睛】本题考查了二次函数的性质，利用了线段垂直平分线的性质，两点之间线段最短得出P点的坐标是解题关键．



3．（2023秋·安徽合肥·九年级校联考阶段练习）如图，抛物线与x轴交于A，B两点，与y轴交于点C．已知点A的坐标是，抛物线的对称轴是直线．
[image: @@@21301733-aabf-4acb-bd56-d7a835249273]  
(1)求抛物线对应的函数表达式；


(2)在对称轴上找一点P，使的值最小．求点P的坐标和的最小值．


【答案】(1)抛物线对应的函数表达式为或



(2)点P坐标为，的最小值为

【分析】（1）把已知点的坐标代入解析式，确定a值即可．
（2）利用将军饮马原理，构造对称计算即可．


【详解】（1）∵抛物线的对称轴是直线，

∴．

∵抛物线过点，



∴将代入中，得，


∴抛物线对应的函数表达式为或．




（2）令，得，解得或，

∴点B的坐标为．

如图，连接，

∵点A，B关于直线对称，

∴，

∴，


当且仅当点P在上时，取最小值的长度，


即线段与直线的交点就是所求作的点P．


设直线对应的函数表达式为，



把点，代入，得，

解得，
[image: @@@504c2504-d37c-458e-a838-2f17e2fe843e]  


∴直线对应的函数表达式为．


∵当时，，

∴点P坐标为．


∵在中，，

∴．


∴的最小值为．
【点睛】本题考查了待定系数法求解析式，轴对称思想求线段和的最小值，熟练掌握待定系数法，将军饮马原理是解题的关键．









4．（2023秋·云南·九年级云南师范大学实验中学校考开学考试）如图，抛物线与轴交于，两点，与轴交于点已知点的坐标是，抛物线的对称轴是直线．
[image: @@@f09ad8bf-04f7-4063-95dc-dcf461e877d5]  

(1)直接写出点的坐标；



(2)在对称轴上找一点，使的值最小，求点的坐标．


【答案】(1)点的坐标为；

(2)










【分析】（1）根据二次函数的对称轴为直线得，把点代入抛物线得，联立，解方程组求出，的值，从而得出二次函数的解析式，再令，解方程即可；













（2）连接，线段与直线的交点就是所求作的点，设直线的表达式为，代入和即可求得直线的表达式为，当时，，得．


【详解】（1）解：∵抛物线的对称轴是直线，

，

∴，







抛物线与轴交于，两点，点的坐标是，

∴，


联立得，

解得，


二次函数的解析式为，


令得，


解得或，


∴点的坐标为；



（2）解：∵点，关于直线对称，

，

∴，




如图，连接，线段与直线的交点就是所求作的点，
[image: @@@c2800b6d-6bdf-40c1-92e2-54e2d27daa7f]   


设直线的表达式为，



把和代入得：，

解得，


∴直线的表达式为，


∴当时，，

．

【点睛】本题考查抛物线与轴的交点，掌握二次函数对称轴、与坐标轴交点的性质是解题的关键．


[image: ]【经典例题三 二次函数中周长的最值】











1．（2022·山东淄博·山东省淄博第六中学校考模拟预测）如图，抛物线与x轴交于点 、点B与y轴相交于点，下列结论：①；②B点坐标为；③抛物线的顶点坐标为；④直线与抛物线交于点D、E，若，则h的取值范围是；⑤在抛物线的对称轴上存在一点Q，使的周长最小，则Q点坐标为．其中正确的有（    ）
[image: @@@558ec5b5-d79f-4a21-a7da-42a665ed6e0a]




A．个	B．个	C．个	D．个
【答案】A





【分析】①代入点的坐标即可求出参数的值；②函数值为0时，可求出与横轴的交点坐标；③代入公式即可求出抛物线的顶点坐标；④把带入后，即可表示出，进而求出h的取值范围；⑤连接交对称轴于点Q，此时的周长最小，再列出方程组即可求出Q点坐标．



【详解】解：①∵抛物线与x轴交于点，与y轴相交于点，

∴可得：，

∴，故①正确；

②∵函数函数值为0，

∴，

∴，


∴时，，

∴B点坐标为，故②正确；

③抛物线的顶点坐标为，故③错误；


④把带入后，，

解得：，

∴h的取值范围是，故④正确；


⑤连接交对称轴于点Q，此时的周长最小，



直线和对称轴联立方程组，

可得，

解得，

∴Q点坐标为，故⑤正确．
综上所述，正确的结论为：①②④⑤，共有4个．
故选：A
【点睛】本题考查二次函数的图像与性质，难度较大，熟练记忆理解二次函数相关性质和充分利用数形结合思想是解题的关键．











2．（2023秋·全国·九年级专题练习）如图，抛物线交轴于点，，交轴于点，对称轴是直线，点是抛物线对称轴上的一个动点，当的周长最小时点的坐标为        ．
[image: @@@4edd527b675c49388008140de19e9c5f]

【答案】






【分析】将对称至，连接，与对称轴的交点即为，再根据直线的解析式与对称轴求解的坐标即可．



【详解】解：根据对称轴公式，可得：，解得：，

即抛物线的解析式为：，


将代入得：，


抛物线的解析式为：；




顶点坐标 ；



连接交直线于点，


此时 最小，点即为所求 ，


由，，



设直线的解析式为，将点代入得，

，

解得：，


∴直线： 


当时：，

．
[image: @@@c84bdbb0c6404e65b56878c05ded3d5f]
【点睛】本题考查了二次函数图象与性质，熟练掌握二次函数的对称性是解题的关键．



3．（2022秋·内蒙古呼伦贝尔·九年级校考期中）如图，抛物线交x轴于点，交y轴于点B，对称轴是直线﹒
[image: @@@676bb8f5-7cf9-4426-ae3b-cfdcc67e3f45]  
(1)求抛物线的解析式；

(2)点P是抛物线对称轴上的一个动点，是否存在点P，使的周长最小?若存在，求出点P的坐标：若不存在，请说明理由；

【答案】(1)



(2)存在点使的周长最小，




【分析】（1）根据对称轴，可求出的值，再代入点的坐标即可求出的值，即可解答；




（2）连接交对称轴于点，利用两点之间线段最短可得出此时的周长最小，利用二次函数图象上的点的坐标特征，可求出点B的坐标，再利用待定系数法求得直线的解析式，即可求出点P坐标．


【详解】（1）解：由对称轴，可得，


将代入得：

，

解得，


抛物线的解析式为；



（2）解：如图，连接交对称轴于点，此时的周长最小，
[image: @@@4ba3f100-e636-4a29-99a2-63c523f85fde]  


根据二次函数的对称轴，利用中点公式可得点的横坐标为，

，


当时，，

，


设直线的解析式为，



把，代入，可得：

，

解得，



直线的解析式为，


当时，，

，




存在点使的周长最小，．


【点睛】本题考查了二次函数的性质，根据待定系数法求一次函数，轴对称中最短路径问题，利用两点之间线段最短找出使得的周长最小的点的位置是解题的关键．







4．（2022秋·黑龙江齐齐哈尔·九年级校考阶段练习）在平面直角坐标系中，抛物线经过，点为抛物线的顶点，点在轴上，直线与抛物线在第一象限交于点，如图①
[image: @@@b7c92789-d055-490c-b87d-419a82314343]  
(1)求抛物线解析式


(2)直线的函数解析式为________________．点的坐标为________．







(3)在轴上找一点，使得的周长最小，具体作法如图②，作点关于轴的对称点，连接






交轴于点，连接，，此时的周长最小，请求出点的坐标；






(4)在坐标平面内是否存在点，使以点，，，为顶点的四边形是平行四边形？若存在请直接写出点的坐标；若不存在，请说明理由．

【答案】(1)


(2)；

(3)



(4)或或

【分析】（1）利用待定系数法解答，即可求解；

（2）把抛物线解析式化为顶点式可求出点M的坐标，再利用待定系数法求出直线的函数解析式，即可求解；

（3）求出直线的解析式，即可求解；


（4）根据平行四边形的性质，分两种情况讨论：当是边时，当是对角线时，即可求解．


【详解】（1）解：把点，代入，得：


，解得：，

∴抛物线的解析式为；

（2）解：∵，

∴点M的坐标为；


设直线的解析式为，


把点，代入，得：


，解得：，


∴直线的解析式为；


故答案为：；




（3）解：∵关于轴的对称点，，

∴点，


设直线的解析式为，


把点，代入得：


，解得：，


∴直线的解析式为，


当时，，

∴点Q的坐标为；
（4）解：存在，

设点，
∵点A、C、O的坐标分别为（-4，0）、（2，6）、（0，0）， 

当是边时， 点A先向右平移6个单位，再向上平移6个单位得到点C，

同样点或N先向右平移6个单位，再向上平移6个单位得到点N或O， 

即，

解得：，


此时点N的坐标为或； 

当是对角线时， 

由中点公式得：， 

解得：， 

此时点N的坐标为； 



综上所述，点N的坐标为或或．
【点睛】本题主要考查了二次函数的综合题，涉及了二次函数的图象和性质，一次函数的图象和性质，平行四边形的性质，利用数形结合思想解答是解题的关键．


[image: ]【经典例题四 二次函数中面积最值】
























1．（2022秋·河北邯郸·九年级校考期中）如图，抛物线与轴交于、两点（在的左侧），与轴交于点，点是抛物线上位于轴上方的一点，连接、，分别以、为边向外部作正方形、，连接、．点从点运动到点的过程中，与的面积之和（    ）
[image: @@@279684df-4083-45a9-a62c-567c026e187d]  
A．先增大后减小，最大面积为8	B．先减小后增大，最小面积为6
C．始终不变，面积为6	D．始终不变，面积为8
【答案】D














【分析】令求出的长，过点作轴于，过点作轴于，过点作轴于，利用一线三直角的全等模型证明，．从而利用三角形的面积公式得出，从而得解．

【详解】解：令，

解得：，


，


．









过点作轴于，过点作轴于，过点作轴于，
[image: @@@375aba94-5783-4d35-b160-a399ce8f1467]  


四边形是正方形， 


，，


，

又轴，


，


，




，，，


，


．

同理可得：．



，






与的面积和始终不变，面积为．
故选：C．


【点睛】本题考查全等三角形的判定与性质，正方形的性质，二次函数图象与x轴的交点，三角形的面积公式等知识，涉及的模型是一线三直角的全等模型，构造全等模型得出，是解题的关键．

2．（2021秋·河南平顶山·九年级校考阶段练习）如图1，已知等边△ABC中，E，F，G分别是AB，BC，CA上的点，且AE＝BF＝CG，设△EFG的面积为y，AE的长为x，y关于x的函数图象如图2所示，则△EFG的最小面积为         ．
[image: @@@a41f17f6-56c1-42d1-95eb-68edef5b4218]

【答案】











【分析】由图像可得，，根据等边三角形的性质可以求证，由得到，，作，，求得和的面积，得到与的关系式，求解即可．

【详解】解：由函数图像可得，

∵为等边三角形


∴，，

又∵，

∴，

∴，

∴



，则，，


作，，如下图：
[image: @@@98e94b09fc1d4965bd342f02a792e98b]





在中，，，∴，，

∴，

同理可得，



，开口向上



当时，有最小值，为，

故答案为：．

【点睛】此题考查了全等三角形的判定与性质，等边三角形的性质，勾股定理，二次函数的性质，含直角三角形的性质，解题的关键是掌握并灵活运用相关性质进行求解．













3．（2023秋·全国·九年级专题练习）如图，矩形中，，，点从开始沿边向点以1厘米/秒的速度移动，点从点开始沿边向点以2厘米/秒的速度移动，如果分别是从同时出发，求经过几秒时，
[image: @@@440c919a-99c1-41e1-8e22-cfb9c4c900fc]  

(1)的面积等于8平方厘米？

(2)五边形的面积最小？最小值是多少？
【答案】(1)2秒或4秒


(2)经过3秒时，五边形的面积最小，最小值为







【分析】（1）设经过秒时，的面积等于8平方厘米，则，，，根据列出一元二次方程，解方程即可得到答案；





（2）设五边形的面积最小面积是，根据得到关于的二次函数，根据二次函数的性质即可得到答案．


【详解】（1）解：设经过秒时，的面积等于8平方厘米，


则，，

，

由题意得：，

整理得：，


解得：，，都符合题意，

答：经过2秒或4秒时，的面积等于8平方厘米；


（2）解：设五边形的面积最小面积是，

根据题意得：，

，



当时，，


答：经过3秒时，五边形的面积最小，最小值为．


【点睛】本题主要考查了一元二次方程的应用，二次函数的实际应用，读懂题意，正确列出一元二次方程，求出与的关系式是解题的关键．








4．（2023秋·广西南宁·九年级南宁市天桃实验学校校考阶段练习）如图，在平面直角坐标系中，抛物线与轴交于点，点，与轴交于点，且，点是抛物线上一动点．
[image: @@@6dab98d4-a7a5-4f73-bb7e-528c55ef780a]  
(1)求该抛物线的解析式；


(2)当点在第四象限时，求的最大面积；



(3)当点在第一象限，且时，求出点的坐标．

【答案】(1)

(2)最大值为4


(3)点坐标为






【分析】（1）先求出点的坐标为，把，代入解析式，求解即可；













（2）过点作轴交于点，令，得，求解得；再用待定系数法求出的解析式为，设点，则点，所以，由三角莆面积公式得，然后根据二次函数最值求法求解即可；









（3）根据点在第一象限，所以设交轴于点，根据等腰三角形的判定与勾肌主得，从而求出点．再用待定系数法救是直线解析式为，然后求出直线与抛物线在第一象限的交点坐标即可得解．

【详解】（1）解：∵，


∴点的坐标为，



把，代入解析式，得

，

解得，

∴抛物线的解析式为；




（2）解：过点作轴交于点，如图：
[image: @@@2a2dbe5e-37ed-44fa-8a62-e63f3689385d]  


令，则


解得，，

∴





设的解析式为，把，代入得

解得，


∴的解析式为，


设点，则点，

∴，

∴，

，


∴当时，取最大值，最大值为4；

（3）解：∵点在第一象限，



∴设交轴于点，如图：
[image: @@@434cb514-5e07-4549-959b-03badf61e79c]  

∵，

∴，

∵，

∴，

解得，

∴，

∴点．


设直线解析式为，


将点，点代入得


，解得，


∴直线解析式为，

联立解析式得，


解得：或，

∴点在第一象限，


∴点坐标为．
【点睛】本题考查用待定系数法函数解析式，一次函数与抛物线的图象性质，一次函数和抛物线的交点问
题，等腰三角形的判定，勾股定理，三角形的面积．熟练掌握一次函数与抛物线的图象性质是解题的关键．


[image: ]【经典例题五 已知自变量的取值范围求最值】
1、（2023秋•开福区校级期中）二次函数y＝x2﹣2x+m．当﹣3≤x≤3时，则y的最大值为　15+m　（用含m的式子表示）．
【分析】根据题目中的函数解析式，可以得到该函数的对称轴，然后根据二次函数的性质，即可得到当﹣3≤x≤3时，y的最大值．
【解答】解：∵二次函数y＝x2﹣2x+m＝（x﹣1）2﹣1+m，
∴该函数的对称轴是直线x＝1，该函数图象开口向上，当x＝1时，有最小值，
∴当﹣3≤x≤3时，y取得最大值时对应的x的值是﹣3，
∵当x＝﹣3时，y＝（﹣3﹣1）2﹣1+m＝15+m，
∴当﹣3≤x≤3时，y的最大值为15+m，
故答案为：15+m．

2、（2023秋•河西区期末）当x≥2时，二次函数y＝x2﹣2x﹣3有（　　）
A．最大值﹣3	B．最小值﹣3	C．最大值﹣4	D．最小值﹣4
【分析】用配方法配方成顶点式，可求得对称轴，然后根据二次函数的性质即可求得．
【解答】解：∵y＝x2﹣2x﹣3＝（x﹣1）2﹣4，
∴抛物线开口向上，对称轴为直线x＝1，
∴当x＞1时，y随x的增大而增大，
∴当x≥2时，函数有最小值y＝22﹣2×2﹣3＝﹣3，
故选：B．
3、（2023秋•上城区期末）已知二次函数y＝x2，当﹣1≤x≤2时，求函数y的最小值和最大值．小王的解答过程如下：
解：当x＝﹣1时，y＝1；
当x＝2时，y＝4；
所以函数y的最小值为1，最大值为4．
小王的解答过程正确吗？如果不正确，写出正确的解答过程．
【分析】根据二次函数的性质和小王的做法，可以判断小王的做法是否正确，然后根据二次函数的性质即可解答本题．
【解答】解：小王的做法是错误的，
正确的做法如下：
∵二次函数y＝x2，
∴该函数图象开口向上，该函数的对称轴是y轴，
∵﹣1≤x≤2，
∴当x＝0时取得最小值，最小值是0，
当x＝2时取得最大值，此时y＝4，
由上可得，当﹣1≤x≤1时，函数y的最小值是0，最大值是4．
4、（2023•安徽模拟）已知二次函数y＝x2+bx﹣c的图象经过点（3，0），且对称轴为直线x＝1．
（1）求b+c的值．
（2）当﹣4≤x≤3时，求y的最大值．
（3）平移抛物线y＝x2+bx﹣c，使其顶点始终在二次函数y＝2x2﹣x﹣1上，求平移后所得抛物线与y轴交点纵坐标的最小值．
【分析】（1）由对称轴1，求出b的值，再将点（3，0）代入y＝x²+bx﹣c，即可求解析式；
（2）由题意可得抛物线的对称轴为直线x＝1，结合函数图像可知当x＝﹣4时，y有最大值21；
（3）设顶点坐标为（h，2h2﹣h﹣1），可求平移后的解析式为y＝（x﹣h）2+2h2﹣h﹣1，设平移后所得抛物线与y轴交点的纵坐标为w，则w＝3h2﹣h﹣1＝3（h）2，即可求解．
【解答】解：（1）∵二次函数y＝x²+bx﹣c的对称轴为直线x＝1，
∴1，
∴b＝﹣2，
∵二次函数y＝x²+bx﹣c的图象经过点（3，0），
∴9﹣6﹣c＝0，
∴c＝3，
∴b+c＝1；
（2）由（1）可得y＝x²﹣2x﹣3＝（x﹣1）2﹣4，
∴抛物线的对称轴为直线x＝1，
∵﹣4≤x≤3，
∴当x＝﹣4时，y有最大值21；
（3）平移抛物线y＝x2﹣2x﹣3，其顶点始终在二次函数y＝2x2﹣x﹣1上，
∴．设顶点坐标为（h，2h2﹣h﹣1），故平移后的解析式为y＝（x﹣h）2+2h2﹣h﹣1，
∴y＝x2﹣2hx+h2+2h2﹣h﹣1＝x2﹣2hx+3h2﹣h﹣1，
设平移后所得抛物线与y轴交点的纵坐标为w，
则w＝3h2﹣h﹣1＝3（h）2，
∴当h时，平移后所得抛物线与y轴交点纵坐标的最小值为．

[image: ]【经典例题六 根据二次函数的含参情况求最值】
1（2023•鹿城区校级二模）已知二次函数y＝mx2﹣4mx（m为不等于0的常数），当﹣2≤x≤3时，函数y的最小值为﹣2，则m的值为（　　）
A．±	B．或	C．或	D．或2
【分析】由二次函数y＝mx2﹣4mx可得对称轴为x＝2，分为m＞0和m＜0两种情况，当m＞0时，二次函数开口向上，当﹣2≤x≤3时，函数在x＝2取得最小值﹣2，将x＝2，y＝﹣2代入y＝mx2﹣4mx中，解得m，当m＜0时，二次函数开口向下，当﹣2≤x≤3时，函数在x＝﹣2取得最小值﹣2，将x＝﹣2，y＝﹣2代入y＝mx2﹣4mx中，解得m，即可求解．
【解答】解：∵二次函数为y＝mx2﹣4mx，
∴对称轴为x2，
①当m＞0时，
∵二次函数开口向上，
∴当﹣2≤x≤3时，函数在x＝2取得最小值﹣2，
将x＝2，y＝﹣2代入y＝mx2﹣4mx中，
解得：m，
②当m＜0时，
∵二次函数开口向下，
∴当﹣2≤x≤3时，函数在x＝﹣2取得最小值﹣2，
将x＝﹣2，y＝﹣2代入y＝mx2﹣4mx中，
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