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第 17 讲 一次函数的图象

模块一   思维导图串知识           

模块二   基础知识全梳理（吃透教材）

模块三   核心考点举一反三           

模块四   小试牛刀过关测

1．理解函数图象的概念，掌握作函数图象的一般步骤；

2．掌握正比例函数的图象与性质，并能灵活运用解答有关问

题；

3．掌握一次函数的图象与性质，能灵活运用一次函数的图象

与性质解答有关问题。

知识点一 正比例函数的图象与性质

1）一次函数图象是一条直线；

2）已知一点可以作图，也可求出解析式；

3）交 y 轴于点（0，0），交 x 轴于点（0，0）；

4）过象限、增减性

y=kx 过原点（0,0）的一条直线

k 值 0k  0k 

大致图象
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经过象限 经过第一、三象限 经过第二、四象限

增减性 y 随 x 的增大而增大 y 随 x 的增大而减小

5）函数图象大小比较：函数图象上的点是由适合函数解析式的一对 x、y 的值组成的（x、y），x 的值是点

的横坐标，纵坐标就是与这个 x 的值相对应的 y 的值，因此，观察 x 或 y 的值就是看函数图象上点的横、纵

坐标的值，比较函数值的大小就是比较同一个 x 的对应点的纵坐标的大小，也就是函数图象上的点的位置

的高低.

知识点二 一次函数的图象与性质

1）一次函数图象是一条直线；

2）已知两点可以作图，也可求出解析式；

3）交 y 轴于点（0，b），交 x 轴于点（
b
k

 ，0）；

4）过象限、增减性

　 0b  （过一、二象限） 0b  （过三、四象限） 0b  （过原点）

0k 

（过一、三象限）

y 随 x 的增大而增大
经过第一、二、三象限 经过第一、三、四象限 经过第一、三象限

0k 

（过二、四象限）

y 随 x 的增大而减小
经过第一、二、四象限 经过第二、三、四象限 经过第二、四象限

5）函数图象大小比较：函数图象上的点是由适合函数解析式的一对 x、y 的值组成的（x、y），x 的值是点

的横坐标，纵坐标就是与这个 x 的值相对应的 y 的值，因此，观察 x 或 y 的值就是看函数图象上点的横、纵

坐标的值，比较函数值的大小就是比较同一个 x 的对应点的纵坐标的大小，也就是函数图象上的点的位置

的高低.

考点一：正比例函数的图象和性质

例 1．（2023 春·黑龙江哈尔滨·八年级校考期中）关于函数 5y x  ，下列判断正确的是（      ）

A．图象必过  1, 5  B．图象经过第一、三象限

C．y 随 x 的增大而减小 D．不论 x 取何值总有 0y 
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【答案】C

【分析】利用一次函数图象上点的坐标特征，可得出函数 5y x  的图象不过点  1, 5  ；由 5 0k    ，利

用正比例函数的性质，可得出函数 5y x  的图象经过第二、四象限；由 5 0k    ，利用正比例函数的性质，

可得出 y 随 x 的增大而减小；利用不等式的性质，可得出当 0x  时， 0y  ．

【详解】解：A．当 = 1x  时， 5 ( 1) 5y      ，5 5  ，

函数 5y x  的图象不过点  1, 5  ，选项不符合题意；

B． 5 0k   Q ，

函数 5y x  的图象经过第二、四象限，选项不符合题意；

C． 5 0k   Q ，

y 随 x 的增大而减小，选项符合题意；

D．当 0x  时， 5 0y x   ，选项不符合题意．

故选：C．

【点睛】本题考查了一次函数图象上点的坐标特征以及正比例函数的性质，逐一分析各选项的正误是解题

的关键．

【变式 1-1】（2023 春·青海西宁·八年级统考期末）关于正比例函数
2
xy   ，下列结论正确的是（    ）

A． 2k   B．图象必经过点  1 2 ，

C．图象不经过原点 D．y 随 x 的增大而减小

【答案】D

【分析】根据正比例函数的性质直接解答即可．

【详解】解：A．正比例函数
2
xy   的

1
2

k   ，故选项错误，不符合题意；

B．将  1 2 ， 代入解析式得，
1 2
2

 ，故本选项错误，不合题意；

C．正比例函数
2
xy   的图象过原点，故本选项错误，不合题意；

D．由于函数图象过二、四象限，则函数值 y 随 x 的增大而减小，故本选项正确，符合题意．

故选：D．

【点睛】本题考查了正比例函数的性质，熟悉函数的图象及系数与图象的关系是解题的关键．

【变式 1-2】（2023 春·云南昆明·八年级统考期末）下列关于函数
1
3

y x 的结论正确的是（　　）

A．函数图象经过点  1,3            B．函数图象经过第一、三象限

C．y 随 x 的增大而减小            D．不论 x 为何值，总有 0y 

【答案】B

【分析】直接根据正比例函数的图象与性质特点逐项判断即可得．
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【详解】解：A、当 1x  时，
1 3
3

y   ，

则函数图象不经过点  1,3 ，此项错误，不符合题意；

B、函数
1
3

y x 中的
1 0
3

k   ，

则函数图象经过第一、三象限，此项正确，符合题意；

C、函数
1
3

y x 中的
1 0
3

k   ，

则 y 随 x 的增大而增大，此项错误，不符合题意；

D、只有当 0x  时， 0y  ，则此项错误，不符合题意；

故选：B．

【点睛】本题考查了正比例函数的图象与性质，熟练掌握正比例函数的图象与性质是解题关键．

【变式 1-3】（23-24 八年级下·湖北省直辖县级单位·阶段练习）下列关于正比例函数 2y x  的结论中，正

确的是（    ）

A．当 1x  时，函数值为 2 B． y 随 x 的增大而增大

C．它的图象经过一、三象限 D．它的图象一定不经过点 ( 1, 2 )m m 

【答案】D

【分析】本题考查了正比例函数的性质，根据正比例函数的性质以及图象逐项分析判断即可求解．

【详解】解：A. 当 1x  时，函数值为 2 ，故该选项不正确，不符合题意；    

B. y 随 x 的增大而减小，故该选项不正确，不符合题意；    

C. 它的图象经过二、四象限，故该选项不正确，不符合题意；    

D. 当 1x m  时， 2 2y m   ，则它的图象一定不经过点 ( 1, 2 )m m  ，故该选项正确，符合题意；

故选：D．

考点二：画一次函数的图象

例 2.（2023 春·福建福州·八年级校考期末）已知一次函数 2y x  ．

  

(1)在平面直角坐标系中，画出该函数图象；
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(2)把该函数图象向上平移 3 个单位，判断点  3, 2  是否在平移后的函数图象上．

【答案】(1)见解析

(2)在

【分析】（1）根据函数图象与 x ， y 轴的坐标交点坐标，画出图象即可；

（2）根据平移的特点得出解析式，进而解答．

【详解】（1）解：列表：

x 2 0

y 0 2

过点  2,0 和点  0, 2 画出直线 2y x  ，

  ；

（2）解：把函数 2y x  图象向上平移 3 个单位，

得函数的解析式为 1y x  ，

当 3x   时， 3 1 2y      ，

点  3, 2  在平移后的直线上．

【点睛】本题考查一次函数与几何变换，关键是根据函数图象与 x ， y 轴的坐标交点画出图象．

【变式 2-1】（2023 春·陕西西安·八年级统考期末）已知函数 2 4y x  ．

(1)填表，并画出这个函数的图象； 

x  0 ______ 

2 4y x   ______ 0 

(2)判断点  3,1A 是否在该函数的图象上，开说明理由．
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【答案】(1) 4 ， 2

(2)点  3,1A 不在该函数的图象上，理由见解析

【分析】（1）分别将 0x  ， 0y  代入函数解析式中，求出与之对应的 y ， x 的值，再描点，连线，即可画

出函数图象；

（2）将 3x  代入函数解析式中，求出对应的 y 值，再与 1y  进行比较即可得出结论．

【详解】（1）解：当 0x  时， 2 0 4 4y      ，

当 0y  时， 2 4 0x   ，

解得： 2x  ，

画出函数图象，如图所示，

   

故答案为： 4 ， 2；

（2）解：点  3,1A 不在该函数的图象上，理由如下：

当 3x  时， 2 3 4 2y     ，

2 1Q ，

点  3,1A 不在该函数的图象上．

【点睛】本题主要考查一次函数图象上点的坐标特征、一次函数的图象，熟知直线上任意一点的坐标都满

足该直线解析式时解题关键．

【变式 2-2】（2023 春·北京朝阳·八年级校考期中）用“描点法”画出函数 2 1y x  的图象．

解：函数 2 1y x  的自变量 x 的取值范围是 ． 

x … 3 2 1 0 1 2 …

y

判断 )2.5 4 1 3 2 5) . 3( ( ) (A B C ， ， ，， ， 是否在函数 2 1y x  的图象上．

  

【答案】实数；见解析；点 A、B 在函数 2 1y x  的图象上，点 C 不在函数 2 1y x  的图象上
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【分析】一次函数的自变量取值为实数；把自变量 x 的值代入解析式 2 1y x  ，求出 y 的值；描点、连线

画出一次函数的图象；

把 )2.5 4 1 3 2 5) . 3( ( ) (A B C ， ， ，， ， 代入解析式 2 1y x  ，通过等式是否成立判断是否是直线上的点．

【详解】解：函数 2 1y x  的自变量 x 的取值范围是实数；

故答案为：实数；

列表：

x … 3 2 1 0 1 2 …

y … 5 3 1 1 3 5 …

描点、连线，画出一次函数的图象如图：

    

把 )2.5 4 1 3 2 5) . 3( ( ) (A B C ， ， ，， ， 代入解析式 2 1y x  ，

2.5 2 1 4     ；

1 2 1 3  

2.5 2 1 6 3    ，

∴点 A、B 在函数 2 1y x  的图象上．

【点睛】本题考查了一次函数的图象与图象上的点，解题的关键是掌握一次函数的图象与一次函数图象上

点的特点．

【变式 2-3】（2023 春·河南南阳·八年级统考期中）已知直线 ，

(1)请用两点法列表、描点并连线画出该函数的图象；

(2)结合所画图象，分别找出满足下列条件的点，并写出它的坐标：

①横坐标是 ；

②和 轴的距离是 个单位．

【答案】(1)见解析；

(2) ； 和 ．

【分析】（1）根据画函数图象基本步骤即可；

（2）求函数的值和自变量的值即可解答．

【详解】（1）列表：

1 3
2

y x  

4

x 2

①  4,5 ②  2,2  10, 2
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x 0 6

y 3 0

 描点并连线：

    ，

（2）如图， 把 代入 ，得 ，

∴横坐标是 的点的坐标 ，

由题意可知： ，∴ ，

把 代入 ，得： ，

∴ ，

∴对应点的坐标为： ；

把 代入 ，得： ，

∴ ，

∴对应点的坐标为： ；

综上可知：和 轴的距离是 个单位的点的坐标是 和 ．

【点睛】此题考查了一次函数，解题的关键是熟练掌握一次函数图象画法及图象上的点的坐标特征．

考点三：一次函数的图象和性质

例 3. （2023 春·福建泉州·八年级福建省泉州市培元中学校考期中）下列描述一次函数 3 4y x   的

图象及性质错误的是（　　）

A．直线与 x 轴交点坐标是  0,4 B．y 随 x 的增大而减小

C．直线经过第一、二、四象限 D．当 0x  时， 4y 

【答案】A

【分析】根据一次函数的性质解答即可．

【详解】A. 直线与 x 轴交点坐标是
4 ,0
3

 
 
 

，符合题意；

① 4x  
1 3
2

y x    1 4 3 5
2

y      

4  4,5

② 2y  2y  

2y  1 3
2

y x  
12 3
2

x  

2x 

 2,2

= 2y  1 3
2

y x  
12 3
2

x   

10x 

 10, 2

x 2  2,2  10, 2
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B. y 随 x 的增大而减小，不符合题意；    

C. 直线经过第一、二、四象限，不符合题意；    

D. 当 0x  时， 4y  ，不符合题意；

故选 A．

【点睛】本题考查了一次函数的性质和图像分布，熟练掌握性质是解题的关键．

【变式 3-1】（2023 春·浙江台州·八年级统考期末）对于一次函数 2y x   ，下列说法正确的是（    ）

A． y 随 x 的增大而增大 B．它的图象过点  11，

C．它的图象过第一、二、三象限 D．它的图象与 x 轴的交点坐标为  2 0 ，

【答案】B

【分析】由 1 0k    ， 2 0b   ，可得 y 随 x 的增大而减小，图象过第一、二、四象限，进而可判断 A、C

的正误；当 1x  时， 1 2 1y     ，则图象过点  11，，进而可判断 B 的正误；当 0y  时，0 2x   ，解得

2x  ，则图象与 x 轴的交点坐标为  2 0， ，进而可判断 D 的正误．

【详解】解：∵ 1 0k    ， 2 0b   ，

∴y 随 x 的增大而减小，图象过第一、二、四象限，A、C 错误，故不符合要求；

当 1x  时， 1 2 1y     ，

∴图象过点  11，，B 正确，故符合要求；

当 0y  时，0 2x   ，解得 2x  ，

∴图象与 x 轴的交点坐标为  2 0， ，D 错误，故不符合要求；

故选：B．

【点睛】本题考查了一次函数的图象与性质，图象与坐标轴的交点．解题的关键在于对知识的熟练掌握与

灵活运用．

【变式 3-2】（2023 春·广西桂林·八年级校考阶段练习）对于函数 1y x  ，下列结论不正确的是（    ）

A．图象经过点  1, 2  B．图象不经过第一象限

C．图象与 y 轴交点坐标是  0, 1 D． y 的值随 x 值的增大而增大

【答案】C

【分析】根据一次函数的性质及函数图像上点满足函数解析式逐个判断即可得到答案；

【详解】解：由题意可得，

当 = 1x  时， 1 1 2y      ，故 A 正确，

当 0x  时， 0 1 1y     ，故 C 正确，

∵ 1 0k   ， 1 0b    ，

∴ y 的值随 x 值的增大而增大，图像经过一，三，四象限，故 D 正确 C 错误，

故选 C；



10

【点睛】本题考查一次函数的性质，解题的关键是熟练掌握 0k  过一三象限， y 的值随 x 值的增大而增大，

0b  向下平移．

【变式 3-3】（2023 秋·四川成都·八年级统考期末）关于一次函数 2 3y x   ，下列结论正确的是（    ）

A．图象不经过第二象限

B．图象与 x 轴的交点是  0,3

C．将一次函数 2 3y x   的图象向上平移 3 个单位长度后，所得图象的函数表达式为 2 6y x  

D．点  1 1,x y 和  2 2,x y 在一次函数 2 3y x   的图象上，若 1 2x x ，则 1 2y y

【答案】C

【分析】根据一次函数的图象与性质，逐项判断即可作答．

【详解】A． 2 0  ，3 0 ，一次函数图象经过第一、二、四象限，故本项原说法错误；

B．图象与 y 轴的交点是  0,3 ，故本项原说法错误；

C．将一次函数 2 3y x   的图象向上平移 3 个单位长度后，所得图象的函数表达式为 2 6y x   ，故本项

说法正确；

D.点  1 1,x y 和  2 2,x y 在一次函数 2 3y x   的图象上，若 1 2x x ，则 1 2y y ，故本项原说法错误；

故选：C．

【点睛】本题主要考查了一次函数的图象与性质，掌握一次函数的图象与性质，是解答本题的关键．

考点四：已知函数经过的象限求参数范围

例 4. （2023 春·河南洛阳·八年级统考期末）若一次函数 （b 为常数）的图象经过第一、二、

四象限，则 b 的值可以为       ．（写出一个即可）

【答案】1（答案不唯一）

【分析】根据一次函数的图象经过第一、二、四象限判断出 b 的符号，再找出符合条件的 b 的可能值即

可．

【详解】解：∵一次函数 的图象经过第一、二、四象限， ，

∴ ，

故答案是：1（答案不唯一）．

【点睛】本题考查了一次函数的图象与性质，对于一次函数 （k 为常数， ），当 时，y

随 x 的增大而增大；当 时，y 随 x 的增大而减小．当 ，图象与 y 轴的正半轴相交，当 ，图象

与 y 轴的负半轴相交，当 ，图象经过原点．

【变式 4-1】（2023·河南周口·河南省淮阳中学校考三模）若一次函数 不经过第二象限，则 的

取值范围为      ．

y x b  

y x b   1k  

0b 

y kx b  0k  0k 

0k  0b  0b 

0b 

3y kx k   k
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【答案】

【分析】根据图象在坐标平面内的位置关系确定 k 的取值范围，从而求解．

【详解】∵一次函数 的图象不经过第二象限，

∴一次函数 的图象经过第一、三、四象限或者过第一、三象限，

∴ 且 ，

解得 ．

故答案为： ．

【点睛】本题主要考查一次函数图象在坐标平面内的位置与 的关系．解答本题注意理解：直线

所在的位置与 的符号有直接的关系．需要特别注意不经过第二象限可能只经过第一、三象限．

【变式 4-2】（2023 春·山东日照·八年级校考期中）一次函数 的图象不经过第三象限，则 m

的取值范围是            ；

【答案】

【分析】分直线不是一次函数、直线经过第二、四象限和直线经过第一、二、四象限三种情况考虑，利用

一次函数图象与系数的关系，即可得出关于 的不等式（或方程），解之即可得出 的取值范围．

【详解】解：分三种情况考虑．

当 ，即 时，直线为 ，不经过第三象限，符合题意；

当直线 经过第二、四象限时， ，

解得： ；

当直线 经过第一、二、四象限时， ，

解得： ．

的取值范围是 ．

故答案为： ．

【点睛】本题考查了一次函数图象与系数的关系，分直线不是一次函数、直线经过第二、四象限和直线经

过第一、二、四象限两种情况，求出 的取值范围（或 的值）是解题的关键．

【变式 4-3】（2023 春·山东菏泽·八年级统考期末）已知一次函数 的图象经过第一、三、四象限，

则函数 的图象经过的象限是         ．

【答案】一、二、四

【分析】先根据一次函数 的图象经过第一、三、四象限判断 b 的取值范围，再判断函数

的图象经过的象限．

【详解】∵一次函数 的图象经过第一、三、四象限，

∴ ， ，

∴函数 的图象经过一、二、四象限．

3k 

3y kx k  

3y kx k  

0k  3 0k  

3k 

3k 

k b、 y kx b 

k b、

( 5) 4y m x m   

4 5m 

m m

5 0m   5m  1y 

( 5) 4y m x m   
5 0
4 0

m
m

 
  

4m 

( 5) 4y m x m   
5 0
4 0

m
m

 
  

4 5m 

m 4 5m 

4 5m 

m m

2y x b 

y bx b 

2y x b  y bx b 

2y x b 

0b  0b 

y bx b 
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故答案为：一、二、四．

【点睛】本题考查了一次函数的图象与性质，对于一次函数 （k 为常数， ），当 时，y

随 x 的增大而增大；当 时，y 随 x 的增大而减小．当 ，图象与 y 轴的正半轴相交，当 ，图象

与 y 轴的负半轴相交，当 ，图象经过原点．

考点五：根据一次函数增减性求参数

例 5. （2023 春·四川巴中·八年级校考阶段练习）若一次函数 ， 随 增大而减小，

则 的取值范围为     ．

【答案】

【分析】根据一次函数的性质 随 的增大而减小得到 ，即可得到答案．

【详解】解：∵一次函数 ，若 随 的增大而减小，

∴ ，

∴ ，

故答案为： ．

【点睛】此题考查了一次函数的性质：当 时，图象过第一、三象限， 随 的增大而增大；当 时，

图象过二、四象限， 随 的增大而减小．

【变式 5-1】（2023 春·青海果洛·八年级统考期末）若一次函数 的函数值 y 随 x 的增大而增大，则

k 的值可能是      ．

【答案】1（答案不唯一）

【分析】根据一次函数的性质，若 y 随 x 的增大而增大，则比例系数大于 0．

【详解】解：∵ 的函数值 y 随 x 的增大而增大，

∴ ，

则 k 的值可能是 1，

故答案为：1（答案不唯一）．

【点睛】本题考查了一次函数的性质，要知道，在直线 中，当 时，y 随 x 的增大而增大；当

时，y 随 x 的增大而减小．

【变式 5-2】（2023 春·上海虹口·八年级统考期末）已知一次函数 图像上两点 ，

，当 时， ，那么 m 的取值范围是      ．

【答案】

【分析】根据题意可得 随 的增大而减小，可得 ，从而可得答案．

【详解】解：∵一次函数 图像上两点 ， ，当 时， ，

∴ 随 的增大而减小，

y kx b  0k  0k 

0k  0b  0b 

0b 

 2 3y m x   y x

m

2m 

y x 2 0m  

 2 3y m x   y x

2 0m  

2m 

2m 

0k  y x 0k 

y x

4y kx 

4y kx 

0k 

y kx b  0k  0k 

 1 2  y m x  1 1,A x y

 2 2,B x y 1 2x x 1 2y y

>1m

y x 1 0m 

 1 2  y m x  1 1,A x y  2 2,B x y 1 2x x 1 2y y

y x
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以上内容仅为本文档的试下载部分，为可阅读页数的一半内容。如要下载

或阅读全文，请访问：https://d.book118.com/798054130020006111
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