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极限的定义

极限的描述性定义

当一个数列或函数的取值无限趋近于

某个固定值时，我们称该固定值为该

数列或函数的极限。

极限的精确定义

对于任意小的正数$varepsilon$，存

在一个正整数$N$，使得当$n>N$时，

数列或函数的取值与极限值的差的绝

对值小于$varepsilon$。



唯一性

一个函数在其定义域内只有一

个极限值。

有界性

一个有极限的数列或函数必定

是有界的。

保序性

如果$f(x)$在点$a$处的极限小

于等于$g(x)$在点$a$处的极限，

那么对于任意$x>a$，都有$f(x) 

leq g(x)$。

局部有界性

对于任意小的正数$varepsilon$，

存在一个正整数$N$，使得当

$n>N$时，数列或函数的取值与

极限值的差的绝对值小于

$varepsilon$，并且数列或函数

在点$a$的任意小邻域内都是有

界的。
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极限的性质



对于两个函数的极限，如果它们在某点的极限都存在，那么这两个函数在该点的和、差、积、商的极限分别等于

这两个函数在该点的极限的和、差、积、商。

极限的四则运算性质

如果函数$u=g(x)$在点$a$处的极限存在，并且函数$f(u)$在点$g(a)$处的极限也存在，那么复合函数$f(g(x))$

在点$a$处的极限等于$f(g(a))$。

极限的复合运算性质

极限的运算性质
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代数法

01

基础方法

02

通过代数运算，将复杂的极限表达式化简为更简单的形式，例如因式
分解、合并同类项等。

03

适用范围

04

适用于简单的极限表达式，对于复杂或抽象的极限问题可能无法直接
求解。
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幂级数法

无穷级数

利用幂级数的性质和求和技巧，将极限问

题转化为级数求和问题，进而求解。

适用范围

适用于具有幂的形式的极限问题，特别是

与正整数指数幂相关的极限。



高阶导数

适用范围

适用于具有可导函数形式的极限问题，要求分子分母

的导数均存在且分母不为0。

利用洛必达法则，通过求导数的方法来求解极

限问题，特别是处理0/0型或∞/∞型的极限。

洛必达法则
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