
专题 08 证明

一、单选题

1．下列语句中，不是命题的是（    ）

A．两直线平行，同旁内角相等 B．若 2 =4a ，则 =2a

C．过一点作已知直线的平行线 D．同角的余角相等

2．下列命题是真命题的是（    ）

A．对顶角相等 B．三角形三条高的交点在三角形的内部

C．同旁内角互补 D．三角形的一个外角等于两个内角的和

3．下列命题中，是假命题的是（    ）

A．邻补角一定互补 B．两条直线被第三条直线所截，同位角相等

C．平移不改变图形的形状和大小 D．相等的角不一定是对顶角

4．下列说法正确的是（    ）

A．真命题的逆命题是真命题 B．原命题是假命题，则它的逆命题也是假命题

C．命题一定有逆命题 D．定理一定有逆命题

5．关于原命题“如果 a b ，那么 2 2a b ”和它的逆命题“如果 2 2a b ，那么 a b ”，下列说法正确的是（    ）

A．原命题是真命题，逆命题是假命题 B．原命题、逆命题都是真命题

C．原命题是假命题，逆命题是真命题 D．原命题，逆命题都是假命题

6．下列命题中，逆命题为真命题的是（   ）

A．实数 a、b，若 a=b，则|a|=|b| B．直角三角形的两个锐角互余

C．对顶角相等 D．若 ac2 bc2，则 a b

7．有以下命题：①同位角相等，两直线平行；②对顶角相等；③若 a b ，则 a b ；④若 0a  ， 0b  ，

则 0b
a

 ．它们的逆命题是真命题的有（    ）．

A．①③ B．②④ C．②③ D．①④

8．下列命题：①不相交的两条直线就平行；②垂线段最短；③实数和数轴上的点是一一对应的；④平移

前后图形的对应点连线段平行（或在同一直线上）且相等；⑤过一点有且只有一条直线与已知直线平行，

其中真命题有（     ）

A．1 个 B．2 个 C．3 个 D．4 个



9．下列命题中：

①三条线段组成的图形叫三角形．

②如果一个三角形只有一条高在三角形的内部，那么这个三角形一定是钝角三角形．

③若 A B C   + ，则 ABCV 是直角三角形．

④各边都相等的多边形是正多边形．

⑤在三角形的三个外角中最多有两个钝角．

正确的命题有（    ）．

A．0 个 B．1 个 C．2 个 D．3 个

10．n 个正整数排成一列 A：a1，a2，a3，……，an，，每次进行以下操作之一：

操作一：将其中一个数删除；

操作二：将其中一个数变为更小的正整数；

操作三：将其中一个数变为两个正整数，且两个正整数之和小于原来的正整数；

现甲乙两人对这些数按照甲—乙—甲—乙—……的顺序轮流进行操作，规定最后操作将所有数删除的人获

胜．以下说法正确的是（　　）

A．若 A：2，3，则甲第一次操作后可以产生 6 种不同的结果

B．若 A：2，3，若甲乙两人经过 k 次操作后将所有数都删除，且上述三种操作至少各进行了一次，则 b＝1

或 5

C．若 A：1，2，2，则甲有必胜策略

D．若 A：1，2，3，则乙有必胜策略

二、填空题

11．把命题“同角的余角相等”写成“如果……，那么……”的形式为______．

12．判断命题“若 2 4a  ，则 2a  ”是假命题，需要举出的反例是______．

13．“如果 0 0a b ， ，那么 0a b  ”的逆命题为_____．

14．下列命题中，是真命题的是_________．（填序号）

①对顶角相等；

②内错角相等；

③三条直线两两相交，总有三个交点；

④若 a b∥ ，b c∥ ，则 a c∥ ．



15．定理“直角三角形的两个锐角互余”的逆定理是________________________．

16．下列命题：①在同一平面内，垂直于同一条直线的两条直线垂直；②在同一平面内，平行于同一条直

线的两条直线平行；③两直线平行，同位角相等；④三角形的最大内角大于60．其中是真命题的是

____________（填写命题序号）．

17．已知：在同一平面内，三条直线 a，b，c．下列四个命题为真命题的是_____________．（填写所有真命

题的序号）

①如果 a∥b， a c ，那么b c ；     ②如果b a ， c a ，那么b c ；

③如果 a∥b，c∥b，那么 a∥c；       ④如果b a ， c a ，那么 b∥c．

18．A ， B ，C ，D，E 五名同学猜测自己的数学成绩．A 说：“如果我得优，那么 B 也得优．” B 说：“如

果我得优，那么C 也得优．”C 说：“如果我得优，那么D也得优．” D说：“如果我得优，那么E 也得优．”

大家都没说错，如果有 2 人得优，那么他们之中得优的人是______（填字母）．

三、解答题

19．下列各命题都成立，写出它们的逆命题，这些逆命题成立吗？

(1)同旁内角互补，两直线平行．

(2)如果两个角是直角，那么这两个角相等．

20．在同一平面内，如果两条直线都垂直于同一条直线，那么这两条直线平行.要求：画图写出已知、求证

并证明．

21．如图，点D在 AB 上，直线DG 交 AF 于点E ．请从① DG AC∥ ，② AF 平分 BAC ，③ DAE DEA  

中任选两个作为条件，余下一个作为结论，构造一个真命题，并求证．

已知：______，求证：______．（只须填写序号）

证明：

22．已知命题“如果 a b ，那么 a b ．”

(1)写出此命题的条件和结论；

(2)写出此命题的逆命题；



(3)判断此命题的逆命题是真命题还是假命题，如果是假命题，请举出一个反例进行说明．

23．如图，有如下四个论断：① AC DE∥ ；② DC EF∥ ；③ CD 平分 BCA ；④ EF 平分 BED ，请你选

择四个论断中的三个作为条件，余下的一个论断作为结论，构成一个正确的数学命题并证明它．

24．如图，有下列三个条件：①DE//BC；② 1 2   ；③ B C   ． 

(1)若从这三个条件中任选两个作为题设，另一个作为结论，组成一个命题，一共能组成几个命题？请你都

写出来；

(2)你所写出的命题都是真命题吗？若是，请你就其中的一个真命题给出推理过程；若不是，请你对其中的

假命题举出一个反例（温馨提示： 180B C BAC      ）

25．如图，已知直线EF GH∥ ，给出下列信息：

① AC BC ；② BC 平分 DCH ；③ ACD DAC   ．

(1)请在上述 3 条信息中选择其中两条作为条件，其余的一条信息作为结论组成一个真命题，你选择的条件

是 ，结论是 (只要填写序号)，并说明理由．

(2)在（1）的条件下，若 ACG 比 BCH 的 2倍少3度，求 DAC 的度数．

26．【概念学习】定义：对于一个三位的自然数 n，各数位上的数字都不为 0，且百位数字与十位数字之和

除以个位数字的商为整数，则称这个自然数 n为“好数”．

例如：714 是“好数”，因为它是一个三位的自然数，7，1，4 都不为 0，且7 1 8  ，8 4 2  ，2 为整数；

643 不是“好数”，因为6 4 10  ，10 3 的商不是整数．

【初步探究】

（1）自然数 312，675，981，802 是“好数”的为______；



（2）在横线上填“真”或“假”：

①个位数字为 1 的一个三位自然数一定是“好数”是______命题；

②各数位上的数字都相同的一个三位自然数一定是“好数”是_____命题；

【深入思考】

求同时满足下列条件的“好数”：

（1）百位数字比十位数字大 5；

（2）百位数字与十位数字之和等于个位数字．





专题 08 证明

一、单选题

1．下列语句中，不是命题的是（    ）

A．两直线平行，同旁内角相等 B．若 2 =4a ，则 =2a

C．过一点作已知直线的平行线 D．同角的余角相等

答案:C

分析：根据命题的定义直接选择即可．

解析：解：根据命题的定义，可知 A、B、D 都是命题，

而 C 属于作图语言，不是命题．

故选：C

【点睛】此题考查命题，解题关键是命题需要题设和结论，直接判断即可．

2．下列命题是真命题的是（    ）

A．对顶角相等 B．三角形三条高的交点在三角形的内部

C．同旁内角互补 D．三角形的一个外角等于两个内角的和

答案:A

分析：根据对顶角性质，三角形高线、三角形外角的性质，平行线的性质，逐项判断即

可．

解析：解：A．对顶角相等，此命题为真命题，故 A 符合题意；

B．锐角三角形三条高的交点在三角形的内部，直角三角形三条高线的交点在直角顶点上，

钝角三角形三条高所在直线的交点在三角形外部，原命题为假命题，故 B 不符合题意；

C．两直线平行，同旁内角互补，原命题为假命题，故 C 不符合题意；

D．三角形的一个外角等于与它不相邻的两个内角的和，原命题为假命题，故 D 不符合题

意．

故选：A．

【点睛】本题主要考查了命题真假的判断，解题的关键是熟练掌握对顶角性质，三角形高线、

三角形外角的性质，平行线的性质．

3．下列命题中，是假命题的是（    ）

A．邻补角一定互补 B．两条直线被第三条直线所截，同位角相等

C．平移不改变图形的形状和大小 D．相等的角不一定是对顶角

答案:B

分析：根据邻补角概念，平移的性质，平行线性质，对顶角性质逐项判断．

解析：解：邻补角一定互补，故 A 是真命题，不符合题意；



两条平行线被第三条直线所截，同位角相等，故 B 是假命题，符合题意；

平移不改变图形的形状和大小，故 C 是真命题，不符合题意；

相等的角不一定是对顶角，故 D 是真命题，不符合题意；

故选：B．

【点睛】本题考查命题与定理，解题的关键是掌握教材上相关的概念和定理．

4．下列说法正确的是（    ）

A．真命题的逆命题是真命题 B．原命题是假命题，则它的逆命题也是假命

题

C．命题一定有逆命题 D．定理一定有逆命题

答案:C

分析：根据命题、逆命题，真假命题的关系对各选项分析判断后利用排除法求解．

解析：解：A．真命题的逆命题不一定是真命题，故本选项错误，不符合题意；

B．原命题是假命题，则它的逆命题不一定是假命题，故本选项错误，不符合题意；

C．命题一定有逆命题，故本选项正确，符合题意；

D．定理不一定有逆命题，故本选项错误，不符合题意；

故选：C．

【点睛】本题考查命题的真假判断，正确的命题叫真命题，错误的命题叫做假命题．判断命

题的真假关键是要熟悉课本中的性质定理，也考查了逆命题，逆定理．

5．关于原命题“如果 a b ，那么 2 2a b ”和它的逆命题“如果 2 2a b ，那么 a b ”，下列说

法正确的是（    ）

A．原命题是真命题，逆命题是假命题 B．原命题、逆命题都是真命题

C．原命题是假命题，逆命题是真命题 D．原命题，逆命题都是假命题

答案:A

分析：根据互逆命题的定义即把一个命题的题设和结论互换和性质定理进行解答，即可求出

答案．

解析：解：如果 a b ，那么 2 2a b ，所以原命题是真命题；

命题“如果 a b ，那么 2 2a b ”的逆命题是如果 2 2a b ，那么 a b ，不一定成立，是假命题；

故原命题是真命题，逆命题是假命题

故选：A．

【点睛】此题考查了互逆命题，掌握互逆命题的定义即两个命题中，如果第一个命题的条件

是第二个命题的结论，而第一个命题的结论又是第二个命题的条件，那么这两个命题叫做互

逆命题，其中一个命题称为另一个命题的逆命题是解题的关键．

6．下列命题中，逆命题为真命题的是（   ）

A．实数 a、b，若 a=b，则|a|=|b| B．直角三角形的两个锐角互余



C．对顶角相等 D．若 ac2 bc2，则 a b

答案:B

分析：分别写出原命题的逆命题后判断真假即可．

解析：A、逆命题为：实数 a、b，若|a|=|b|，则 a=b，错误，是假命题，不符合题意；

B、逆命题为：两个锐角互余的三角形为直角三角形，正确，是真命题，符合题意；

C、逆命题为：相等的两个角为对顶角，错误，是假命题，不符合题意；

D、逆命题为：若 a＞b，则 ac2＞bc2，错误，是假命题，不符合题意；

故选：B．

【点睛】本题考查了命题与定理，绝对值，直角三角形两锐角互余，对项角，不等式的性质

等，正确的命题叫真命题，错误的命题叫做假命题．解题的关键是能正确的写出一个命题的

逆命题．还要熟悉课本中的性质定理．

7．有以下命题：①同位角相等，两直线平行；②对顶角相等；③若 a b ，则 a b ；④

若 0a  ， 0b  ，则 0b
a

 ．它们的逆命题是真命题的有（    ）．

A．①③ B．②④ C．②③ D．①④

答案:A

分析：把一个命题的条件和结论互换就得到它的逆命题，再根据课本中的性质定理进行判断，

即可得出答案．

解析：解：①同位角相等，两直线平行的逆命题是两直线平行，同位角相等，成立；

②对顶角相等的逆命题是相等的角是对顶角，错误；

③若 a b ，则 a b 的逆命题是若 a＝b，则|a|＝|b|，正确；

④若 0a  ， 0b  ，则 0b
a

 的逆命题是若 0b
a

 ，则 0a  ， 0b  或 0a＜ ， 0b＜ ，

故错误；

故选：A．

【点睛】本题考查了互逆命题的知识，两个命题中，如果第一个命题的条件是第二个命题的

结论，而第一个命题的结论又是第二个命题的条件，那么这两个命题叫做互逆命题．其中一

个命题称为另一个命题的逆命题．

8．下列命题：①不相交的两条直线就平行；②垂线段最短；③实数和数轴上的点是一一

对应的；④平移前后图形的对应点连线段平行（或在同一直线上）且相等；⑤过一点有且

只有一条直线与已知直线平行，其中真命题有（     ）

A．1 个 B．2 个 C．3 个 D．4 个

答案:C

分析：
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