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人教版八年级数学上册《第十二章全等三角形》单元测试卷及答案

学校:___________姓名：___________班级：___________

题 号 一 二 三 总分

得 分

评卷人 得分

一   单选题（共 36 分）

1．（本题 3 分）如图,在Rt ABCV 中 90C  ．按以下步骤作图:①以点A 为圆心   适当长为半径画弧   分

别交边 ,AB AC 于点 ,M N    ②分别以点M 和点 N 为圆心   以大于
1
2

MN 的长为半径画弧,两弧在 ABCV

内交于点 P    ③作射线 AP 交边BC 于点Q．若 5, 20CQ AB  ,则 ABQV 的面积是（  ）

  

A．100 B．50 C． 25 D． 20

2．（本题 3 分）如图， ABC DEF≌△△    2BE     3CE     则 EF 的长是（    ）

    

A．5 B．4 C．3 D．2

3．（本题 3 分）如图，用尺规按如下步骤作图：

①以点 O 为圆心   线段 m 的长为半径画弧   交OA于点 M   交OB 于点 N   

②分别以点 M   N 为圆心   线段 n 的长为半径画弧   两弧在 AOB 的内部相交于点 C   

③画射线OC    连接MC    NC ．

下列结论不一定成立的是（       ）
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A．OM ON B．CM CN C．OM CN D． MCO NCO  

4．（本题 3 分）如图， AB AC    AD AE    BAC DAE      30BAD      25ACE      则

ADE 的度数为（    ）

A．50 B．55 C．60 D．65

5．（本题 3 分）小华在复习用尺规作一个角等于已知角的过程中，回顾了作图的过程   并作了如下的思考：

  

请你说明小华得到两个三角形全等的根据是（　　）

A．SSS B．SAS C．ASA D．AAS

6．（本题 3 分）如图，在 ABCV 中，𝐴𝐷为角平分线   12AB     8AC     DE AC 于 E   4CD     则

𝐵𝐷等于（    ）

A．5 B．6 C．7 D．8

7．（本题 3 分）如图， 90A D        添加下列条件中的一个后   能判定 ABCV 与 DCB△ 全等的有

（    ）
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① ABC DCB      ② ACB DBC      ③ AB DC    ④ AC DB ．

  

A．1 个 B．2 个 C．3 个 D．4 个

8．（本题 3 分）如图，点D是 ABCV 的外角平分线上一点   且满足BD CD    过点D作DE AC 于点 E   

DF AB 交BA的延长线于点F    则下列结论中，其中正确的结论有（    ）① DE DF    ② DA平分

FDE    ③ CE AB AE     ④ BDC BAC   ．

A．1 个 B．2 个 C．3 个 D．4 个

9．（本题 3 分）如图，𝐴𝐷   𝐶𝐸是 ABCV 的角平分线   𝐴𝐷   𝐶𝐸相交于点 F   已知 60B      则下列说

法中正确的个数是（    ）

① AF FC    ② AEF CDFV V≌    ③ AE CD AC     ④ 120AFC   ．

A．1 B．2 C．3 D．4

10．（本题 3 分）如图，△ABC 的两条内角平分线相交于点 D   过点 D 作一条平分△ABC 面积的直线   那

么这条直线分成的两个图形的周长比是（  ）

A．2：1 B．1：1 C．2：3 D．3：1

11．（本题 3 分）如图，在△ABC 中，AC=BC   ∠ACB=90°   AD 平分∠BAC   与 BC 相交于点 F   过点

B 作 BE⊥AD 于点 D   交 AC 延长线于点 E   过点 C 作 CH⊥AB 于点 H   交 AF 于点 G   则下列结论：
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; 2 ;AF BE AF BD DG DE BC CG AB    ① ② ；③ ；④ ⑤ ACG AGHS S△ △    正确的有（   ）个.

A．1 B．2 C．3 D．4

12．（本题 3 分）如图，在四边形 ABCD 中，BD 平分∠ABC   CD⊥BD 于点 D   AC＝5   BC－AB＝2   

则△ADC 面积的最大值为（    ） 

A．2 B．2.5 C．4 D．5

评卷人 得分

二   填空题（共 16 分）

13．（本题 4 分）如图，∠BAC=∠ABD   请你添加一个条件：        能使△ABD≌△BAC（只添一个即

可）．

14．（本题 4 分）如图，点 B 的坐标为  6,6    作BA x 轴   BC y 轴   垂足分别为 A   C   点 D 为线

段OA的中点   点 P 从点 A 出发   在线段 AB BC、 上沿 A→B→C 运动   当OP CD 时   点 P 的坐标

为        ．
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15．（本题 4 分）如图，已知∠DCE=∠A=90°   BE⊥AC 于 B   且 DC=EC   BE=8cm   则

AD+AB=      ．

16．（本题 4 分）如图，在 ABCV 中， AH BC    EAC ACB      AB AE    在 AB 边上取一点D    

连接DE    且DE AC    若 6ABC ADES S△ △    1BH     则BC 的长为        ．

评卷人 得分

三   解答题（共 98 分）

17．（本题 10 分）如图，已知：A   F   C   D 四点在一条直线上   AF＝CD   ∠D＝∠A   且 AB＝DE.

请将下面说明△ABC≌△DEF 的过程和理由补充完整. 

解：∵AF＝CD(______)

∴AF＋FC＝CD＋_____   即 AC＝DF   

在△ABC 和△DEF 中：AC＝______(已知)   ∠D＝∠A(________)   AB＝______(已知)   

∴△ABC≌△DEF(_______)

18．（本题 10 分）已知   如图， AD 与BC 相交于点 O   A C      AB CD    求证： AD BC ．
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19．（本题 10 分）如图， ABCV 中， AD 是BC 边上的中线   E    F 为直线 AD 上的点   连接 BE    CF    

且BE CF∥ ．求证：DE DF ．

20．（本题 10 分）如图，在 ABCV 中， AD 平分 BAC    AD AC    延长 AD 到点E    使得 AE AB    连

接BE CE， ．

  

(1)求证： ABD AEC△ ≌△    

(2)若 60BAC      求 BCE 的度数．

21．（本题 10 分）如图， ABC DEF≌△ △    小明观察图形后得出 AB DE∥ （需证 A D   ）   EF BC∥

（需证 EFC BCF   ）的结论   你能说明其中的道理吗？

  

22．（本题 12 分）如图，点 O 在直线 AB 上   过 O 作射线OC    100BOC  o   一直角三角板的直角顶

点与点 O 重合   边OM 与OB 重合   边ON 在直线 AB 的下方．
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（1）三角板绕点 O 逆时针旋转一定的角度   当边OM 在 BOC 的内部   ON 在 AB 的下方时   

①若 10BON  o    求 COM 的度数：

②探究 COM 与 BON 之间的数量关系   并简单说明理由   

（2）若三角板绕点 O 按每秒10o的速度沿逆时针方向旋转一周   在旋转的过程   第 t 秒时   直线ON 恰

好平分锐角 AOC    则 t 的值为_________（直接写出结果）．

23．（本题 12 分）如图，已知在四边形 ABCD 中，BD 是 ABC 的平分线   AD CD ．求证：

180A C    ．

24．（本题 12 分） ABC DPCV V、 都是等边三角形．

  

(1)如图1   求证： AP BD    

(2)如图 2    点 P 在 ABCV 内   M 为 AC 的中点   连PM PA PB、 、    若PA PM    且 2PB PM ．

①求证：BP BD    

②判断PC 与PA的数量关系并证明．

25．（本题 12 分）【概念学习】在平面中，我们把大于180且小于360的角称为优角   如果两个角相加等

于360    那么称这两个角互为组角   简称互组．

（1）若 1    2 互为组角   且 1 135      则 2  ________     

【理解运用】

习惯上   我们把有一个内角大于180的四边形俗称为镖形．

（2）如图①   在镖形 ABCD中，优角 BCD 与钝角 BCD 互为组角   试探索内角 A    B    D 与

钝角 BCD 之间的数量关系   并说明理由   

【拓展延伸】

（3）如图②   A B C D E F            ________   （用含 的代数式表示）

（4）如图③   已知四边形 ABCD中，延长 AD    BC 交于点Q    延长 AB    DC 交于 P    APD    
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AQB 的平分线交于点M    180A QCP        

①写出图中一对互组的角________（两个平角除外）   

②直接运用（2）中的结论   试说明：PM QM    

（5）如图④   iBO    iCO 分别为 ABO    ACO 的 2019 等分线（ 1,2,3, ,2017,2018i     ）．它们的交点

从上到下依次为 1O    2O    3O    …   2018O ．已知 BOC m      BAC n      则 1000BO C 

_______ ．（用含m    n 的代数式表示）

参考答案

评卷人 得分

一   单选题（共 36 分）

1．（本题 3 分）如图,在Rt ABCV 中， 90C  ．按以下步骤作图:①以点A 为圆心   适当长为半径画弧   

分别交边 ,AB AC 于点 ,M N    ②分别以点M 和点 N 为圆心   以大于
1
2

MN 的长为半径画弧,两弧在

ABCV 内交于点 P    ③作射线 AP 交边BC 于点Q．若 5, 20CQ AB  ,则 ABQV 的面积是（  ）

  

A．100 B．50 C． 25 D． 20

【答案】B

【分析】作 QH⊥AB   根据角平分线的性质得到 QH=QC=5   根据三角形的面积公式即可求解．

【详解】如图，作 QH⊥AB   

根据题中尺规作图的方法可知 AQ 是∠BAC 的平分线   

∵ 90C  
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∴QH=QC=5   

∴ ABQV 的面积=
1
2

AB QH =
1 20 5
2

  =50

故选 B．

  

【点睛】此题主要考查角平分线的性质   解题的关键是熟知角平分线的尺规作图方法．

2．（本题 3 分）如图， ABC DEF≌△△    2BE     3CE     则 EF 的长是（    ）

    

A．5 B．4 C．3 D．2

【答案】A

【分析】BC＝BE＋EC＝5   再根据 ABC DEF△ ≌△    可得 EF＝BC    即可求解．

【详解】∵ BC＝BE＋EC   BE＝2   CE＝3   

∴ BC＝2＋3＝5   

∵ ABC DEF△ ≌△    

∴ EF＝BC＝5   

故选：A．

【点睛】本题考查全等三角形的性质   属于基础题型．

3．（本题 3 分）如图，用尺规按如下步骤作图：

①以点 O 为圆心   线段 m 的长为半径画弧   交OA于点 M   交OB 于点 N   

②分别以点 M   N 为圆心   线段 n 的长为半径画弧   两弧在 AOB 的内部相交于点 C   

③画射线OC    连接MC    NC ．

下列结论不一定成立的是（       ）
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A．OM ON B．CM CN C．OM CN D． MCO NCO  

【答案】C

【分析】根据作图可知OM ON    CM CN    证明 COM CONV V≌    得到 MCO NCO      进行判断

即可．

【详解】解：由作图可知：OM ON    CM CN    

又OC OC    

∴  SSSCOM CONV V≌    

∴ MCO NCO      

故A,B,D一定成立   C 不一定成立．

故选 C．

【点睛】本题考查全等三角形的判定和性质．解题的关键是证明  SSSCOM CONV V≌ ．

4．（本题 3 分）如图， AB AC    AD AE    BAC DAE      30BAD      25ACE      则

ADE 的度数为（    ）

A．50 B．55 C．60 D．65

【答案】B

【分析】利用 BAC DAE   推出 BAD CAE      由此证明  SASABD ACEV V≌    得到

25ABD ACE        再根据三角形外角性质求出 ADE 的度数．

【详解】解：∵ BAC DAE      

∴ BAC CAD DAE CAD          
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∴ BAD CAE  

在 ABD△ 和 ACE△ 中，

AB AC
BAD CAE

AD AE


  
 

   

∴  SASABD ACEV V≌

∴ 25ABD ACE    

∵ 30BAD  

∴ 25 30 55ADE ABD BAD              

故选：B．

【点睛】此题考查了全等三角形的判定和性质定理   三角形的外角性质   熟练掌握全等三角形的判定定

理是解题的关键．

5．（本题 3 分）小华在复习用尺规作一个角等于已知角的过程中，回顾了作图的过程   并作了如下的思考：

  

请你说明小华得到两个三角形全等的根据是（　　）

A．SSS B．SAS C．ASA D．AAS

【答案】A

【分析】由作法易得OD O D     OC O C     CD C D     由SSS的判定定理可以得到三角形全等   从

而求解．

【详解】解：在 OCDV 与 O C D  V 中，

OD O D
OC O C
CD C D

 
 






 
 

   

∴  SSSOCD O C D  ≌V VV ．
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故选：A．

【点睛】本题考查作图-复杂作图   全等三角形的判定和性质等知识   解题的关键是理解题意   灵活运用

所学知识解决问题．

6．（本题 3 分）如图，在 ABCV 中，𝐴𝐷为角平分线   12AB     8AC     DE AC 于 E   4CD     则

𝐵𝐷等于（    ）

A．5 B．6 C．7 D．8

【答案】B

【分析】本题考查角平分线的性质   三角形的面积   过 D 点作DF AB 于点 F   得到DE DF    进而

求出
3
2

ABD

ACD

S
S

V

V
   再得出

ABD

ACD

S BD
S CD

V

V
是解题的关键．

【详解】解：过 D 点作DF AB 于点 F   

∵𝐴𝐷为角平分线   DE AC 于 E   

∴ DE DF    

∴

1
12 32

1 8 2
2

ABD

ACD

AB DFS AB
S ACAC DE


   



V

V

   

又∵ ABDV    ACDV 的高相等   

∴
3
2

ABD

ACD

S BD
S CD

 V

V
   

∴
3 3 4 6
2 2

BD CD       

故选 B

7．（本题 3 分）如图， 90A D        添加下列条件中的一个后   能判定 ABCV 与 DCB△
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全等的有（    ）

① ABC DCB      ② ACB DBC      ③ AB DC    ④ AC DB ．

  

A．1 个 B．2 个 C．3 个 D．4 个

【答案】D

【分析】根据三角形全等的判定定理（AAS定理   HL定理）逐个判断即可得．

【详解】解：①在 ABCV 和 DCB△ 中，

90A D
ABC DCB

BC CB

    
  
 

   

 AASABC DCB ≌△ △    则条件①符合题意   

②在 ABCV 和 DCB△ 中，

90A D
ACB DBC

BC CB

    
  
 

   

 AASABC DCB ≌△ △    则条件②符合题意   

③在 ABCV 和 DCB△ 中，
BC CB
AB DC


 

   

 HLABC DCB VV ≌    则条件③符合题意   

④在 ABCV 和 DCB△ 中，
BC CB
AC DB


 

   

 HLABC DCB VV ≌    则条件④符合题意   

故选：D．

【点睛】本题考查了三角形全等的判定   熟练掌握三角形全等的判定方法是解题关键．

8．（本题 3 分）如图，点D是 ABCV 的外角平分线上一点   且满足BD CD    过点D作DE AC 于点 E   

DF AB 交BA的延长线于点F    则下列结论中，其中正确的结论有（    ）① DE DF    ② DA平分

FDE    ③ CE AB AE     ④ BDC BAC   ．
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A．1 个 B．2 个 C．3 个 D．4 个

【答案】D

【分析】利用角平分线的性质和证明 ADF ADE△ △ （ AAS ）   利用全等三角形的性质即可解决问题．

【详解】解：如图，设 AC 交BD于点O．

∵ DF BF    DE AC    

∴ 90BFD DEC        

∵ DA平分 FAC    

∴ DE DF    FAD EAD      故①正确   

在 ADF△ 和 ADEV 中，

90

DF DE
FAD EAD
AFD AED


  
    

∴ ADF ADE△ △ （ ASS ）

∴ ADF ADE      AF AE    

∴ AD 平分 FDE    故②正确   

∵ BD CD    

∴ Rt BFDV Rt CEDV≌ （HL ）   

∴ BF CE    

∴ EC AB AF AB AE + +    故③正确   

∵ DBF DCE      AOB DOC      

∴ BAC BDC      故④正确．

故选：D．

【点睛】本题考查全等三角形的判定和性质   角平分线的性质定理等知识   
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解题的关键是正确寻找全等三角形解决问题   属于中考常考题型．

9．（本题 3 分）如图，𝐴𝐷   𝐶𝐸是 ABCV 的角平分线   𝐴𝐷   𝐶𝐸相交于点 F   已知 60B      则下列说

法中正确的个数是（    ）

① AF FC    ② AEF CDFV V≌    ③ AE CD AC     ④ 120AFC   ．

A．1 B．2 C．3 D．4

【答案】B

【分析】当 AF=FC   △AEF≌△CDF 时   需要满足条件∠BAC=∠BCA   据此可判断①②   在 AC 上取

AG=AE   连接 FG   即可证得△AEG≌△AGF   得∠AFE=∠AFG   再证得∠CFG=∠CFD   则根据全等三

角形的判定方法 AAS 即可证△GFC≌△DFC   可得 DC=GC   即可得结论   据此可判断③④．

【详解】解：①假设 AF=FC．则∠1=∠4．

∵AD   CE 是△ABC 的角平分线   

∴∠BAC=2∠1   ∠BCA=2∠4   

∴∠BAC=∠BCA．

∴当∠BAC≠∠BCA 时   该结论不成立   

故①不一定正确   

②假设△AEF≌△CDF   则∠2=∠3．

同①   当∠BAC=∠BCA 时   该结论成立   

∴当∠BAC≠∠BCA 时   该结论不成立   

故②不一定正确   

③如图，在 AC 上取 AG=AE   连接 FG   
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∵AD 平分∠BAC   

∴∠1=∠2   

在△AEF 与△AGF 中

2 1
AE AG

AF AF


   
 

   

∴△AEF≌△AGF（SAS）   

∴∠AFE=∠AFG   

∵AD   CE 分别平分∠BAC   ∠ACB   

∴∠4+∠1=
1
2

∠ACB+
1
2

∠BAC=
1
2
（∠ACB+∠BAC）=

1
2
（180°-∠B）=60°   

则∠AFC=180°-（∠4+∠1）=120°   

∴∠AFC=∠DFE=120°   ∠AFE=∠CFD=∠AFG=60°   

则∠CFG=60°   

∴∠CFD=∠CFG   

在△GFC 与△DFC 中，

4 3

CFD CFG
CF CF

  
 
   

   

∴△GFC≌△DFC（ASA）   

∴DC=GC   

∵AC=AG+GC   

∴AC=AE+CD．

故③正确   

 ④由③知   ∠AFC=180°-∠ECA-∠DAC=120°   即∠AFC=120°   

故④正确   

综上所述   正确的结论有 2 个．

故选：B．

【点睛】本题考查了全等三角形的判定与性质．在应用全等三角形的判定时   要注意三角形间的公共边和

公共角   必要时添加适当辅助线构造三角形．

10．（本题 3 分）如图，△ABC 的两条内角平分线相交于点 D   过点 D 作一条平分△ABC 面积的直线   
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那么这条直线分成的两个图形的周长比是（  ）

A．2：1 B．1：1 C．2：3 D．3：1

【答案】B

【分析】连接 AD   过 D 点作 DE⊥AB 于点 E   作 DF⊥AC 于点 F   作 DG⊥BC 于点 G   根据角平分线的

性质可知：AD 也是一条角平分线   则有 DE=DF=DG   根据 MDN 平分△ABC 的面积以此来列等式即可求

解．

【详解】连接 AD   过 D 点作 DE⊥AB 于点 E   作 DF⊥AC 于点 F   作 DG⊥BC 于点 G   

∵△ABC 的两条内角平分线相交于点 D   

∴DE＝DF＝DG   

设 MN 平分△ABC 的面积   则 BDMS△ ＋ BDNS△ ＝ ADMS△ ＋ ADCS△ ＋ DCNS△    

∵ BDMS△ ＝
1
2

BM•DE   ADMS△ ＝
1
2

AM•DE   ADCS△ ＝
1
2

AC•DF   DCNS△ ＝
1
2

NC•DG   BDNS△ ＝
1
2

BN•DG   

∴
1
2

BM•DE＋
1
2

BN•DG＝
1
2

AM•DE＋
1
2

AC•DF＋
1
2

NC•DG   

∴BM＋BN＝AM＋AC＋NC   

∴BM＋BN＋MN＝AM＋AC＋NC＋MN   

即这条直线分成的两个图形的周长比是 1：1   

故选：B

【点睛】本题主要考查了角平分线的性质   掌握三角形中三条角平分线的交点到三角形三边的距离相等是

解答本题的关键．

11．（本题 3 分）如图，在△ABC 中，AC=BC   ∠ACB=90°   AD 平分∠BAC   与 BC 相交于点 F   
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